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	صفيحة معدنية مستطيلة  الشكل تتمدد بانتظام بحيث يبقى طولها يساوي ثلاثة امثال عرضها اوجد معل  التغير في مساحة هذه الصفيحة بالنسبة الى طولها عندما يكون طولها 15 سم
	المــــــــشتقات العليـــــــــــــا
	⓮
	⓰
	اذا كان 𝒇(𝒙)=,,  |𝟏 – ,𝒙-𝟐.| +𝟏𝟒𝒙        ,    𝒙  < 𝟏   - -𝒙,𝒉-𝟐.(𝒙)+𝟏𝟎           ,     𝒙 ≥ 𝟏..
	وكان h (x) قابل للاشتقاق حيث
	2= h((1)=h(1) ابحث في قابلية الاشتقاق عند x=1 .
	⓱
	المشتقة الاولى  y( = f ((x)
	المشتقة الاولى للاقتران السابق   y( = f ( (x)
	وهو المشتقة الثانية y(( = f (((x)
	المشتقة الاولى للاقتران السابق 𝒚(( = 𝒇(( (𝒙)
	وهو المشتقة الاولى   𝒚(( = 𝒇(( (𝒙)وهو المشتقة الثالثة  ,𝒇-(𝟑).(𝒙) = ,𝒚-(𝟑).
	ويرمز للمشتقة الاولى  f ( (x)
	ويرمز للمشتقة الثانية f (( (x)
	ويرمز للمشتقة الثالثة  f (3)(x)
	ويرمز للمشتقة ارابعة  f (4)(x)
	اذا كان f(x)=x3-4x+5 جد f (((1) ,f ((1)
	الحل : (9)
	y((-5y(+6y=0
	الحل : (10)
	y((-5y(+6y=0 (1)
	,,𝒂-𝟐.𝒆-𝒂𝒙.−𝟓,𝒂𝒆-𝒂𝒙.+,𝟔𝒆-𝒂𝒙.=𝟎
	الحل : ج:  b= ±1 , a(R-{0}
	جد اقتران كثير حدود من الدرجة الثالثة
	حيث f ((-1)=0 , f (((-1)=3 , f (-1)=-2,   f (3)(-1)=6
	الحل : (11)
	f(x)=ax3+bx2+cx+d
	لكن f(1)(-1)=3
	3=3a -2b +c ……….(1)
	f(2)(x)=6ax +2b
	لكن f(2)(-1)=-2
	-2=-6a +2b   …….(2)
	f(3)(x)=6a
	لكن f(3)(-1)=6
	6=6a →  a=1
	نعوض في (2) فتكون   b=2                            نعوض في (1) فتكون   c=4
	بالتعويض في المعادلة الاصلية   c =3
	اذن 𝒇(𝒙)=,𝒙-𝟑.+𝟐,𝒙-𝟐.+𝟒𝒙+𝟑
	الحل : (12)
	قابل للاشتقاق  L(x)
	𝒇((𝒙)=𝒙𝑳( ,𝒙.+𝑳(𝒙)
	قابل للاشتقاق  L((x)
	𝒇(( ,𝒙.=𝒙𝑳(( ,𝒙.+𝑳( ,𝒙.+𝑳( ,𝒙.
	=𝒙𝑳(( ,𝒙.+𝟐𝑳( ,𝒙.
	قابل للاشتقاق  L(((x)
	𝒇((( ,𝒙. =𝒙𝑳((( ,𝒙.+𝑳(( ,𝒙.+𝟐𝑳(( ,𝒙.
	=𝒙𝑳((( ,𝒙.+𝟑𝑳(( ,𝒙.
	بين ان   ,𝒅𝒙-𝐝𝐲.=,𝟏-,𝐝𝐲-𝐝𝐱.. اذا كان    𝒚=,𝒙+𝟏-𝒙−𝟏.:𝒙≠𝟏
	الحل : (13)
	اذا كان f(x)=|x|  فجد  f(((x), x(R
	الحل : (14)
	𝒇( ,𝒙.=,,𝟏         ,  𝐱<0-−𝟏    ,         𝐱>0-𝐃.𝐍.𝐄       , 𝐱=𝟎    𝐰𝐡𝐲..
	𝒇(( ,𝒙.=,,𝟎         ,  𝐱<0-𝟎        ,         𝐱>0-𝐃.𝐍.𝐄       , 𝐱=𝟎    𝐰𝐡𝐲..
	اذا كان    𝒇 (𝒙)=𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙
	اوجد   𝒇(( (𝒙)+𝟔𝒇(𝒙)
	الحل : (15)
	اذا كان  𝒇(𝒙)=𝟑𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 + 𝟓𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙
	اوجد ,𝒇-(𝟒).(𝒙)
	𝒇( (𝒙)=𝟔𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 – 𝟏𝟎𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙
	,𝒇-(𝟐).(𝒙)=−𝟏𝟐𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 − 𝟐𝟎𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙
	,𝒇-(𝟑).(𝒙)=−𝟐𝟒𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 +𝟒𝟎𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙
	,𝒇-(𝟒).(𝒙)= 𝟒𝟖𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 +𝟖𝟎𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙
	اذا كان 𝒇(𝒙) =𝟕,𝒙-𝟑.−,𝟓𝒙-𝟐.+𝒙  جد 𝒇(( (−𝟐)
	الحل : (16)
	𝒇( (𝒙) =𝟐𝟏,𝒙-𝟐.−𝟏𝟎𝒙+𝟏
	𝒇(( (𝒙) =𝟒𝟐𝒙−𝟏𝟎
	𝒇(( ,−𝟐.=𝟒𝟐,−𝟐.−𝟏𝟎=𝟗𝟒
	الحل : (17)
	𝒇( (𝒙)=,𝟑𝒏𝒙-𝒏−𝟏.
	𝒇(( (𝒙)=,𝟑𝒏(𝒏−𝟏)𝒙-𝒏−𝟐.
	,𝒇-,𝟑..,𝒙.=,𝟑𝒏,𝒏−𝟏.(𝒏−𝟐)𝒙-𝒏−𝟑.
	,𝒇-(𝟒).(𝒙)=,𝟑𝒏,𝒏−𝟏.(𝒏−𝟐)(𝒏−𝟑)𝒙-𝒏−𝟒.
	𝒂,𝒙-𝟑.=,𝟑𝒏,𝒏−𝟏.,𝒏−𝟐.,𝒏−𝟑.𝒙-𝒏−𝟒.
	𝟑=𝒏−𝟒→𝒏=𝟕
	𝒂=𝟑𝒏,𝒏−𝟏.,𝒏−𝟐.,𝒏−𝟑.
	𝒂=𝟑,𝟕.,𝟔.,𝟓.,𝟒.=𝟐𝟓𝟐𝟎
	الحل : (18)
	𝒇( (𝒙)=,𝟑𝒏𝒙-𝒏−𝟏. (1)
	𝒇(( (𝒙)=,𝟑𝒏(𝒏−𝟏)𝒙-𝒏−𝟐. (1)
	,𝒇-,𝟑..,𝒙.=,𝟑𝒏,𝒏−𝟏.(𝒏−𝟐)𝒙-𝒏−𝟑. (1)
	𝒂,𝒙-𝟎.=,𝟑𝒏,𝒏−𝟏.(𝒏−𝟐)𝒙-𝒏−𝟑.
	𝟎=𝒏−𝟑→𝒏=𝟑
	𝒂=𝟑𝒏,𝒏−𝟏.,𝒏−𝟐.
	𝒂=𝟑,𝟑.,𝟐.,𝟏.=𝟏𝟖
	اذا كان 𝒚 = 𝟏+,𝟏-𝒙.   فجد ,,𝒅-𝟐.𝒚-𝒅,𝒙-𝟐..  ثم   ,,𝒅-𝟏𝟎𝟎.𝒚-𝒅,𝒙-𝟏𝟎𝟎..
	الحل : (19)
	𝒚( = ,−𝟏-,𝒙-𝟐.. :𝐱≠𝟎
	𝒚(( = ,𝟐𝒙-,𝒙-𝟒..= ,𝟐-,𝒙-𝟑.. :𝐱≠𝟎
	اذا كان  𝒚=(,𝒙-𝟐.+𝟑𝒙)|𝒙|  فجد ,,𝒅-𝟐.𝒚-𝒅,𝒙-𝟐..
	الحل : (20)
	𝒇(𝒙)=(,𝟑𝒙-𝟐.+𝟐)(,𝒙-𝟑.−𝟐𝒙 +𝟏 )
	اثبت ان 𝒇(( ,𝟏.𝒇( ,𝟏.=𝟐𝟏𝟎
	الحل : (21)
	الحل : (22)
	𝒇( ,𝒙.=,−𝟐-,𝒙-𝟐..→𝒇( ,𝟏.=−𝟐
	𝒇(( ,𝒙.=,𝟒-,𝒙-𝟑..→𝒇(( ,𝟐.=,𝟏-𝟐.
	−𝟒𝒇(( ,𝟐.=,−𝟒.,,𝟏-𝟐..=−𝟐=𝒇( ,𝟐.
	الحل : (23)
	𝟐𝐋((,𝟐𝐱.=,,𝐱+𝟐.𝐟(,𝐱.−𝐟(𝐱)-(𝐱+𝟐,)-𝟐..
	مثال
	مثال (1)
	الحل : (24)
	مثال:
	الحل : (25)
	قاعـــــــــــــــدة السلــــــــــــــــسلة
	مثال (2)
	اذا كان f(x) , h(x) اقترانين قابلين للاشتقاق بحيث أن  ( 𝒇( ,𝒙.=𝒉,𝒙., 𝒉( (𝒙)=− 𝒇(𝒙فان  ,    𝒇-(𝟒).(𝒙) تساوي
	مثال (3)
	اذا كان y=exsinx اثبت ان y((=2y(-2y
	قاعـــــــــــــــــــــــدة (1)
	(𝒇𝒐𝒉)((𝒙)=,𝒅-𝒅𝒙.(𝒇(𝒉(𝒙)) =𝒇((𝒉(𝒙))∗𝒉((𝒙)
	قاعـــــــــــــــــــــــدة (2)
	قاعـــــــــــــــــــــــدة (3)
	اذا كان h(x) قابلاً للاشتقاق عند x ،
	وكان   𝒚 = ,(𝒉(𝒙))-𝒏. : 𝒏(𝒛 فان
	ملاحظة :
	حل السؤال مرة أخرى لو كان المطلوب ,𝒉𝒐𝒇.( (,𝝅-𝟔.)
	---------------------------------------------
	إذا كان 𝒇(𝒙)=,𝒙-𝟑.−𝟐 ، فما  قيمة
	,𝒇( 𝒐 𝒇 .( (𝟏)  تساوي
	𝑨)𝟏𝟖          𝐁)−𝟏𝟖            𝐂)–𝟗            𝐃)𝟗
	اذا كان 𝒇(𝒙)=𝒔𝒊𝒏,𝒙-𝟐. , 𝒚=𝒇(,𝟐 𝐱 −𝟏- 𝐱 +𝟏.)
	اوجد y (
	الحل : (26)
	اذا كان        𝒇(𝒙) =,𝒙-𝟐.+𝟓 , 𝒉(𝒙)=,𝟏-𝒙.    جد ,𝒇𝒐𝒉.( (𝒙)
	الحل : ج ,−𝟐-,𝒙-𝟑..
	الحل : a=4
	--------------------------------------------- (1)
	اذا كان      𝐲 =𝟑,𝐮-𝟐.−𝟐𝐮+𝟏 , 𝐮 =𝟐𝐱+𝟑
	اوجد ,𝒅𝒚-𝒅𝒙.  عندما x= 0
	جد بدلالة  f ((x)
	❶.        ,𝒅-𝒅𝒙.(𝒇(,𝒙-𝟐.+𝟏)=𝒇( (,𝒙-𝟐.+𝟏)(𝟐𝒙)
	❷.         ,𝒅-𝒅𝒙.,((𝒇(𝒙))-𝟐.+𝟑)=𝟐𝒇,𝒙.𝒇( (𝒙)
	الحل: : ج    -4x
	اذا كان  𝒚=𝒕𝒂𝒏𝒙     اثبت ان
	,𝐲-(𝟑).=𝟔,𝐬𝐞𝐜-𝟒.𝐱−𝟒,𝐬𝐞𝐜-𝟐.𝐱
	الحل : (27)
	اذا كان 𝐲=,𝐮-𝟐.+𝟏 , 𝐮=𝟑𝐱+𝟓 ,
	𝐱=𝟐𝐋+𝟕اوجد ,𝒅𝒚 -𝒅𝑳. عندما L =1 ,
	الحل:  :
	اوجد ,𝒅𝒚-𝒅𝒙. لكل مما يلي
	❶     𝒚= ,𝟑-, (,𝒖-𝟐.−𝟏𝟎𝒖+𝟏)-𝟐..   , 𝒖 = ,𝒙-𝟑.+𝟏
	❷      𝒚= 𝒔𝒊𝒏(,𝒕𝒂𝒏-𝟐.𝒙)
	❸        𝒚=  ,𝟑-,(𝟑𝒖+𝟐)-𝟓.. , 𝒖=,𝟖-,𝒙-𝟐.+𝟑.
	اذا كان f(x) قابلاً للاشتقاق وكان
	𝒇(𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙)=𝒄𝒔𝒄𝟐𝒙 : 𝒙( (𝟎 , ( ] جد 𝒇((,𝟏-𝟐.)
	الحل : (28)
	ملاحظة : ؟ ؟ ؟  حددت الفترة ج = -4
	الحل:  : a=6
	الحل:  ج 1
	ملاحظة : (1)
	حل السؤال مرة أخرى عندما h(1)=-1
	وزارة
	اذا كان 𝒇(,𝟏-𝟐.𝒙)=(|𝒙|,)-𝟑.   ، فجد   f ( (-1)
	. إذا كان  𝐟(𝐱)= ,𝟏-𝐱., 𝐱≠ 𝟎 وكان
	𝒉(𝒙)=𝟐,𝒙-𝟑.−𝒙، فان قيمة (foh)((1)  يساوي
	𝑨)𝟏          𝐁)𝟓            𝐂)−𝟏             √𝐃)−𝟓
	وزارة (1)
	. إذا كان 𝐡(𝐱)=,𝒂-𝟐𝐱+𝟏.     𝒇(𝒙)=𝟐𝒕𝒂𝒏𝒙 ,
	.إذا كان f(x) قابلاً للاشتقاق ، وكان 𝒇(,𝒙-𝟑.+𝟏)=𝒙 فان f((9) √𝑨),𝟏-𝟏𝟐.          𝐁),𝟏-𝟔.            𝐂)𝟏             𝐃)𝟐
	اذا كان 𝒇(𝟐𝒙+𝟏)=,𝒙-𝟑.+𝟒,𝒙-𝟐.−𝟑𝒙+𝟓  جدf((7)
	الحل :ج24
	اذا كان  y=ln(ax+b)      حيث a,b  ثابتان موجبان ، وكان ميل المماس لمنحنى الاقتران عند النقطة Pهو 1 ،  اجب عن السؤالين التالية
	1.اثبت ان الاحداثي x للنقطة P  اقل من 1
	2. جد احداثيي النقطة التي يكون عندها ميل المماس 0.5 ، علما بان Pهي النقطة (0,2)
	الحل : (29)
	اذا كان 𝒚 = 𝟐𝒕  ، 𝒙 = ,𝒕-𝟐.
	1. جد معادلة العمودي على المماس عند (,𝒕-𝟐. , 𝟐𝒕)
	2. اثبت ان مساحة المثلث المكون من العمودي على المماس ، والمحورين الاحداثين ، هي
	,𝟏-𝟐.|𝒕|(𝟐+,𝒕-𝟐.,)-𝟐.
	تمرين عام
	مثال (4)
	الحل : (30)
	مثال (5)
	مثال (6)
	مثال (7)
	مثال (8)
	اذا كان 𝑳(𝒙)=𝒇(𝒉(𝒙))      وكان h(4)=4 ,L((4)=2 , f((4) =-5      جد h((4)
	الحل : (31)
	𝑳( ,𝒙.=𝒇( ,𝒉,𝒙..𝒉( (𝒙)
	𝑳( ,𝟒.=𝒇( ,𝒉,𝟒..𝒉( (𝟒)
	𝟐=𝒇( ,𝟒.𝒉( (𝟒)
	𝟐=−𝟓𝒉( (𝟒)
	مثال (9)
	𝒚=𝒕𝒂𝒏𝒖 , 𝒖= 𝟒,𝒙-𝟑.+𝒙    اوجد ,𝒅𝒚-𝒅𝒙.
	اذا كان 𝒚=𝒄𝒐𝒔(𝒙+,(-𝟐.)  اثبت ان 𝒚(( +𝒚 =𝟎
	مثال    اوجد  y((
	الحل:  : (1)
	----------------------------------------------
	مثال (10)
	اذا كان ق قابلاً للاشتقاق وكان
	𝒇(𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙) =𝒄𝒔𝒄𝟐𝒙 , 𝒙(( 𝟎 , (/𝟑]  جد 𝒇(  (,𝟏-𝟐.)
	الحل : (32)
	ملاحظة : ؟ ؟ ؟  حددت الفترة
	مثال (11)
	اذا كان     𝒚 = 𝒇(,𝒙-𝟐.+𝟐𝒙) , وكان 𝒇( (𝟑) =𝟓
	اوجد y (        عند x=1
	الحل:
	𝒚 ( = 𝒇( (,𝒙-𝟐.+𝟐𝒙)(𝟐𝒙+𝟐 )
	,𝒚 ( -,|-𝒙=𝟏..= 𝒇( (𝟏+𝟐)(𝟐+𝟐 )
	,𝒚 ( -,|-𝒙=𝟏..= 𝟓,𝟒.=𝟐𝟎
	الاشـــــــــــــــــتقاق الضـــــــــــمني
	نعامل كل حد من الحدود على انه اقتران مستقل
	الحل:  : (2)
	الحل : ج 0.25
	الحل : ج     0
	وزارة (2)
	اذا كان ,𝐱-𝐲.− ,𝟑𝐲-𝐱. = 𝟐  ،   عند  ( 3 , 1)
	الحل:  ج -1/4
	الحل : (33)
	---------------------------------------------- (1)
	الحل : (34)
	وزارة (3)
	اذا كان ,𝟏-,𝒙..+,𝟏-,𝒚..=,𝒙𝒚.     حيث x>0 , y>0 جد ,𝐝𝐲-𝐝𝐱.
	مثال (12)
	❷      اذا كان                      d2y
	❸    أوجد    ,𝒅𝒚-𝒅𝒙. للعلاقات التالية
	①        ,𝒙-𝟐.+,𝒚-𝟐.=𝟏𝟎
	②      ,𝒙-𝟑.−,𝒚-𝟑. =𝟔𝒙𝒚
	③     𝒔𝒊𝒏(,𝒙-𝟐.,𝒚-𝟐. )=𝒙
	❹     اوجد   ,𝒚-(𝟐). لكل ممايلي
	①         𝟑,𝒙-𝟐.−𝟒,𝒚-𝟐.  =𝟐
	②         ,𝒙-𝟑. ,𝒚-𝟑. =𝟓
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