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 ارا وبْ  )ط(ثذائٟ ٌلالزشاْ ق )ط(٠غّٝ الالزشاْ  َ

 أ ، ة[ ] ػٍٝ ِزصً  ق)ط(  .8

 ) أ ، ة ( ٌىً ط  َ َ) ط ( = ق) ط (  .7

-------------------------------------------------- 

 :  ةمثلا 
 شاْعذ الالزشاْ اٌجذائٟ ٌلالز.8

ط0ق) ط ( =  
3 

ط0اٌّطٍٛة ِب ٘ٛ الالزشاْ اٌزٞ ِشزمزٗ   اٌؾً
3
 

ِزصً ػٍٝ ِغبٌٗق) ط ( 
  

َ) ط ( = ط
0
 أ ٚ    

َ) ط ( = ط
0
 أ ٚ 9+  

َ) ط ( = ط
0
 + عـ 

-------------------------------------------------- 

.ث١ٓ الالزشاْ اٌزٞ لبػذرٗ َ )ط(= ط7
0

 + عب ط

ط0)ط(=٘ٛ ثذائٟ ٌلالزشاْ ق
3
 بط زع+  

 اٌؾً

 ق) ط( ِزصً  

ط0ََ ) ط ( = 
3
 = ق)ط(+ عزبط  

 ارْ َ) ط ( ثذائٟ ٌلالزشاْ ق

-------------------------------------------------- 

 ظخــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــِلاؽ 7

ػشٛائٟ ثبٌزىبًِ ٠غّٝ الالزشاْ اٌجذائٟ اٌّعبف ا١ٌخ صبثذ 

غ١ش اٌّؾذٚد ٌـِ ق)ط( ثبٌٕغجخ اٌٝ ط  ٠ٚشِض ٌٗ ػٍٝ 

 إٌؾٛ اٌزبٌٟ 

  ط ٠ٚمشأ رىبًِ ق)ط(داي = َ)ط( + عـق)ط(.دط ∫
 
 

 :  ظخــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــِلاؽ

 اٌصٛسح اٌؼبِخ ٌلالزشاْ اٌجذائٟ ٌلالزشاْ ق) ط ( ٘ٛ 

 َ ) ط ( + عـ  . د ط =   ط(ق) ∫

.  ارا وبْ َ)ط( ، ٘ـ)ط( الزشا١ٔٓ ثذائ١بْ ٌلالزشاْ 3

 ٘ـ ( َ)ط(  –َ 7اٌّزصً ق)ط( اٚعذ )

  ق)ط( ََ)ط(=٘ـَ)ط(=  ط: 

  ٘ـَ)ط( -ََ)ط(7=٘ـ ( َ)ط( –َ 7)  

 ق)ط(= ق)ط( -ق)ط(7=                       

-------------------------------------------------- 

ارا وبْ َ)ط(الزشاْ ثذائٟ ٌلالزشاْ اٌّزصً   .0

 ( /0اٚعذ ق) 8ق)ط( ٚوبْ َ)ط( = ظزبط+

ََ)ط(=  ط:     لزب -ق)ط(= 
7
 ط

لزب -=(/0ق)         
7
 (/0 = )- 7 

 -------------------------------------------------- 

قَ )ط(. دط= ط ٘ـ( ٘ـ)ٌٛ∫ارا وبْ  .5 
3
 ، 8ط+5+

 ( .3، اٚعذ ق ) 7(=8ق )               

  اٌؾً

ق) ط ( + عـ = ط
3
 8ط +  5+ 

 7( = 8ٌىٓ ق )

 5ِٕٚٙب   عـ =    8+  5+  8+ عـ =  7 

ق) ط (= ط
3
  0-ط  5+ 

 0- 85+  78( =  3ق) 

 31( =  0ق)  

----------------------------------------------- 

التً  فٌها دائماً ٌكون مع الجهة (  جـ) ملاحظة : 
(  جـالتكامل ...الا اذا كان التكامل بالطرفٌن فٌكون )

   بالطرف الذي ٌخلو من ق)س( .
 : ذح ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــلبػ

 د           

 = ق ) ط (  (ق)ط(.دط ∫ )  ــــــــــ

 د ط   

--------------------------------------------------- 

 :  ةمثلا
)عب∫. ارا وب8ْ

7
ط+عب
7
 بط ظز –بطظق)ط(.دط=  ط(

 ( /0اٚعذ     قَ )

لبط :  ق )ط( =        
7
زبل +ط

7
 ط 

 ظزبط×لزبط×لزبط7ظبط+×لبط×لبط7ط(=)قَ   

لب7قَ )ط(=   
7
لزب7ظبط+×ط

7
 ظزبط×ط

 +   =   ( = /0قَ )           

      

    

 ذائٟ ـــــــــــــــشاْ اٌجــــــــــــــــــالالز

 

لا رٕغٝ + عـ ِغ 

الالزشاْ اٌجذائٟ 

 ٚاٌزىبًِ غ١ش اٌّؾذٚد
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 ارا وبْ ق)ط( الزشأبً ِزصلاً ػٍٝ ػ ٚوبْ       .7

ط( . د ط= 7) ق)ط( +  ∫    
3  
ط َ+ 

7
 ، ٚوبْ  9+ 

 رغبٚٞ :  َ، فبْ ل١ّخ اٌضبثذ  8(=8ق)         

 

 ط :  ثبخز اٌّشزمخ ٌٍطشف١ٓ 

ط3=  7ق ) ط ( +          
7
 ط َ 7+  

 8(=8ٌىٓ  ق)                   

 3=  َِٕٚٙب   َ 7+  3=  7+  8        

-------------------------------------------- 

 ارا وبْ .3   

قَ) ط (+ ط) ∫ 
7

ط7. د ط =  (
3
ط عـ+  

7
  +7     

 (8-اٚعذ ق) 6( =  7، ق )  0( =  8ٚوبْ قَ )  

 ٌطشف١ٓٔشزك ا اٌؾً

قَ) ط ( + ط       
7
ط6=  

7
 عـ ط 7+  

 عـ   7+ 6=  8( +  8قَ)            

 8/7-عـ   ِٕٚٙب عـ = 7+ 6=  8+ 0      

قَ) ط ( + ط) ∫
7
ط7. د ط =  ( 

3
ط8/7- 

7
  +7   

ط8/3ق)ط( + 
3
       7+  7ط8/7- 3ط7=   عـ+  

       7+ 7- 86+ عـ =  1/3( +  7ق)    

 77/3عـ =   ِٕٚٙب  7+ 7- 86+ عـ =  1/3+  6   

       7+ 8/7-7-=   77/3+  8/3  -(  8-ق)    
       8/7-=   8( +   8-ق)    
       85/7-=   (   8-ق)    

-------------------------------------------------- 

 

 

 لٛاػذ اٌزىبًِ غ١ش اٌّؾذٚد

 أ . د ط ∫  أ ط + عـ

 قَ ) ط (. د ط ∫  ق)ط(+ عـ
ط    

 + ْ8
 
 8-≠ـــــــــــ + عـ:ْ

   +ْ8 

 
ط) ∫ 

ْ
 (. د ط

 عب ط. د ط ∫  عزب ط+ عـ -

عزب ط دط  ∫  عب ط+ عـ    

لب ∫  ظب ط+ عـ
7

 ط .دط

ظزب ط+ عـ - لزب ∫  
7 

 ط دط

 لب ط ظب ط.دط  ∫  لب ط+ عـ

 ظزب ط.دطلزب ط  ∫  لزب ط+ عـ -

 

 تذكر متطابقات مهمة :
ط + عزب 7عب (8

7
 8ط =  

  عب ط عزب ط 7 =ط7بع (7
  زبط عبصع + عزبص عبط=  ص( +ط)عب (3
ط= عزب7عزب (0

7
عب –ط

7
عب7ــ 8ط=

7
عزب7ط=

7
 8-ط

 بط عبصع – عزبص عزبط=  ص( +ط)عزب (5
ط = لب 7ظب (6

7
  8ــ ط  

ط= لزب7ظزب (8
7
  8ــ ط 
                      8 

 ط (7عزبــ  8ط =   ـــــــ )  7عب (1
                    7  
                       8 

 ط ( 7+  عزب  8ط =  ـــــــ )  7عزب (9
                       7 
                               8 

   ص (                      -عزب ط عزب ص= ـــــــ )عزب ) ط + ص ( + عزب ) ط  (84

                        7 
                             8 

                      (ص ( + عزب ) ط  -ص ( ــ ب ) ط ص= ـــــــ )عز عبط  عب (88

                      7 
                              8 

                       (ص ( ــ عب ) ط  +ص= ـــــــ )عب ) ط + ص (  عزبط  عب (87

                       7 
ط= لزب7عب /8 (83

7
 ط 

 
7/ عزب8 (80

ط= لب
7
 ط

-------------------------------------------------- 

 :  امثلة
 ط + عـ 5= . د ط  5 ∫.   8

----------------------------------------------- 

 = ط + عـدط    ∫   .7

----------------------------------------------- 

3.   ∫  /7  د .َ =/7 َ عـ + 

----------------------------------------------- 

 ( . د َ= َ + عـ/7عب) ∫ .0

----------------------------------------------- 

 8دط            

 ـــــــ = ــــــ  ط + عـ  ∫.5

        5       5 

----------------------------------------------- 

 ط + عـ    . د ط = (/0ظب)  ∫.6 

--------------------------------------------------- 

     عـ+  د ص =  ص  ∫.8

  ذٚدـــش اٌّؾــــً غ١ـــاٌزىبِ لٛاػذ

ظةةب ِلاؽظةةخ ا٠ةةٓ ِةةب رغةةذ
7
 ط 

لةةةةب ٌٙبذٔغةةةةزج
7
 وةةةةزٌه 8 -ط  

ظزب
7

ط ٔغزجذٌٙب لزب
7
 8ــ  ط
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ط          
3 

+ ط
0
+ ط  

5
    

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ د ط =    ∫. 1
 ط                       

 اٌؾً
) ط ∫  

7
+ ط 

3
+ ط 

0
 (. دط  

         8                8               8 
= ــــــــ ط    

3
+ ـــــــــ ط 

0
+ ــــــــــ ط 

5
 + عـ 

         3               0               5        

---------------------------------------------- 

ط         
7 
   3ط +  0+

 ــــــــــــــ د ط =  ــــــــــــــــــ ∫. 9
   8ط  +              
 اٌؾً
 (    8( ) ط +  3) ط +     
 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ د ط =    ∫

   8ط  +             
                         8 

.دط= ـــــ ط(3)ط+ ∫   
7
 ط+عـ 3+

                         7                 

  

ط + ط        
7
   +8    

 ــــــــــــــــــــــــــــــ د ط =    ∫.. 84

ط              
0
 

 اٌؾً

ط   ∫    
- 3
+ ط  

- 7
+ ط   

- 0 
       . د ط

           8          8      8 
 ـــــــــــ + عـ -ــــــــ  -ــــــــــــــ   -= 
ط 7         

7
ط3ط          

3
 

 

ط0)∫.  88     
3
ط 3+  

7
 د ط =    . ( 5ط +  6 – 

 اٌؾً

= ط 
0
+ ط 

3
ط 3 – 

7
 ط + عـ 5+  

-------------------------------------------- 

5 ( = نق)  عذ الالزشاْ اٌجذائٟ ٌلالزشاْ. 87
  
  

    عـ+  ن5د ن =   5 ∫ اٌؾً :    

 

 

 

                   
 ط . د ط   ط  ∫      .83  

 اٌؾً

                                     7      

ط  ∫          
3 /7
. د ط = ــــــ   ط  

5  
 + عـ 

                                      5 
------------------------------------------------- 

ط         
7      

 ط  
 ــــــــــ د ط =  ــــــــــــــ  ∫.80

 ط              

      اٌؾً

                           7 

ط ∫    
5/7
. د ط = ـــــــــ   ط 

8   
 + عـ

                              8 

----------------------------------------------- 

    9 –ط             

 ـــــــــــــــــــ د ط =   ∫. 85

  3ط  +        

 اٌؾً

 ( 3ط   + ()     3 –)   ط    

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ د ط =   ∫ 

  3ط   +                

                       7            

.دط = ـــــ   ط3-ط  ∫ 
3
 ط + عـ 3 - 

                       3 
 -------------------------------------------- 
  86.    ∫ 

3
 ط   . د ط     ط+   

 اٌؾً

ط ∫= 
8/3
+ ط 

8/7
ط3/0. دط =

0/3
ط7/3+

3/7
 + عـ

     3                  7 
= ــــــ 
3
ط  

0
ـــــــ   ط  +  

3
 + عـ 

     0                  3 

 -------------------------------------------- 

ع ) ع + ع    ∫  .88
3
 ( . د ع  

 اٌؾً

ع   ∫= 
3/7
+ع 

8/7
ع7/5=  . د ع

5/7
ع7/9+  

9/7
 + عـ 

      7                7 
= ـــــــــ    ع 
5
+ ـــــ   ع 

9
 + عـ 

     5                 9 

ط ×ط
8/7
= ط  

3/7
 

 8ػٕذِب ٔغّةغ ٌٍىغةش 

 ٠ىْٛ إٌبرظ
 اٌجغػ + اٌّمبَ  

 ـــــــــــــــــــــــــــــ
 اٌّمبَ      

ِشةةةةةةىٍخ اٌزىبِةةةةةةً 

اٌعةةةشة ٚاٌمغةةةّخ 

فةةةبرا وةةةبْ اٌغةةةإاي 

٘ةةةٛ رىبِةةةً ؽبصةةةً 

ظةةةةةةةشة اٚ ٔةةةةةةةبرظ 

لغةةةةةةةةةّخ  ٠غةةةةةةةةةت 

اٌزٛلةةةةةةم ٚاٌؼّةةةةةةً 

ٌّشةةىٍخ ػٍةةٝ ؽةةً ا

اِةةةةةةةةب ِجب ةةةةةةةةش اٚ 

ثةةةةةةةةةبٌطشق اٌزةةةةةةةةةٟ 

 عٕزؼٍّٙب  لاؽمبً 

اٌغزس ٠ؾٛي دائّبً 

 اٌٝ اط وغشٞ 

ط  =  ط    
8/7

 

داخةةةةةةةةةً  لاؽةةةةةةةةةع

اٌزىبِةةةةً  ؽبصةةةةً 

 ظشة

٠ّىةةةةةٓ ؽةةةةةً 

اٌغةةةةةةةةةةةةةةإاي 

ثبٌعةةةةةةةةةةةشة 

ثةةةةةةةةةةبٌّشافك  

 وْٛ اٌّمبَ 

عةزس ِعةةبف 

 ا١ٌٗ ل١ّخ 

ِشةةةةةىٍخ اٌزىبِةةةةةً 

اٌعةةشة ٚاٌمغةةّخ 

فةةبرا وةةبْ اٌغةةإاي 

٘ةةٛ رىبِةةً ؽبصةةً 

ظةةةةةشة اٚ ٔةةةةةبرظ 

لغةةةةةةةةّخ  ٠غةةةةةةةةت 

اٌزٛلةةةةم ٚاٌؼّةةةةً 

ػٍٝ ؽةً اٌّشةىٍخ 

اِةةةةةةب ِجب ةةةةةةش اٚ 

ثةةةةةةةبٌطشق اٌزةةةةةةةٟ 

 عٕزؼٍّٙب  لاؽمبً 
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5 

ط (  ) ط +    ∫  .81
7
 . د ط  

 اٌؾً

ط  ∫           
7
 ط + ط . د ط    ط7+  

ط ∫=      
7
ط7+    

3/7 
 + ط . د ط 

          8              0                   8 
= ـــــــ ط    

3
+ ــــــــ   ط  

5
+  ـــــــــ ط 

7
 + عـ 

         3               5                   7 

 

 عزب ط  + عـ  ــ عب ط . د ط =  ∫. 89

------------------------------------------------   

                                     8   

 + عـ  عزب ْ ط ×ــــــ -ط . د ط = عبْ  ∫  . 74

                                     ْ 
----------------------------------------------- 

                                        8 

 أط+ ة(+ عـ عزب )×ــــــ -(. د ط=  أط+ ة عب)∫.78

 أ                                        

  

 

 
------------------------------------------------ 

  : للطالب امثلة 
 عذ اٌزىبِلاد اٌزب١ٌخ 
 ط 0عب                                  

 ـــــــــــــــــ + عـ    ط . د ط  = 0عزب ∫  .8
                                     0 

------------------------------------------------ 
 د ط = .ط 5ط+ عزب 0عب3 ∫ .7

 ط  5ط      عب 0عزب                 
 ـــــــــــــــــ + ـــــــــــــــــ + عـ 3 ــ=      

                 0                5 
------------------------------------------------ 

   ط  . د ط  5ط عزب  0عب  ∫ .3
          8 

   (                      ط 5 –ط  0عب )  +(  ط 5ط +  0)عب )  ∫  ـــ ــــ    = 

       7 

 
     (  ط -عزب )     ط    9عزب                 

 + عـــــــــــــــــــــــ   +ـــــــــــــــــــ  ــ    =      
                    81                   7         

------------------------------------------------   

 ط . د ط  0ط عزب5عب ∫ ط.د ط=5بع ط0بزع ∫ .0

         8 
   (                      ط 0 –ط  5عب )   + (  ط 0ط +  5)عب )  ∫ ـــــــ     = 

       7 

 طط        عزب  9عزب             

 + عـ  ـــــــــــــــــ +ـــــــــــــــــــ  ــ =     

               81                7       

------------------------------------------------                 

 ط    د ط = 5ط عزب  0عزب   ∫   .5

          8 
   (                      ط 5 –ط  0ب ) زع +  (  ط 5ط +  0ب )ز)ع ∫ ـــــــ     = 

       7 

 ط(      -ط          عب ) 9عب             

 ــــــــــــــــــــــ  + عـــ =    ـــــــــــــــــــ     

               81                 7            

------------------------------------------------ 

 ط. دط = 5ط عب0عب ∫ .6

 
         8 
   (                      ط 5 +ط  0ب ) زعــ  (  ط 5ــ ط  0ب )ز)ع  ∫ـــــــ     = 

       7 

 ط(     9عب )         (ط) ــ عب             

 ــــــــــــــــــــــ  + عـــ ـــــــــــ  ـــــــــــــ =      

               7                    81      

------------------------------------------------ 
 عذ الالزشاْ اٌجذائٟ ٌلالزشاْ  .8
عزبط( -ق)ط(=)عبط ( أ

7
   

   (عب ط -ظزب ط )ق)ط(= لزب ط  ( ة

------------------------------------------------ 
 ط  5ظب                                 

 ـــــــــــــــ + عـط. دط = 5 7لب   ∫ .1
                                    5 

------------------------------------------------ 

 د ط  .ط8/7عزب ط8/7بع ∫   .9

 ب ط + عـ عز 8/7 -=ط . د ط عب  ∫ 8/7= 

------------------------------------------------ 

    . د ط =  (8ط+7ظب) ∫ .84

لب ∫     
7
                   . د ط =                                                        8+  8ــ ط  

لب  ∫     
7
 ط + عـ      6. د ط = ظب ط +   6ط + 

             

------------------------------------------- 

 :  ـــــــــــــــــــــــظخــــــــــِلاؽـــــــــــــــــــــــ

 

 ط= عزبط  -عزب

 عب ط -ط =  -عب
 

 طبثمبد اٌّّٙخ اٌزب١ٌخ لا رٕغٝ اٌّز

7عب 
 

 عب ط عزب ط  7ط = 

عب 7 -8ط =  7عزب
7 
 ط

عزب 7=            
7
= عزب 8 –ط  

7
عب –ط  

7
 ط  



 الاستاذ  ناصر ذينات                               بسم الله الرحمن الرحيم                                   

---------------------------------------------------------------------------------------------- 

 ( 4811708870ٌلاعزفغبس د )

 صب٠ٛٔخ اسثذ

 خ ػٍٝ وً ٚؽذح ِٚزبثؼخ وً ِب ٘ٛ عذ٠ذ  ربثؼٛٔب ػٍٝ ٌّض٠ذ ِٓ الاعئٍخ اٌّمزشؽ 

 http://www.facebook.com/nasser.theynatصفؾخ الاعزبر ٔبصش اٌز٠ٕبد ٚػٍٝ ٔفظ اٌّٛلغ ثبلاظبفخ 

6 

 ط   . د ط  =  5 7بزل ∫ .88

 ط  5ب زظ             
 ــــــــــــــــــــ   + عـــ    =   

                 5 
------------------------------------------- 

 (    . د ط  =  8ط +  3)  7ظزب ∫ .87

لزب ∫         
7
 . د ط  =   8 -(   8ط +  3)  

 (  8ط +  3ظزب )              

 + عـ  ط   -  ـــــــــــــــــــــــــــــــــ   -  =    

                      3 

----------------------------------------------- 

 ط     د ط = 3ط ظب  3لب   ∫ .83

 (  ط 3 لب )            
 ـــــــــــــــــــــــــ   + عـ =     
                 3 

----------------------------------------------- 

 . د ط =  (ط 7 7عب –ط  7 7عزب) ∫ .80

 ط. د ط =  0عزب    ∫          

 ط(   0عب )          
 ـــــــــ   + عـــــــــــــــ=      

               0 

 ط ( . د ط = 7 7عب 8ط + 7 7عزب8) ∫ .85

 . د ط = 8 ∫       

 ط+ عـ8=      
----------------------------------------------- 

 
 . د ط  =    (ط8/7 7عزب -ط  8/7 7عب) ∫ .86

 عب ط + عـ  -عزب ط. د ط =  ∫  -     

-------------------------------------------------- 

 د ط = .(  5+  7ط/)  7لب   ∫ .88

 ( + عـ  5+  7ط/ظب )  7          

------------------------------------------------ 

 ط . د ط  =  7عب  ∫ .81

            8 
 ط ( . د ط  7عزب ــ  8) ∫=   ــــــ       

            7 
 

 ط 7عب                    8             
 + عــــــــــــــــــ  ( ــ =  ـــــــــــ   ) ط        

             7                       7 

 ط د ط  0عب  ∫ .89

)  عب  ∫=    
7
ط (  

7
 . د ط     

       8 
ط (  7عزب ــ  8)  ∫=   ـــــــ 

7
 . د ط  

     0 
       8 

ط + عزب 7عزب 7ــ  8)  ∫=   ـــــــ  
7 
  ط(. د ط 7

     0 
     8                            8 
 ط(. د ط  0+ عزب 8ط+ ـــــــ ) 7عزب7ــ  8∫= ـــــــ 
  0                            7 
      8      3                          8                   
 ط. د ط  0عزب  ـــــــط +   7عزب7ــ ـــــــ  ∫ = ــــــــ

   0      7                          7               

 ........... ٠ىًّ 

----------------------------------------------- 

 ٚاعت         ط . د ط =  7 0عزب   ∫ .74

 

  

لا ٔغزط١غ رىبًِ عب ط ، عزب ط ِجب شح الا ارا وبٔذ لٛح 

        الالزشاْ اٚ اٌضا٠ٚخ خط١خ 

 د ط                  
 ـــــــــــــــــــ =     ∫   .78
     + عب ط 8                   
 عبط  –8          8                   
 .د ط ـــــــــــــــــ × ــــــــــــــــــ  ∫     =   
 عبط –8 + عب ط    8                   
 عبط     – 8               
 د ط   ــــــــــــــــــــ ∫      =    
بزع                      

7
        ط    

لب   ∫=       
7
 لب ط ظب ط . د ط  –ط  

 لب ط + عـ       -=  ظب ط      

------------------------------------------------ 

 ط . د ط  = 0 7عزب  ∫ .77

            8 
 ط ( . د ط  1+ عزب  8) ∫=   ــــــ       

            7 
 

 ط 1عب                    8             
 =  ـــــــــــ   ) ط  + ـــــــــــــــــ  ( + عـ      

             7                       1 
 
 

 :  ِلاؽـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــظخ

 
ط=عزب7عزب

7
عب –ط

7
 ط 

عب7 -8=           
7 
  ط

عزب 7=           
7 
    8 -ط 

 ٖ اٌصٛسح ا٠ٓ ِب رغذ ٘ز

عةةةةةةةةةةب ط  ، عزةةةةةةةةةةب ط  

ِعةبف ا١ٌةٗ ل١ّةخ  دائّةةبً 

 ظشة ثبٌّشافك 

ط=عزب7عزب
7
عب –ط

7
 ط 

عب7 -8=           
7 
  ط

عزب 7=           
7 
    8 -ط 
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 ط  7عزب            
 د ط =   ـــــــــــــــــــــــــــــــــ ∫  .73
عزب              

7
ط عب  

7
 ط  

 

عزب        
7
عب  - ط  

7
 ط  

 د ط  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــ  ∫ =       

عزب             
7
ط عب  

7
 ط  

         8                   8     
 د ط  ـــــــــــــــــــ ــــــــــــــــــ     ∫=        

عب             
7
ط           عزب  

7
 ط 

                
لزب   ∫=      

7
لب  –ط  

7
 ط   . د ط    

                
 ظب ط + عـ  –ظزب ط  -=  

-------------------------------------------------- 
 ط 3عزب                       
 ــــــــــــــــــ د ط     ∫عذ   . 70
 عزب ط                       

 ط:   
 ط( 7عزب ) ط+                 
 ـــــــــــــــــــ د ط    ـــــــــ ∫=       

 عزب ط                     
 

 ط7عبط عب –ط 7عزب ط عزب               
 ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ د ط     ∫=     

 عزب ط                           
 عب ط عزب ط7×عبط –ط 7عزب ط عزب     
 ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ د ط    ــــــــــــــــــــ ∫= 

 عزب ط                        
عب7 –ط 7)عزب ∫=     

7
 ط( . د ط    

 ط( . د ط    7عزب -8) 8/7)7 –ط 7)عزب ∫=     
 ط( . د ط    7+ عزب8   –ط 7)عزب ∫=     
 ( . د ط    8   –ط 7عزب7) ∫=     
 ط + عـ    –ط7عب (.د ط=8–ط7عزب7) ∫=    

----------------------------------------------- 
 ط  7+ عب  8          
 ــــــــــــــــــــــــــــــ د ط     =   ∫    .75
 عب ط + عزب ط                   
عب    

7
عبط عزب ط + عزب7ط +

7
 ط 

 ـــــ د ط     ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ ∫=   
 عب ط + عزب ط                   
 )عبط+ عزبط() عبط+ عزبط(    
 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ د ط      ∫=    

              عب ط + عزب ط                              
 ) عب ط + عزب ط(.دط     ∫=          
 عب ط + عـ     +ط  عزب -=            

----------------------------------------------                    

              /3≥ط  ≥ 4ط  . د ط   7+ عب  8  ∫. 76

 عزبط+ عب ط + عـ -=    

  

                /7≥ط  ≥ 4+ عب ط  . د ط   8  ∫.78     

 ط  + عـ8/7عب 7ط + 8/7عزب7 -=      
 
 

 

 ) ط ( فٟ اٌفزشح اٌزىبًِ اٌّؾذٚد ٌلالزشاْ قَ 

 ة           

 ق ) أ  (ــ  ) ط ( . د ط = ق ) ة ( قَ  ∫]أ،ة[٘ٛ

 أ            

----------------------------------------------- 

    :  امثلة
 اٚعذ 5( =  3، ق )  8-( =  7-ق) . 8
  3 
 . د ط =   ) ط ( قَ    ∫  
  -7    

                      3 
  87(=  7-ق ) ــ (  3= ق ) │  =   ق ) ط (  

                      -7    
---------------------------------------------------------- 

 الزشا١١ٔٓ ثذائ١١ٓ ٌٕفظ الالزشاْ     7، َ 8. ارا وبْ 7َ

 ّزصً ػٍٝ  ] أ، ة[فبصجذ اْق اٌ       

 )ط(= صبثذ 7َ -)ط( 8َ         

 اٌؾً :

َ8  ََ = ق)ط(   8الزشاْ ثذائٟ ٌلالزشاْ ق ِٕٚٙب 

 اٌّزصً ػٍٝ  ] أ، ة[ 

َ7 ََ = ق)ط(   7الزشاْ ثذائٟ ٌلالزشاْ ق ِٕٚٙب 

 اٌّزصً ػٍٝ  ] أ، ة[ 

 ثبٌطشػ

 ق)ط(   = صفش -= ق)ط(   7ََ  - 8ََ     

 = صفش ،    ػٍٝ  ) أ ، ة (( َ 7َ - 8)َ      

 )ط(= صبثذ ػٍٝ  ] أ، ة [7َ -)ط( 8َ  ِٕٚٙب 

 --------------------------------------------------                  

 ، ٘ـ)ط(الزشا١١ٔٓ ثذائ١١ٓ ٌٕفظ   َ)ط(. ارا وبْ 3 

 الالزشاْ ق      

   5 

 1٘ـ)ط((. د ط =  –)َ) ط (  ∫   

   8 

        7 

 ٘ـ)ط((. د ط   –)َ) ط (  ∫عذ     

        -8 

 

 ذٚد ــــــــــــــــــــــــً اٌّؾــــــــــــــــــىبِاٌز

 

ارا وبٔذ اٌضٚا٠ةب فةٟ 

اٌجغةةػ ِخزٍفةةخ ػةةٓ 

اٌّمةةةةةبَ اٚلاً ٔؼّةةةةةً 

ػٍةةةةةةةٝ اْ ٔغؼٍٙةةةةةةةب 

ِزغةةب٠ٚخ ثبعةةزخذاَ 

اٌّزطبثمةةةةةةبد اٌزةةةةةةٟ 

 ً  ٚسدد ِؼٕب عبثمب
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 : ٔز١غخ

ق الزشأبً ِزصلاً ػٍٝ  ] أ، ة[ ٚوبْ َ)ط(أٞ  ارا وبْ

 الزشاْ ثذائٟ ٌلالزشاْ ق  فبْ 

 ة           

 ق) ط ( . د ط = َ ) ة ( ــ  َ ) أ ( ∫            

 أ            

 ----------------------------------------------- 
.ارا وبْ َ)ط(الزشاْ ثذائٟ ٌلالزشاْ ق اٌّزصً ػٍٝ  0

 اٚعذ    8-( = 7، َ) 88( = 3[ ٚوبْ َ)3، 7] 

             3 

 (. د ط =6-ق)ط(7) ∫    

    7   

 اٌؾً : 

     3                                  3 

 ط |   = 6  –ق) ط ( . د ط  ∫ 7   

      7                                7 

  7 (َ (3   )- ( َ7  ))–   (6 ×3 – 6  ×7 = ) 

  7 (88  -   (- 8  ))–   (81– 87 = )81  

 

 

 

 ة  

 أ (  –) ة  عـ. د ط =   عـ   ∫  

 أ  

---------------------------------------------------- 

 :  امثلة
      3  

 86(=8-  - 3 )0. د ط =   0  ∫.   8

      -8 

---------------------------------------------------- 

           

) عب ∫.      7  
7

ط + عزب
7 

 ط (. د ط =

          4 

 اٌؾً 

        

 . د ط =8 ∫=      

        4 

 

 

 أ  3    

 ل١ّخ أ ؟ فّب  87. د ط =   6  ∫.   3

 أ       

 اٌؾً 

 8أ =  ِٕٚٙب 87=  أ87 ِٕٚٙب 87أ(= –أ 3)6

---------------------------------------------------------- 

 أ  3+  7  

 فّب ل١ّخ أ ؟  04. د ط =   5∫ . 0 

 + أ  8    

 اٌؾً 

  04+ أ (( =  8) –أ(  3+   7))  5

  04أ ( =  7+  8) 5

 3.5أ=            35أ =  84

---------------------------------------------------- 

 ة7 ة                                

 اٚعذ ل١ّخ أ ، ة 84.دط=∫،74دط=.5∫. ارا وب5ْ

   أ  أ                            

  

 6،ة=     7ط:   أ=     

---------------------------------------------------- 

     7 

 فّب ل١ّخ أ ؟  09أ . د ط =  ∫.  6 

      9 

 اٌؾً 

  09(  = 9 -  7أ ) 

 09أ=8 -

 8-ِٕٚٙب   أ=  

---------------------------------------------------- 

     9  

 8(=7  - 9) 8د ط =    ∫.   8

      7 
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ة                    ط

 + ْ8
ةة      

  + ْ8
 أ  -

+ ْ 8
   

ط ∫ 
ْ
  = ـــــــــــــــــــــ | . د ط = ــــــــــــــ  
     8ْ + أ             8ْ +          أ                  

----------------------------------------------- 
 اصجذ  . 8

ةة                    
7 
أ     -

7 
  

ط ∫ 
 
 . د ط = ــــــــــــــ         
    7                       أ      

----------------------------------------------- 
 اٚعذ  . 7
7                    7 

7 
-  (-8 )

7 
    3 

ط ∫ 
 
      = ــــــ. د ط = ــــــــــــــ    
 -8                          7             7 

-------------------------------------------- 
3. 
ص                      0

3 
 0 

ص ∫ 
7 
         78. د ص = ـــــــ | =  
 8                          3  8    

    -------------------------------------------- 

            1     8                        

 ــــــــــــ . د ط   ∫.    0      

           8  
 3
 ط  

            1                        3          1          

ط   ∫             
-8/3
. د ط= ـــــ ط 

7/3  
|        = 

           8  
                                 7                8 

 

 9/7   ط                      

-------------------------------------------- 
 .  ارا وبْ 5
  ة                    
ط ∫ 

 
 عذ ل١ّخ ة .          4، ة<  0. د ط =  
 8                  

 4لاْ   ة<  رًّٙ  3-،ة=     3ط:   ة=
   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 خــــــــــــــــــــــــ١خ اٌخط١ـــــــــــــــــــاٌخبص (8

 ة                          ة   

 ق ) ط (   . د ط    ∫ عـ ق)ط(.دط= عـ ∫   (8

 أ                           أ     

 ة     

 ٘ـ ) ط (. د ط = ±ق ) ط (   ∫ (7

 أ              

 ة         ة                

 ٘ـ ) ط (.  د ط    ∫   ±ق ) ط (      ∫    

 أ                        أ     

 أ     

 ق ) ط (. د ط = صفش  ∫ (3

 أ              

 أ                              ة     

 ق ) ط (. د ط     ∫  -ق ) ط (. د ط =    ∫ (0

 ة                             أ              

-------------------------------------------- 

 :  امثلة
           7 

ط 0) ∫     .8 
3
ط 3+  

7
 . د ط= (87ط+0 – 

         8   

 7                                         اٌؾً 

= ط 
0
+  ط 

3
ط 7 -  

7
 │ط  87+  

                                               8 

          0                        

 ( . د ط  8ط ) ط +   ∫.    7  

         4  

 اٌؾً 

                0                        

)ط   ∫                 
3  /7
+ ط  

8  /7
 ( . د ط  

              4  

              7                     7            0     787 

ـــ   ط= ـــــــ        
5
+  ــــــــ    ط   

3
 = ـــــــــــ│ 

             5                      3            4      85   

 

 

 

 ذٚد ــــــــــً اٌّؾــــــــــــــٛاص اٌزىبِــــــــــــخ
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                5                       5 

  9 ٘ـ )ط(.دط=∫، 0-ق)ط(.دط= ∫ ارا وبْ. 3

           8                       8   

 أٚعذ

          5                            5 

 ٘ـ ) ط ( .  د ط 7  ∫ ق) ط ( . د ط + 3 ∫ ( أ

     8                           8 

         5                               

ط 3ق) ط ( +  ٘ـ ) ط ( +  7)  ∫ ( ة
7 
 .  د ط(

       8 

                         5 

    6ق) ط ( + عـ ( . د ط =  3)  ∫ارا ػٍّذ اْ ( د

                     8 

 فّب ل١ّخ عـ                          

 اٌؾً 

 6(= 9×  7( + )0-×   3=  )  ( أ
              5                                          ( ة

( + ط9( + 0-×  7= ))            
3
│ 

                                                8 

            =8 ( +875 -8 = )875 

  6( =  8 – 5( + عـ ) 0-×  3)     ( د

  0.5عـ =    ....   6عـ =  0+    87-         

  -------------------------------------------------- 
4. 
        7                        

        ∫ (0 + ْ3ْ
7

             86   ط               ( . د ْ

        4  

---------------------------------------------- 
                 8ط   +      0            
 ـــــــــــــــــــ . د ط   ∫       .5   

 ط        8           
 5   ط                      

-------------------------------------------------- 
6. 
          8                        

)ط ∫        
3

+ ط(
7
             86   ط      . دط          

        4  

---------------------------------------------- 
                 8ط   +      0            
 ـــــــــــــــــــ . د ط   ∫.       8   

 ط        8           
 5   ط                      

 .اٚعذ1
7        7                    8 
 ْ.دْ ( . د ط 0 ∫ص . دص + 7 ∫ -ط0)∫ 
 4        8                   4                
 6    ط    
 

-----------------------------------------------                                                
 .ارا وبْ   9

 عـ                         0      

َ∫ 3 -ط7 ∫)     
7

 اٚعذ ل١ّخ عـ .   01.دَ ( . د ط = 

      4            4                  

 7-=  عـ         ط    
-------------------------------------------------- 

 8ارا وبْ                   . 84

ق)ط(= ط ∫ 
7
 دص(. د ط  .ص7∫ -ط 5)∫+ 

                                   4 

 ( 8 -) اٚعذ قَ 

ق ) ط (= ط ∫ اٌؾً
7
 ( . د ط   8 -ط 5)∫+ 

 ثبخز اٌّشزمخ ٌٍطشف١ٓ 

  8ـــ  ط  8=  8 –ط  5ط +  7ق) ط ( = 

   8قَ) ط ( = 

   8( =  8-قَ) 
-------------------------------------------------- 

 ارا وبْ   .88

 

ط دط=ق)ط(. ∫    
7
 ٚوبْ  ، 9ط+0-

 

 ة      

 فّب ل١ّخ ة  ، 8ق)ط(.دط=  ∫       

      -8 

 اٌؾً

 ة                                    ة   

ط ق)ط(.دط=  ∫   
7
 | 9ط+0 -

  -8                                    - 8 

))ة(
7
(8-)) –( 9)ة(+0- 

7
-0 (-8+)9 = )8 

ة
7
ِٕٚٙب ة 8= 5–ة0-

7
 4= 87–ة0-

  7 -،  6ِٕٚٙب   ة =  4( =  7( ) ة +  6 –) ة 

 

 

 

ٔةةةةبرظ اٌزىبِةةةةً 

 8   اٌّؾذٚد
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        / 0 

ظب ط (  –) لب ط  ∫  .   87  
7
 . د ط = 

         / 6 

 اٌؾً 

/ 0 

)لب  ∫  
7
لب ط ظب ط  + ظب 7–ط  

7
 ط(. د ط = 

 / 6                          

/ 0                             لب
7
              8 -ط  

لب7 ∫  
7
 . د ط =   8 -لب ط ظب ط  7–ط  

/ 6                          / 0 

 ٔؼٛض              │ط  -لب ط  7–ظب ط  7= 

                                / 6     
 ارا وبْ   .83
3                                3 
 ط(.د ط 6ق)ط(+5) ∫، اٚعذ  0ق)ط(. دط=7∫ 
 8                               8                   
 30=  عـ         ط    

--------------------------------------------------- 
 ارا وبْ   . 80
5                                                5 
 ق)ط(.د ط ∫،اٚعذ  74(. دط=7ط+1 -ق)ط(7)∫ 
-8                                               -8                   
 57=  عـ         ط    

--------------------------------------------------- 
 . اٚعذ85
  7             7                    8 
 ْ.دْ( . د ط  0 ∫ص.دص +   7∫ -ط (  0) ∫   
   4              8                  4               
 6ط            

--------------------------------------------------- 
 . ارا وبْ   86 
                                                   عـ  
  عـصفشاً  ،اٚعذ  (. دط=0ط + 7)∫   
   4 
 0 -،     4             ط    

-------------------------------------------------- 

 . ارا وبْ   88

 0                                8                 

  0(٘ـ)ط(.د ط=7/3)∫وبْ ،ٚ 5.دط=7)ق)ط(/∫  

  8                               0                                   

        0                                

 (.د ط 1٘ـ)ط(+3 -ق)ط(7)∫اٚعذ   

         8 

--------------------------------------------------- 

 

 بفخــــــــــــــــــــــــــــ١خ الاظـــــــــــــــــــــــــخبص  (7

                            ارا وبْ ق لبثلاً ٌٍزىبًِ ػٍٝ فزشح رٕزّٟ ا١ٌٙب الاػذاد

     أ ، ة ، عـ فبْ 

    ة                     ة                 عـ 

 ق ) ط ( . د ط ∫=  ق)ط( . د ط ∫ ق)ط(.د ط+ ∫ 

 أ                      عـ               أ      

 ١ٌظ  شغ اْ رمغ ث١ٓ أ ، عـ    

------------------------------------------------- 

           5                          8 

 9 )ط(. دط=ق ∫ ،  83 ق)ط(.دط= ∫ارا وبْ.8

           8                           5 

           8                               

 ق) ط ( . د ط   ∫ أٚعذ     
            8        
 اٌؾً 
 5                            8 
 77ق ) ط ( .  د ط=    ∫ق) ط ( . د ط  +     ∫  
  8                            5 

---------------------------------------------------- 
             0                      - 1 
 84 ) ط (. دط=ق ∫ ،1ق)ط(. دط=  ∫  ارا وبْ.7
              8                       8 
                 0                               
 . د ط  (5- ق) ط (3) ∫ أٚعذ           
                - 1 
 اٌؾً 
       8                 0 
 (1 - - 0)5- .دط(ق)ط( ∫ ق)ط(.دط+∫)3 = 
      - 1                8 
  =3(-84 +1 )-64   =- 66  

 .ارا وبْ 3 

 5                             5 

                                8ق ) ط ( .  د ط=  8/7 ∫،  5ق) ط ( . د ط=  ∫  

 8                             3 

           8   

 ق) ط ( . د ط    ∫ أٚعذ     

            3          

 اٌؾً                       
   5                            8                      
 ق ) ط (    . د ط    ∫ق ) ط (  . د ط +    ∫  =
   3                            5   
  =80 ( +- 5  = )9  
 
 
 
  

 ٌذاخٍٟ  ااٌزىبًِ  ٕٔفز

 اٚلاً 
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 خاصٌة المقارنة
 ] أ ، ة[  فبْ صفش ٌىً ط  ≥) ط ( قارا وبْ  
 ة                               
 صفش  ≥ق ) ط ( . د ط   ∫   

 ] أ ، ة[  فبْ صفش ٌىً ط  ≤ق) ط ( ارا وبْ  
 ة                               
 صفش  ≤ق ) ط ( . د ط   ∫   
 أ   

 ا وبْ ق ، ٘ـ  لبث١ٍٓ ٌٍزىبًِ ػٍٝ ] أ ، ة [ ٚوبْ      ار 
 ] أ ، ة [ فبْ  ٘ـ )ط( ٌىً ط  ≤ق)ط(       
 ة                            ة              
 ٘ـ ) ط ( . د ط     ∫  ≤ق ) ط ( . د ط     ∫  
 أ                               أ  
-------------------------------------------------  

    :  امثلة
 .دْٚ اعشاء اٌزىبًِ ا٠ّٙب اوجش      8 
      8                8 

ط ∫ط. د ط أَ  ∫       
7

 . د ط   
     4               4 
ط  ≤الحل : بما ان س  

7
  [4  ،8]ط  ٌىً 

           8                 8 
ط ∫  ≤ط. د ط  ∫   فبْ    

7
 . د ط   

         4                4 

------------------------------------------- 

 ط -     8-    

 ـــــــــــــــــــ . د ط =    ∫. ِب ا بسح 7

ط    3 -         
0
  +7     

 اٌؾً : 

 ط -        8-

 ِٛعت    4ـــــــــــ . د ط < ــــــــــــ   ∫          

ط    3 -      
0
  +7     

 
-------------------------------------------------  

 [ 5،  8.ارا وبْ ق الزشأبً ِؾذداً ػٍٝ ] 3 

 فغذ ) َ ، ْ ( 0 ≥ق)ط(  ≥ 7-ٚوبْ          

                              5 

 ْ        ≥(  ق) ط   ∫ ≥ثؾ١ش         اْ َ      

                              8 
 86، ْ =   1 -ط: َ =      

 
 
 
 
 

 [ 0،  7. ارا وبْ ق الزشأبً ِؾذداً ػٍٝ ] 0

 فغذ ) َ ، ْ ( 8  ≥ق) ط (   ≥ 3ٚوبْ           

                     0 

 ْ       ≥( . دط 3ق)ط(+7) ∫  ≥ثؾ١ش اْ َ    

                      7    
 30، ْ=   81َ=         ط 

-------------------------------------------------  
               5 

 اٚعذ اصغش ل١ّخ ِّىٕخ 5≤ق)ط(.د ط∫. ارا وبْ  5 

                    8   

      5      

 ( . دط  88 -ط  0ق) ط ( +  3)  ∫      

     8 

 89:       اصغش ل١ّخ  اٌؾً

--------------------------------------------- 
               0    

ط – 86   ∫.ث١ٓ اْ  6  
7
   ٠4،37ٕؾصش ث١ٓ . د ط 

                   - 0     

 [   0،  0 -دْٚ ا٠غبد ل١ّخ ػٍّبً ثبْ لبثً ٌٍزىبًِ ]  

 

ط – 86   ٔؾصش اٚلاً الالزشاْ ق)ط(=   اٌؾً :
7
ث١ٓ   

ٍمخ ٚل١ّزٗ اٌؼظّٝ اٌّطٍمخ ٚرٌه ػٓ ل١ّزٗ اٌصغشٜ اٌّط

 غش٠ك اٌم١ُ اٌمصٜٛ ) اٌفصً الاٚي ( 

    

ط  – 86     ≥ 4    
7
  ≤ 0 

  0                0                            0 

ط – 86   ∫ ≥. د ط  4 ∫   
7
 . دط  0 ∫ ≥. د ط  

  - 0             - 0                          - 0 

                      0                       

ط – 86   ∫  ≥صفش             
7
  37 ≥. د ط   

                     - 0                   

     

--------------------------------------------- 
               0    

    70،  ٠6ٕؾصش ث١ٓ  ق)ط( . د ط ∫.ث١ٓ اْ  8  

                     8     
                                                                  

عب3+5دْٚ اعشاء  اٌزىبًِ ػٍّبً ثب ق)ط(= 
8 

 ــــــــ
 ط                                                                  
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 :  امثلة 
 ارا وبْ .8

ط3                          
7
   3 ط> ≥ 8،      

 ق) ط ( =        

   5 ≥ ط ≥ 3، ط      0                          

 اٚعــــــــــــــــــذ     

          5                         5               

 ط(. دط ،  7-ق)ط( 7)∫( 7ق)ط(. دط ،   ∫( 8    

        8                         3  

 اٌؾً

         5                  3                 5 

ط3∫ق)ط(.دط=  ∫(  8  
7

 ط.دط    0∫. دط+ 

 ٠ىًّ       3                  8                 8     

              5                  5 

 ط.دط7 ∫  -ق)ط(.دط( ∫)7( 7 

         3                   3 

             5                  5 

 ط.دط7 ∫  -ط.دط( (0∫)7=   

         3                  3 

            5           5 

ط0=   
7
ط  -|   

7
 ( = |844-36)- (75-9=) 

            3           3 

-------------------------------------------------      
       3                               
 [  . د ط  8] ط +  ∫.    7   

       8   
 اٌؾً 

 ِلاؽظخ اػذ اٌزؼش٠م ثطش٠مخ صؾ١ؾخ 

    7                3                      

 . د ط   3  ∫. د ط +  7  ∫  =

    8                 7                   

  =7  (7 -  8  + )3  (3 – 7  = )5 

-------------------------------------------------      
            5                              
 . د ط   | 0 –ط 7|  ∫.   3    

        4   
     7                          5                      
 . د ط  0 -ط  7  ∫ط   . د ط + 7 -0  ∫   =
     4                           7   

                              7          5 

ط  -(   4 – 7) 0=  
7
| + ط  

7
   |- 0 (5 – 7                                         ) 

                              4          7     

 =1- 0  +75 – 0 -  87  =83 

-------------------------------------------------      
  0 ≥ط ≥4،     | 7 -ط7|                                

 ق)ط( = ارا وبْ . 0

   5 ≥ > ط0،  أ              7                               

                      5                              

 4، اٚعذ ل١ّخ أ   7ق) ط ( . د ط =   ∫   ٚوبْ     
               4 
 اٌؾً 
  8                             0                      

 . د ط  +   7 –ط  7   ∫ط  . د ط +   7 – 7  ∫= 
   4                              8   
       5                                               
 أ    . د ط  = 7  ∫     +
       0  

                         8         0     
ط -( 4 -8) 7= 

7
| + ط  

7
 أ    7( +  8 – 0)  7 -|  

                         4          8 

  0-أ = ........  7أ =   7+  6 – 85+  8 – 7= 
 

-------------------------------------------------      

                   5                               

 . د ط  ط| -0| ∫.    5    

           4 

    0                       5                      

 ( . د ط0 -)ط ∫ط( . د ط +  -0)  ∫  =

    4                        0   

 88/7= اوًّ          
----------------------------------------------- 

 وبْ ارا.6
                         عـ         

   ق) ط ( . د ط= صفش  ،  اٚعذ ل١ّخ عـ                                         ∫  

 -8     

 اٌؾً  

 8-عـ = 

 

 

 

 
----------------------------------------------- 

طشق اٌزةٟ ارا وبْ ِب داخً اٌزىبِةً  صةؼت اٌزىبِةً ثةبٌ

رؼٍّٕب٘ةب   ٔطجةةك اٌمبػةةذح لا٠غةةبد ل١ّةةخ عةةـ اِةةب ارا وةةبْ 

٠ىبِةةً  ؽغةةت اٌطةةشق اٌزةةٟ رؼٍّٕب٘ةةب فٕىبِةةً صةةُ ٔغةةذ 

ػةذح بل١ّخ عـ ٚلا رٕغٝ اْ اؽذ اٌؾٍٛي ٠ىْٛ ؽغت اٌم

 ٌىٓ ٠ّىٓ اْ ٠ىْٛ ٕ٘بن ؽٍٛي اخشٜ ؽغت اٌزىبًِ 

ربوةةةةةةةةذ اْ اؽةةةةةةةةذ 

ؽذٚد اٌزىبًِ ٘ةٛ  

ٔمطةةةةةةةخ رشةةةةةةةؼت 

ٚرٌةةه ثةةبٌزؼ٠ٛط 

ارا وةةةةةةةبْ ٔةةةةةةةبرظ 

اٌزؼةة٠ٛط ٠ٕزّةةٟ 

اٌةةةةةٝ ص ٠ىةةةةةْٛ 

ٔمطةةخ رشةةؼت ٚالا 

ٔغةةب٠ٚٙب ثبٌصةةفش 

ٌّؼشفةةةةةةخ ٔمطةةةةةةخ 

 اٌزشؼت   

 شعب ـــــــــران المتــــــــــل الاقتــــــــــتكام
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               7                               

 [ . د ط 8ط+7] ∫.      8    

           8  

 اٌؾً 

   8.5                 7                      

 . د ط      0  ∫. د ط +    3   ∫   =

     8                 8.5   

  =8.5  +7  =3.5   

----------------------------------------------- 

: فٟ اوجش ػذد صؾ١ؼ ارا وبْ ِؼبًِ ط ِٛعت  ِلاؽظخ

 صغش. ػٛض فٟ الا

 اِب ارا وبْ ِؼبًِ ط عبٌت  ػٛض فٟ الاوجش 

  ----------------------------------------------- 

              3                               

 ط[  . د ط   - 7] ∫.       1   

           8  

    7               3                      

 ط   . د  8-  ∫. د ط +  4 ∫  =

    8                7   

  =4   ( +- 8  =  )-8   

 -------------------------------------------------      
      7          
ط    ∫.   9  

7
 . د ط   8ط +  7 – 
      4     
 :  اٌؾً

 7                         8                   7         

 . دط  8 –ط  ∫.دط + ط – 8∫|. د ط=  8 –ط |  ∫

  4                         4                    8 

 اوًّ اٌؾً 

-------------------------------------------------  

| ط     0       
7
 |   3ط+0–

 ــــــــــــــــــــــــــــــــ . د ط =      ∫.      84   

      8 –ط           7            

 اٌؾً : 

ط 
7
  4= 3ط +  0 – 

 3،  8ِٕٚٙب ط =  4( =  8 –( )ط  3 –) ط 

      +++++++------------- +++++++ 

 

                 3                8 

 اوًّ اٌؾً      7                   0       

        6                               

 [  . د ط 3]ط/ ∫.    88

         8  

 اٌؾً 

     3                     6                       

 . د ط    8 ∫. د ط +     4  ∫    =

      8                    3   

  =4   +3  =3   

----------------------------------------------- 

               4                          

 . د ط  [  7ط  ] ط /    ∫.  87 

       - 3  

 اٌؾً 

     -7                      4                      

 ط . د ط   - ∫ط  . د ط + 7 -  ∫    =

     -3                      -7 

 7=   ٠ىًّ اٌؾً      ط   
 

-------------------------------------------------      

                7                          

 [. د ط 7|ط|+ ]ط/ ∫.   83 

        - 8 

-------------------------------------------------      

   0 ≥ط ≥ 4  ، | 7–| ط                          

 =  . ق) ط ( 80

   5 ≥> ط0  ،ط[  7]                           
                          5 
 ق ) ط (   . د ط  ∫ عذ  اٚ         

                  4 
  اٌؾً   
   7                    0                      5 
 . دط  1 ∫ . د ط + 7-ط   ∫ . د ط+ط  – 7∫ =
   4                     7                      0 
 75/7ط:
 ---------------------------------------------------          

.ارا وبْ ق)ط(وض١ش ؽذٚد ِٓ اٌذسعخ الاٌٚٝ 85      

ٚوبْ َ)ط(الزشأبً ثذائ١بً ٌلالزشاْ ق)ط( 

(َُ ًَ) 8(=7ثؾ١ض    عذأ ، ة. 7(=7، 

---------------------------------------------------          

)ط( الزشأبْ ثذائ١بْ 7)ط(، 8َ.ارا وبْ 85َ      

)ط( فّب 7َ -)ط(8َ )ط(=ٌلالزشاْ ق)ط(ٚوبْ ٘ـ

 (   7ل١ّخ ٘ـَ)
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 :  امثلة  
            7                   7          

ط  3)   ∫.   8      
7
 ص . دص (  . د ط    ∫ 7+  

         8                    8   

    84=       اٌؾً :    

-------------------------------------------------  

 ط        8-        

 ـــــــــــــــــــــ . د ط =    ∫. ِب ا بسح 7 

ط    3 -             
0
  +7     

 اٌؾً : 

 ط     8-  

   4ــــــــــــــــ . د ط >    ∫          

ط   3 -     
0
  +7     

-------------------------------------------------  

 عـ                                         3                  

ط3) ∫.  ارا وبْ 3    
7 
 74-َ.دَ(. د ط= 3∫ 7 –

                -8               4              

 فّب ل١ُ اٌضبثذ عـ ؟                             

 اٌؾً :

 عـ                                              3    

ط3) ∫     
7
  –   (3َ

7
 74 -| (. د ط= 

  -8                     4              

  3                                            

ط3) ∫     
7
عـ3  –  

7
 74 -(. د ط=  

  -8      

             3                                            

ط          
3
عـ3  –|  

7
(3--8  =)- 74 

             -8                                 

عـ87-(8- -78)
7
 7 ±ِٕٚٙب عـ =   74-=  

-------------------------------------------------  
ط  – 0.  ارا وبْ ق) ط ( =   0

7
ِزصلاً ػٍٝ                                                                    

 ٚوبْ [   7،  7 -] 
            7        
 ْ فّب ل١ّخ َ ، ْ ؟      ≥ق ) ط (  . د ط   ∫   ≥َ      

         - 7     
 8، ن =   0:  م= الحل 
 

 

 [ 3،  4. ارا وبْ ق الزشأبً ِؾذداً ػٍٝ ] 5

 فغذ ) َ ، ْ ( 3> ق) ط ( >  8ٚوبْ          

                            3 

 ْ         ≥ق) ط (. دط     ∫  ≥َ  ثؾ١ش        اْ   

                             4 

 9، ن =   3: م = الحل 
   -------------------------------------------------   

 دْٚ ؽغبة اٌزىبًِ ث١ٓ اْ      .8  
     /0 
                4  ≤عزب   ط  . د ط      ∫       
  4 

-------------------------------------------------  
 . دْٚ ؽغبة اٌزىبًِ ث١ٓ اْ 1
                    
   ≥عب ط . د ط  ∫ ≥  4اصجذ اْ   

                    4 
 ٌؾً : ا  
  -------------------------------------------------  
 ارا وبْ َ)ط( ، ٘ـ)ط( الزشا١ٔٓ ثذائ١ٓ .9 

                             5 

 1٘ـ)ط((.دط= –)َ)ط(∫ٚوبٌْلالزشاْ ق)ط(،  

                             8 
           5                   8 
 ط ٘ـ)ط(.دط. ∫ط َ)ط(.دط+∫اٚعذ     

           8                               5 

  -------------------------------------------------  

 ارا وبْ  .84  

   7ط <    ،             أ 3                     

 ٚوبْ 4                               ق) ط ( =        

ط 3                    
7
   7  ≥ط     ،    7+  

        3 

 ، اٚعذ ل١ّخ اٌضبثذ أ ؟87 -ط = ق) ط ( . د  ∫      

4 

 8 -الحل:      أ =    
------------------------------------------------- 

            0       

| ط  ∫.    88    
3
ط 0 – 

7
 |  . د ط =   

      4                

------------------------------------------------- 
            3      

 . د ط =  [      4.8] ط + ∫.  87      

     8                

 3.7:   =  اٌؾً

 8   بَـــــــــــــــــــــــش٠ٓ ػــــــــــــــــرّ

 

: 
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               7 

| ط  ∫.   83       
7
 |  . د ط =   0ط +  0+  

           - 7               

 :رّش٠ٓ ٌٍطبٌت اٌؾً

-------------------------------------------------  

 ن         

 8، اٚعذ ل١ّخ ن : ن<7.5. د ط=ط[7] ∫.  80  

       8 

 7: ن =  اٌؾً

---------------------------------------------- 

                ٚ 

 8اٚعذ ل١ّخ ٚ:ٚ<  8.دط= [7ط/] ∫.  85  

       8 

 89/3ارْ ٚ =  : اٌؾً

 عشة الارغبٖ اٌغبٌت   ِلاؽظخ

----------------------------------------------  

.الالزشاْ ق وض١ش ؽذٚد ِٓ اٌذسعخ الاٌٚٝ ٠ّش 86

 ( ٚا٠عبً  8،  8 -ثبٌٕمطخ ) 

   7        

 لزشاْ عذ لبػذح الا  80. د ط =    ق) ط (   ∫    

  4 

 

 :  اٌؾً

 ق) ط ( = أ ط +  ة 

 (   8،  8 -٠ّش ثبٌٕمطخ ) 

   7        

   80. د ط =    أ ط +  ة( ) ∫    

  4 

  3، أ =  0ة = 

  0ط +  3ط ( = ق) 

-------------------------------------------------  

. ارا وبْ َ) ط ( الزشاْ ثذائ١بً ٌلالزشاْ ق)ط( 88

 ،  88( =  3[ ٚوبْ َ )  3،  7اٌّزصً ػٍٝ ] 

 اٚعذ  8-( =  7َ ) 

    3                                                         3 

 ط  | 6-َ ) ط (  7(. د ط = 6-ق) ط ( 7) ∫     

  7                                                        7 

 81=   اٌؾً  

. ارا وبْ َ)ط( الزشاْ ثذائ١بً ٌلالزشاْ ق)ط( 81

 [ : ٚوبْ  3،  8اٌّزصً ػٍٝ ] 

َ )ط(= ط
3
ط7 – 

7
 ط+ عـ0+  

             3  

 ق) ط ( . د ط  ∫اٚعذ ل١ّخ 

             8 

                  3                                 3 
:  َ)ط(|  = ط اٌؾً

3
ط7 – 

7
 81ط+ | = 0+  

                  8                                 8 
-------------------------------------------------  

. ارا وبْ ق)ط(= أ ط+ ة ٚوبْ َ)ط( ثذائٟ 89

 ََ   7(=7، َ ً) 8(= 7)ٌلالزشاْ ق : 

  عذ ل١ّخ أ ، ة  

  3،  ة =  7: أ =  اٌؾً

---------------------------------------------- 

 ٝ ػ ٚوبْ .ارا وبْ  ق) ط ( ِزصلاً ػ74ٍ

 3ة                                 

 ق ) ط ( .  د ط=    ∫  -ق) ط ( . د ط   ∫  

 5      أ                      

             8                               

 ق) ط ( . د ط  اٚعذ ل١ّخ أ ، ة     ∫      

      3 

 8، ة  =  5:  ِٕٚٙب أ =  اٌؾً

------------------------------------------------- 
 .ارا وبْ  ق) ط ( ِزصلاً ػٍٝ ػ ٚوبْ 78 

           7                     

 ٚوبْ  85+  ق) ط (( . د ط=  َ)   ∫   

 - 7 

 - 7 

  َفّب ل١ّخ     َ 1ق ) ط ( .  د ط=   0  ∫،  

   7                     

 8.5=  َ  : اٌؾً
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عب - 8  ∫.      77    
7

 ط . د ط    

            4               

 7: رّش٠ٓ ٌٍطبٌت      ط :  اٌؾً 

 ----------------------------------------------------- 

 . ارا وبْ  ق) ط ( ِزصلاً ػٍٝ ػ ٚوبْ 73
       7                              7     

 اٚعذ  6ق)ط(.دط=  ∫، 0(.دط=0–ق)ط(3)∫    
  -8                              0 
            0                               

 ق) ط ( . د ط   ∫          
      - 8  
 7/3-: رّش٠ٓ ٌٍطبٌت   ط       اٌؾً

-------------------------------------------------  
ق)ط(. دط= ط ∫ارا وبْ .70

7
 ٚوبْ   8ط+7–

 ة  
 اٚعذ ل١ّخ اٌضبثذ ة   87ق ) ط ( .  د ط=  ∫  
-8  

 اٌؾً
 3 -،  5ة = 

 

 

 

 

 

.فٟ اٌشىً اٌّغبٚس اٚعذ اوجش ل١ّخ ٚاصغش ل١ّخ 75

 ٌٍّمذاس

5              

                                                               ق) ط (   . د ط                                                        ∫      

     8                                          7                                                  

              5            

                                          8                  

                                                 -7 

            5:             اٌؾً  

  1 ≥ . د ط ق ) ط ( ∫ ≥   1 -            

                      8      

 

 

      /7                                        / 7 

 │لزب ط  -. د ط =   لزب ط ظزب ط  ∫.   76

       /6                                        /6                                         

 8( =  8 -  7)  -= (  /6لزب  - / 7) لزب  - = 

------------------------------------------------                    

                7  

  74ط(. د ط=7–)ق)ط(  ∫.  ارا وبْ  78  
                 4 
                     7 

 ق) ط (. د ط =  3 ∫فّب ل١ّخ           

                     4       

 اٌؾً 

   7                                   7 

ط  –)ق) ط ( . د ط   ∫            
7
  │   =74  

    4                                  4 

    7                                  

  74=0–)ق)ط(. د ط ∫             

    4                

    7                                  

  70ق)ط(. د ط  =   ∫            
    4                                     
      7 

 87=  70×  3 ق) ط (. د ط =  3  ∫ل١ّخ 
       4       

-------------------------------------------------  

 عـ               

 ط.دط= صفشاً عذ ل١ّخ عـ. ∫. ارا وبْ 71

                       -8 

 خؽغت إٌظش٠  8-ل١ّخ عـ =  اٚلاَ :  اٌؾً           

 عـ                                           

                     ً ط 8/7   صب١ٔب
7
  = |4   

                                        -8 

عـ  8/7                  
7
  8ِٕٚٙب عـ =  4=   8/7 – 

---------------------------------------------- 

                3                               

 ط[. د ط  -7] ∫.   79

        4  

    8                 7                  3                      

 . د ط      8-   ∫. د ط +   4  ∫. د ط +    8  ∫=  

    4                   8                 7    

 (  = صفش 8 -+ )   4+  8= 
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         86              86                            86  

ط ∫ط . دط=    ∫.  34   
8/7

ط 7/3.د ط=
3/7 
| 

       8                  8                              8 

             7               86          

ط   ـــــ = ـــ        
3
   │ =07 

   3                8    

---------------------------------------------- 

         7                

( 3 –) ط  ∫.  38  
7
 . د ط=  صفش  

        7               

----------------------------------------------                     

       / 7 

 عبط(. د ط = –)عزبط ∫.   37  

          4 

                       / 7 

 = صفش             8 – 8=  │ عزب ط+ عب ط = 

                          4    

---------------------------------------------- 

                   3                8      

 ،    87(. د ط=6 –ق)ط(+ ـــــــ 7)∫.ارا وب37ْ      

ط               8               
7

       
 ق) ط (                      3      
ط  3 –)  ـــــــــــــــــ  ∫اٚعذ 

7
 (  . د ط=    

       8        7                        
 :  اٌؾً
      3                             8    3           
   87(  = 8 -3)  6 –ــــــــــــ |  -ق) ط (. د ط  7 ∫ 
           8ط                                8 
      3                             8        3           

   87=   87 –) ـــــــ ـــ ـــــــ (  -ق) ط (. د ط  7 ∫ 

 8                             3        3          

3                             7         

  70ق) ط (. د ط  + ـــــــ = 7 ∫ 

 8                            3         

3                          8         

  87ق) ط (. د ط  + ـــــــ =  ∫ 

 8                         3         

3                         35         

 ق) ط (. د ط  = ـــــــ    ∫ 

 8                          3      

 ٌىٓ اٌّطٍٛة    

 

 ق) ط (                         3      

ط  3 –)  ـــــــــــــــــ     ∫ 
7
 (  . د ط=    

 8             7                 

           3ق) ط (                               3      

ط    –)  ـــــــــــــــــ . د ط      ∫ 
3
    =  | 

 8             7                           8                     

             35                               -878 

 ــــــــــــــ (  =   8 - 78ــــــــــــ ـــــ )      
         6                                   6 

-------------------------------------------------   
 .ارا وبْ    33  

      3/0                 /0      

لزب∫ع =   
7

ظزب ∫ط. د ط ، ي= 
7

 ط.  دط 

       /0                  3/0                     

 اٚعذ ل١ّخ ) ع + ي ( رغبٚٞ           

 اٌؾً : 

                   3/0                     

)لزب∫ع+ ي = 
7
ظزب -ط 

7
 ط(.  دط

                   /0              

              3/0                     

                                    /7( =3/0 -/0)8(. دط= 8)∫=               

               /0              

-------------------------------------------------  

 عـ        

ط7)∫.  30  
7
 ط(.د ط= صفش فّب ل١ّخ عـ. 6+

          8    

 اٌؾً :
 عـ                        7       
= ـــــــ  ط  

3 
ط 3+  

7 
 = صفش  │ 

       3                         8    
       7                           88 
= ـــــــ  عـ  

3 
عـ 3+  

7 
 ـــــــــــ = صفش   - 

       3                            3    
عـ 7=   

3 
عـ 9+  

7 
 = صفش   88 - 

ِٓ 
 عـ
ط7) ∫ 

7
    8ط(. د ط =  صفش ِٕٚٙب عـ =  6+  
 8    

 ثبٌمغّخ اٌزشو١ج١خ 
عـ 7 () 8 -)عـ 

7
 ( = صفش 88عـ+  88+  

 
                   -88 ±    33 

 ِٕٚٙب  عـ =  ـــــــــــــــــــــــــ
                         0 
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                                             8    

 ـــــــــــــــــــ د ط  ∫ . ثذْٚ ؽغبة ل١ّخ  اٌزىب35ًِ

عزب3 4                                        
7
 7ط+

                          8                       

 ــــــــــ ≥ــــــــــــــــــــــــــ د ط ∫≥ث١ٓ اْ  ـــــــ  

بعز3  4     5             
7
 7                7ط+

 ط:    

عزب ≥4                           
7
 8 ≥ط

عزب3 ≥4                           
7
 3 ≥ط

عزب3 ≥7                           
7
 5 ≥7ط+

           8                 8                8   

 ــــــــــ ≥ــــــــــــــــــــــــــ   ≥ـــــــ           

عزب3          5           
7

 7         7ط+

        8                   8              8   

 ـــــــ.دط ∫≥ــــــــــــــــــــــ دط ∫≥ـــــــ.دط ∫        

عزب3  4          5 4        
7
 7 4        7ط+

                         8                   

 ـــــــ ≥ــــــــــــــــــــــ دط ∫≥ـــــــ            

عزب3  4     5            
7

 7           7ط+

-------------------------------------------------  

، ٘ـ)ط(الزشا١١ٔٓ ثذائ١١ٓ ٌٕفظ  )ط(. ارا وبْ 36َ

 الالزشاْ ق)ط(  

   3 

 87٘ـ)ط((. د ط =  –)َ) ط (  ∫   

   -8 

        0                       4 

 ط ٘ـ)ط(. د ط  7∫ط َ)ط(.دط+7 ∫عذ     

        4                       0 

 اٌؾً :

 ـ٘ـ)ط(= ع –َ) ط ( 
   3 

  87(= 8 - - 3ِٕٚٙب عـ )87عـ.د ط =  ∫   

   -8 

 3ِٕٚٙب عـ = 

 +٘ـ )ط(0ِٕٚٙب َ)ط(= 0٘ـ)ط(=–َ)ط(  

    0                              4 

 ط ٘ـ)ط(. د ط  7∫+٘ـ )ط(( دط+3ط)7 ∫    

     4                              0 

 

 

 

0             0                       0 

 ط ٘ـ)ط(.د ط   7∫ -ط ٘ـ )ط(دط7∫ط.دط+6∫ 

 4             4                      4 

   0                       0 

ط3ط.دط = 6∫ =
7 

 =      |01 

   4                       4 

 -------------------------------------------------  

 . ارا وب38ْ  

      عـ                      

                                       8،اٚعذ ل١ّخ عـ :عـ<87[. دط=8ط+8/3]∫   

   8 

 اٌؾً     

 عـ                  6                3            

 . د ط = 3 ∫.  د ط+    7   ∫. د ط  +  8 ∫    

      8                3                     6  

  87( =  6 -ـ ) ع 3+  6+  7 

     77/3ِٕٚٙب   عـ =  81+  1 – 87عـ =  3 
---------------------------------------------------                 

                 7                    

 ،  اٚعذ ل١ّخ أ                                             64أ . د ط= 7 ∫. ارا وبْ 31  

 أ            

 اٌؾً :

أ  7 –أ  0ِٕٚٙب  64أ ( =  – 7أ )  7
7
  =64 

أ    
7
 4=  34 –أ  7 – 

 ِٕٚٙب  أ =  }       ،      { اٌمبْٔٛ اٌؼبَ  

---------------------------------------------------          
                     0                         
 ،  30ط(. دط=6ق)ط(+ 0–3) ∫.ارا وبْ 39 

                8 
       0      

 اٚعذ  1 -٘ـ )ط(. د ط= 7 ∫   
      8 
             0                         
 ق ) ط ( + ٘ـ ) ط ( . د ط = ،     ∫أ (     

       8                  
        8      
 . د ط = ،  3٘ـ ) ط ( +  5  ∫ة(     

   0 
             8                           0                 
 ق ) ط ( . د ط = ،   ∫   -ق ) ط ( . د ط    ∫عـ (   
       7                            7 

 اٌؾً 
       0                         
 ،  30ط ( . د ط =  6ق ) ط ( +  0  – 3)   ∫  
  8 
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                          0                                0            
ط 3. دط +  ق ) ط ( ∫ 0 –(  8 – 0)3

7
 =   |30    

                      8                               8 
              0                           
    30( =  3 – 01. دط + )  ق ) ط ( ∫ 0 – 9

         8                          
    0                           
 وزٌه        5ق ) ط (   . دط =  ∫
8                          
    0                                       0 
 0-٘ـ ) ط (. د ط= ∫ِٕٚٙب  1 -٘ـ ) ط (. د ط= 7∫
  8                                      8 
          0                         
 8( =0-+ ) 5ق ) ط ( + ٘ـ ) ط ( . د ط =  ∫أ (   
      8                  
    8      
  88(= 0-8)3+  0× 5. د ط = 3٘ـ ) ط (+5∫ة( 
     0 
            8                           0                 

 ق ) ط ( . د ط =    ∫   -ق ) ط ( . د ط    ∫عـ (  
       7                            7 
     8                 7                 8            
 5 -ق)ط(.دط= ∫ق)ط(. دط=∫ق)ط(.د ط+∫ 
 7                0                 0 

-------------------------------------------------- 
                                 
عزب – 8    ∫.    04     

7
 ط  . د ط   

         -        
 اٌؾً : 
                
عب    ∫       

7
 ط  . د ط   

  -    
                            
 | عب  ط |  . د ط    ∫        
  -      
      4                                               
 عب  ط. د ط     ∫عب  ط. د ط  +   -  ∫        
   -                           4 
           4                

   7(=8–8-) -(8- -8عزب ط  | = )   -عزب ط |   

         -              4     

 ---------------------------------------------------- 

                               

بع –  8   ∫.   08    
7
 ط  . د ط   

        -        

 :   رّش٠ٓ ٌٍطبٌت  اٌؾً   

   
 

       ة      
 8فغذ ل١ّخ  ة : ة <  5|. دط=7–ط7| ∫.  07 

      4     
 اٌؾً :     

 ة                                               8        
    5. د ط = 7 –ط  7 ∫ط  . د ط +     7 – 7  ∫    
    4                               8           

 ة           8                           
ط  –(  4 – 8)  7

7
+ ط   | 

7
 5(=  8 –) ة  7 -| 

                           4           8 
( + ) ة  4 – 8)  – 7

7
 5=  7ة +  7 –(  8 – 

+  ة  8 – 7
7
 5=  7 ة + 7 – 8 -  

 ة
7
                                     4=  3 -ة  7  -  

     ِشفٛظخ                                                                             
 {8 -،  3ة = }ِٕٚٙب   4(=8()ة+3–)ة
  -------------------------------------------------- 

                                     3
 
        8    

 ــــــــــــــــــــــــ د ط  ∫ .ثذْٚ ؽغبة ل١ّخ اٌزىب38ًِ 

ط7    8                                       
7 
 +8 

                       3      8                  

 ن ≥ــــــــــــــــــــــــــ د ط ∫≥ارا ػٍّذ اْ   َ  

ط7   8                        
7 
 +8 

 اٚعذ ل١ّخ َ ، ن          

 ط:   

ط7ق)ط( = )          
7 
 +8)

-8/7
  

ط7) 8/7-قَ)ط( =          
7 
 +8)

8/7
  4ط( =0) 

 ٌىٓ ١ٌغذ ظّٓ اٌفزشح  4ط =             

 8/5( = 3، ق)     8/3(= 8ق)         

           8                 8                8   

 ــــــــــ ≥ــــــــــــــــــــــــــ   ≥ـــــــ           

ط7           5           
7 
 +8           3 

       3   8        3          8             3   8 

 ـــــــ.دط ∫≥ــــــــــــــــــــــ دط ∫≥ـــــــ.دط ∫        

ط7   8         5  8        
7 
+ 8         8  3  

            7     3       8                   7   

 ـــــــ ≥ــــــــــــــــــــــ دط ∫≥ـــــــ            

ط7   8     5            
7 
 +8            3 

 7/3=  ن،      7/5ارْ َ =             

---------------------------------------------- 
                8             8 
ط ∫. ث١ٓ اْ  31

ْ
ط ∫.دط+ 

 8ْ /
 8.دط= 

                4              4               
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 : رزوش

 ٘ـص = ٌٛ
ط
    ط = ٘ـ

ص
 7.87 ≈٘ـ  : 

 

 لٛا١ٔٓ اٌٍٛغبس٠زّبد 

 ٌٛة  ٘ـأ + ٌٛ ٘ـة = ٌٛ× أ  ٘ـ 

 ٌٛة  ٘ـٌٛ –أ  ٘ـأ / ة = ٌٛ ٘ـ 

 ٌٛأ ٘ـ 
ْ 

 أ ٘ـ= ْ ٌٛ

 ٌٛصفش  8 ٘ـ = 

 ٌٛ 8٘ـ = ٘ـ  

 ٌٛ ٘ـ ٘ـ
ق)ط(
  ق)ط(= 

  

 ِلاؽظبد :

 ٌٛ ط رؼٕٟ ٌٛغبس٠زُ ط اٌطج١ؼٟ ٘ـ 

  اٌٍٛغبس٠زُ اٌطج١ؼٟ اعبعٗ ٘ـ 

  ٞ٘ـ ٠غّٝ اٌؼذد ا١ٌٕج١ش 

  ٟرغؼً  ل١ّخ ٘ـ ٟ٘ اٌؼذد اٌؾم١مٟ  اٌز

/ط ِٚؾٛس 8اٌّغبؽخ اٌّؾصٛسح ث١ٓ  ِٕؾٕٝ

ٟ٘ ٚؽذح ٚاؽذح 8اٌّغزم١ُ ط=اٌغ١ٕبد ٚ

 7.87 ≈ٚاٌزٟ  ٘ـ 

  الاػذاد اٌّٛعجخ ٌٙب ٌٛغبس٠زُ   اِب اٌغبٌجخ ٚاٌصفش

 ١ٌظ ٌٙب ٌٛغبس٠زُ 

 ِلاؽظخ : 

 . ٠84زُ ٌلاعبط ٔؾٓ ٔؼٍُ ٌٛ ط ٠ىْٛ اٌٍٛغبس

ٌىٓ ا٠ٓ ِب رغذ ٌٛ ارا ٌُ ٠ؾذد الاعبط فٟ ٘زٖ اٌذٚع١خ 

 الصذ ف١ٙب ٌلاعبط ٘ـ 

اٌؼذد 7.87 ≈٘ـ ط:  ٘ـٌٛأٞ ٌٛ ط اػٕٟ ف١ٙب   

  ـا١ٌٕج١شٞ 

 : لبػذح  
 8ط                ط       

ع  ∫
- 8
 + عـع| |٘ـ ٌٛــــــــ . دع=  ∫. دط=  
 ع  8                   8

               
  

 / ع8ؽ١ش ٘ـ ٟ٘ اٚي ػذد اٌؾم١مٟ          

 رغؼً اٌّغبؽخ اٌزٟ  

 اٌّؾصٛسح ث١ٓ  

 8     ط       / ع ِٚؾٛس اٌغ١ٕبد     8ِٕؾٕٝ 

 7.87 ≈٘ـ  ٟ٘ ٚؽذح ٚاؽذح ٚاٌز8ٟٚاٌّغزم١ُ ط=
 

----------------------------------------------- 

 ثشىً ػبَ 

 أ                       أ           

 ة ط+ ٚ | +عـ                  | ٘ــــــــــــــــــــ . د ط  = ـــــ ٌٛ ∫

 ة                  ة ط + ٚ          
----------------------------------------------- 

 ِضبي :   
 عذ الالزشاْ اٌجذائٟ ٌلالزشاْ     

                   8 
 ق)ط(= ـــــــــــ    

 ط                  
 اٌؾً :
   + عـ |ط |٘ـ َ)ط( = ٌٛ  
 

 أي        
 صبثذ                  صبثذ         
 ـــ ٌٛ | اٌّمبَ | + عـ ـــــــــــــــ. د ط  = ــــــــــــ ∫   
 ِؼبًِ ط    خطٟ                    

 ملاحظـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــة 
 صبثذ                        
 ــــــــــــ. د ط  دائّبً ٌٛغبس٠زُ    ∫   
 خطٟ                     
 

--------------------------------------------------- 

 بَ ـــــــــــــً ػـــــــــــــــثشى   
 قَ ) ط (               

 ــــــــــــــــــــ   د ط=   ٌٛ| ق)  ط ( | + عـ ∫           

 ق ) ط (               
 
 
 

 الالزشاْ اٌٍٛغبس٠زّٟ 
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 خ ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــٔظش٠
 فبْ  4ط ، ط < ٘ـ ارا وبْ  ص= ٌٛ .8
 8دص               
 ــــــــــ = ـــــــــ      
 دط        ط       

 الاصجبد      
                   8 

 د ص  =  ــــــــ. د ط    
 ط                  

 وبًِ اٌطشف١ٓ     
                        8 

 ←ــــــــ   د ط         ∫د ص  =     ∫  
 ط                        

 ص =   ٌٛ| ط | + عـ        
 
 فبْ  4ي)ط( ؽ١ش ي)ط( <  ٘ـارا وبْ ص = ٌٛ .7

 دص      يَ )ط(           

 ـــــــــ = ــــــــــــــ          
 دط      ي)ط(           
 

----------------------------------------------------- 
 رزوش

 أ                       أ     

 ة ط+ ٚ | +عـ                  | ٘ــــــــــــــ . د ط  = ـــــ ٌٛـــــ ∫

 ة ط + ٚ               ة            
 

----------------------------------------------------- 

 :  امثلة   
. ص = ٌٛ )ط8  

7
()ط3+

3
ط(5+

81
 ، اٚعذ صَ 

 :  اٌؾً   

)طص = ٌٛ      
7
)ط81ٌٛ+ (3+

3
ط(5+

 
 

ط3ط                7                
7 
 +5 

 ــــــــــــــــــــ  × 81ـــــــــــــــ  + =  صَ    
ط             

7
ط               3+

3
 ط 5+

 

 

 

 

 

 .   ارا وبْ 7 

 ٌٛ ط                  

 ص =  ــــــــــــــــ       ،   اٚعذ صَ       

 ط                   

 :  اٌؾً   

  8× ٌٛ ط  -/ ط 8× ط                  

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ=  صَ       

ط                               
7
 

 ٌٛ ط   -8                 

 ـــــــــــــــــــــــ= صَ       

ط                     
7
 

--------------------------------------------------- 

 ص = ٌٛ  .  3  
8
ط  

3
 ط     ، اٚعذ صَ 7عزب3+  

 : ٚاعت اٌؾً   

--------------------------------------------------- 

عزب             .0  
8

 ط          

 ـــــــــــــــــــــ     ٘ـٌٛ = ص   

                  
 3
ط  

3
+3         

  ------------------------------------------------- 
 لبػـــــــــــــــــــــــذح    

 ق)ط(                     
 ٘ـ   = ق)ط(٘ـ ص =  ٌٛ      
  

------------------------------------------------- 
 ظزبط                           

ََ  ٘ـ .    ص =  5ٌٛ    ٘ـ      ، اٚعذ صَ
  
 :  اٌؾً   
 بطظز=  ص   
  
     = ََ بزل -صَ

7
 ط  

 تذكر 
 صبثذ                  صبثذ          
 ـــــــــــــــ. د ط  = ـــــــــــــــ ٌٛ | اٌّمبَ | + عـ  ∫   
 خطٟ               ِؼبًِ ط         
 

 امثلة :
               3  
 + عـ | ط |ٌٛ 3  =ــــــــ  . د ط  ∫.    8    

 ط                 
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             3                  - 3 
 ط| + عـ 7 - 0ـــــــــــــ  . د ط = ــــــــ ٌٛ | ∫.  7  

 7ط                7 -0          
---------------------------------------------------- 

              5                       5 
 |+عـ 0ط+3د ط = ــــــــ ٌٛ|ـــــــــــــــــ  .  ∫.  3  

 3                  0ط +  3          
---------------------------------------------------  

        
 

       

 ←   4ص = ط  : ص < أ ٌٛ          

 أ           
ط
 ػ ، ط ، ص  8≠، أ   4= ص : أ <  

---------------------------------------------------- 

ٔظش٠خ
  

 ٘ـارا وبْ ص = 
ط
 7.8 ≈٘ـ : فبْ  

 د ص  
 ٘ـــــــــــــــ = 

ط
   

 د ط   
 اٌجش٘بْ  

 ٘ـص = 
 ط

 ٌلاعبط ٘ـثبخز ٌٛ ٌٍطشف١ٓ 

 ٘ـٌٛ ص = ٌٛ 
ط
 

 ٘ـٌٛ ص =  ط ٌٛ ٘ـ    ٌىٓ ٌٛ
٘ـ
  =8  

 ٌٛ ص = ٌٛ ط 

 ثبخز اٌّشزمخ ٌٍطشف١ٓ 
 د ص              8    

  8ــــــــــــــــــ = × ـــــــــــــ  
 ص            د ط    
 د ص    

 ٘ـــــــــــــــــــ =  ص = 
 ط

 د ط    
  ------------------------------------------------ 

 بَ ـــــــــــــً ػـــــــــــــــثشى 
 

 ٘ـ ارا وبْ ص =
       ق) ط (

 فبْ 
 د ص        

 ٘ـــــــــــــــــ =  قَ ) ط (  ــ 
        ق) ط (

 د ط        

 

 

                :  امثلة
ط ٘ـٌٛ ص =  .8

3
 ٘ـ+  

طظب 
                       اٚعذ صَ     

 :  اٌؾً    

 ٘ـ +  ط ٘ـ3ٌٛ ص =     
طظب 

                       اٚعذ صَ     

/ط3صَ = 
  
+ لب
7
 ٘ـط 

طظب 
     

---------------------------------------------------
 

ط                
7
      

         اٚعذ صَ         ط ٘ـٌٛ   ٘ـ . ص =7 
 :  اٌؾً
ط             

7
ط                                    

7
        

                          ٘ـ×ط7× ط ٘ـٌٛ+  / ط8×صَ = ٘ـ     

 ٘ـ/ ط 8= صَ   
 7 ط
 ٘ـ ط7+

 7ط
  ٌٛ ط 

-------------------------------------------------           
ط                                  

3
 

 لالزشاْ اٌجذائٟ  ٘ٛ ا     ٘ـ  ي) ط (  =.   ارا وبْ 3
 (    8)  ٌلالزشاْ ق   عذ قَ        

 اٌؾً : 

 ق) ط ( = يَ) ط ( 

ط 3ق) ط ( = 
7
 ٘ـ 

    3ط

ط3) ط ( = قَ 
7
ط3×

7
٘ـ
٘ـ+  3ط

3ط
    ط 6×  

(8)9( =8قَ)
0
٘ـ
(8 )3
٘ـ( 8)6+ 

(8  )3
    ٘ـ  85= 

-------------------------------------------------           

 لٛا١ٔٓ ِّٙخ  

٘ـ  ٘ـٌٛ .8
ط
 ٘ـ = ط     ٘ـ= ط ٌٛ 

٘ـ   .7
ٌٛ ط 

 = ط 

٘ـ  ٘ـٌٛ .3
ق) ط (
 = ق ) ط (   

 ٘ـ ٌٛ .0
ق) ط (
 = ق ) ط ( 

---------------------------------------------------
 

٘ـ ص=. ارا وبْ 0   
ط + عزب ط(7ٌٛ) عب

 اٚعذ صَ ، 

---------------------------------------------------
 

٘ـ  ص =. 5
8
                        اٚعذ صَ    

 :  اٌؾً   

  4صَ =       

 ٟ ـــــــــــــــعشاْ الأــــــــــــــالالز
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ط ٘ـ  .      ص =6
ط
     صَ   اٚعذ    

 :  ؾًاٌ    

ط ٘ـ صَ =  
ط
٘ـ +  

ط
  ×8     

--------------------------------------------------- 

٘ـ عب .    ص =8 
ط
           اٚعذ صَ     

 :  اٌؾً

صَ = عزب ٘ـ 
ط
٘ـ ×  

ط
             

---------------------------------------------------
 

 ٘ـ . ص =1
طعب 

                       اٚعذ صَ     

 :  اٌؾً

 ٘ـصَ = عزب ط  
طعب 

     

---------------------------------------------------
 

 اٚعذ صَ ،       ط ٘ـ ٘ـٌٛ  .      ص =9

 :  اٌؾً

     ط  ص =
             8صَ =  

---------------------------------------------------
 

                  

 

 

  أ  = ارا وبْ  ص
 فبْ     ق ) ط(

  أ) ط (    = قَ صَ 
ق ) ط(
 ٌٛ أ       

---------------------------------------------------
 

 0ص =ارا وبْ     .00
ط
 ،    اٚعذ   صَ     

 :  اٌؾً

 0  صَ =  
ط
    0٘ـ ٌٛ 

---------------------------------------------------
 

 ط  ص = .  ارا وب88ْ    
 اٚعذ صَ ،        ط

 :  اٌؾً

 خز اٌٍٛ ٌٍطشف١ٓ

 ط٘ـٌٛ  ص = ٘ـٌٛ
  ط

 ط٘ـٌٛط   ص = ٘ـٌٛ
 ط    ٘ـٌٛ/ ط + 8× = ط /ص صَ 8

 ط ( ص ٘ـٌٛ+  8صَ = )    

ط ( ط ٘ـٌٛ+  8صَ = )   
     ط

 
 

٘ـ ص =  .      87 
 صَ اٚعذ ،       ٌٛ عب ط 3

 :  اٌؾً

 عزب ط                 

٘ـ ـــــــــ ـــــــ ×3 صَ = 
     ٌٛ عب ط 3

 عب ط                   

٘ـ ظزب ط   3صَ =  
     ٌٛ عب ط 3

  ---------------------------------------------------
 

 .   ارا وبْ             83

0  ص =
ظب ط
 
 اٚعذ صَ ،        
 :  اٌؾً

لب   صَ = 
7 
  0×  ط

    0 ٘ـٌٛ ظب ط
---------------------------------------------------

 

 .    ارا وبْ             80   

 8  ص =
 اٚعذ  صَ ،        8

 = صفش صَ          :  اٌؾً 

 ---------------------------------------------------
 

 ٘ـ.   ص =  85
         اٚعذ صَ ،       لب ط 

-------------------------------------------------- 
 ٘ـ.     ص=86

ط
  اٚعذ صَ ، )عبط+عزبط(

-------------------------------------------------- 

 ٘ـص=. ارا وبْ   88
أ
 ط 
 فغذ ل١ّخ أ اٌزٟ رؾمك 

  4ص =  6صَ +  5  –صً        

 :  اٌؾً 

٘ـ = أصَ  
أ ط 
  

= أ   صً 
7
٘ـ 

أ ط 
  

أ 
7
 ٘ـ
أ
 ط 
 ٘ـأ 5 - 

أ
 ط 
 ٘ـ6+  

أ
 ط 
  =4 

٘ـ 
أ ط
 
   4( =  6أ +  5 – 7)أ  

٘ـ 
أ ط
 
 7ٌىٓ أ  4 ≠ 

   4= 6أ +  5 –

 7،  3ِٕٚٙب أ =  4( =  7 –() أ  3 –) أ     
---------------------------------------------------
 

 ٘ـ.     ط 81
ص
عب ط = ص  +  

       ٚعذ صَ ،    7
---------------------------------------------------
 

 ٘ـص =  عب    .  89
  اٚعذ صَ ،     ط 

 

---------------------------------------------------
 

٘ـ   ص =   .  74
 صَ اٚعذ ،      7ط 0

---------------------------------------------------
 

 :  قاعــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــدة
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  ص =.   ارا وبْ  78
ٌٛ
 ٘ـ
طعب 
 اٚعذ صَ     ، 

٘ـ أ  ص =. ارا وبْ 77
ط ة 

     ٚوبْ      ػ  : أ ، ة  

 صً = ص فّب ل١ّخ أ              

 {4} –ػ ، ل١ّخ أ  8 ±ط:   ة = 

 

 

                   

٘ـ                                          
أ ط + ة
    

٘ـ ∫
أط+ ة

. د ط =  
ــــــــــــــــــــــــــــ 

 + عـ    
 أ                             

--------------------------------------------------- 

 :  امثلة
 ٘ـ                   ط 7            

     ط 7
 + عـ    . د ط = ــــــــــ ٘ـ ∫.     8   

                               7 
--------------------------------------------------- 

٘ـ   ∫     .7   
ط

٘ـ  ∫. د ط = 
ط8/7

 . د ط                

٘ـ  7  =                         
ط8/7
 + عـ 

---------------------------------------------------
 

                 8    

 ــــــــــــ . د ط   ∫.    3    

٘ـ                   
ط
 

 اٌؾً :

٘ـ  ∫=  
ط8/7-

٘ـ  7 -  =د ط  .
ط8/7-

 + عـ 
  ---------------------------------------------------

 

            -0                     
٘ـ. د ط = ٘ـ ∫.     0   

-0
 + عـ  ط

  ---------------------------------------------------
 

7  ٌٛ                        ط            
ط 
   2لو ط                  

 ٘ـ ∫. د ط =  7 ∫.     5   
٘ـ
٘ـ∫. د ط =    

٘ـ        
  .دط 

 
٘ـ                 

7ط ٌٛ
 

 + عـ     ــــــــــ  =            
         2هـلو                 

--------------------------------------------------- 

   6.  ∫  7 
 ط
٘ـ 
ط  3
 . د ط 

 : اٌؾً    

         ∫ ( 7
 
٘ـ 
3
 )

ط 
 . د ط 

 ٠ٚ7ّىٓ        
ط
 

٘ـ ∫      
ٌٛ٘ـ 
 ٘ـ ×

ط  3
٘ـ ∫= . د ط 

ٌٛط )
٘ـ
 7+
 
(ط 3

 . د ط

 

 

  
       
 
ظشة الزشا١ٔٓ اؽذاّ٘ب ٔبرظ ؽبصً اٌزىبًِ ارا وبْ داخً  

ِٓ ِشزمخ الاخش أٚ ػٍٝ الالً اٌغضء اٌّزغ١ش ِٓ اٌّشزمخ 
 لاس ؽبلاد ٕٚ٘بن صفبٕٔب ٍٔغب اٌٝ اٌزؼ٠ٛط 

 الزشاْ اؽذاّ٘ب ِشفٛع ٌمٛح× الزشاْ  .8
الزشاْ دائشٞ اٚ ِب ٠ؼبًِ ِؼبٍِخ × الزشاْ  .7

 اٌضا٠ٚخ ١ٌغذ خط١خ ٕٚ٘ب رىْٛ  ٞاٌذائش
( ِٚشزمخ  8لغّخ الزشا١ٔٓ ؽ١ش لٛح اٌّمبَ )  .3

 اٌّمبَ ِٛعٛدح فٟ اٌجغػ 
----------------------------------------------------- 

   ٝ :ــــــــــــــــــــــــــــــخ الاٌٚـــــــــــــــــــــــــــــــــاٌؾبٌ
 

 الزشاْ اؽذاّ٘ب ِشفٛع ٌمٛح× الزشاْ 
 ٕٚ٘ب ٔفشض ِب داخً اٌمٛط ثـ ص

----------------------------------------------------- 

 :  امثلة 
ط)ط ∫  .8       

7
+5)

81
.
 

 د ط

 : اٌؾً       

ٔفشض ص = ط     
7
  +5 
 د ص                        

 د ط = ـــــــــــــــ               
 ط 7                       
 د ص                            

ص ×ط ∫       
81  

 ـــــــــــ
 ط 7                       

ص                                         
89  

            
ص  ∫ 8/7            

81  
.
 

 د ص  = ــــــــــــ + عـ 
                                         31 

ط  )                 
7
  +5)

 89  
            

 =  ـــــــــــــــــــــــ + عـ                 
                       31 

----------------------------------------------------- 
عب  ∫.  7

5
 ط عزب ط . دط  

 : اٌؾً   

 ٔفشض ص = عب ط      
 د ص                        

 د ط = ـــــــــــــــ               
 عزب ط                       
 د ص                                

عزب ط  ص ∫       
5  

 ــــــــــــــ
 عزب ط                           

ص                                  
6  

            
ص  ∫             

5  
.
 

 د ص  = ــــــــــ + عـ 
                                   6 

عب                   
6
ط  

    
            

 =  ـــــــــــــــــــ + عـ                 
                      6  

 طــــــــــــــــــثبٌزؼ٠ٛ  ًـــــــــــــــــاٌزىبِ

 

 

لاؽةةةةةةةع ؽبصةةةةةةةً ظةةةةةةةشة 

ؽةةةذاّ٘ب ِشفةةةٛع الزةةةشا١ٔٓ ا

 ٌمٛح ػب١ٌخ

 قاعـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــدة 
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         3ط +         8         
      3   .∫ 

ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
 . دط  

ط     4            
7
  9ط +  6+  

 : اٌؾً   

)ط  ∫         
7
 ( 9ط +  6+  

-8/7
( 3.) ط + 

 
 دط  

ٔفشض ص = ط     
7
 9ط+ 6+  

 0فبْ ص =  8ػٕذِب ط = 

 3فبْ ص =  4ػٕذِب ط = 

 د ص                        

 د ط = ـــــــــــــــــــــ               

  6ط +  7                     

 د ص                                0          

( 3) ط +   ∫=      
 
ص 

-8/7 
 ـــــــــــــــــــ

 (   3)ط + 7                           3      

 

                                                   0                             

ص 8/7 ∫=             
-8/7  
.
 

د ص  =  ص
8/7
| 

                                                   3 

                     =0  -    3 
 --------------------------------------------------- 
  
ظب  ∫.      0  

3
ط لب  

7
 ط  . دط  

 : اٌؾً    
 ٔفشض ص = ظب ط      

 د ص                        
 د ط = ـــــــــــــــ               

لب                       
7
 ط  

 د ص                               

ص ∫       
3  
لب 
7
 ط  ــــــــــــــ 

لب                           
7
 ط   

ص                                    
0  

            

ص  ∫             
3 
.
 

 د ص  = ــــــــــــ + عـ 

                                    0 

ظب                   
0
ط 
    

            
 =  ـــــــــــــــــــ + عـ                 

                      0        
--------------------------------------------------- 

                                  8 
)ط+عبط(     ـــــ ط ∫.      5 

7
 عزبط. دط  – 
                               7 

 اٌؾً :ٚاعت

 

 

       /7 

عب  ∫.   6   
3
 ط عزب ط . دط  

          4 
 :  اٌؾً

عب  ∫
 ْ

ط عزب 
 َ

 ط . د ط

 ( ٔفشض الاخشٜ ص  8ارا وبٔذ اؽذٜ الاعظ) ←

 ٔفشض ص = عب ط      
 د ص                        

 د ط = ـــــــــــــــ               
 عزب ط                        
 8فبْ ص =  /7ػٕذِب ط = 

 4 فبْ ص  =    4ػٕذِب ط = 

 د ص                       8         

ص    ∫       
3 

 ــــــــــــــ  عزب ط

 عزب ط                       4    

          8 

              =∫  
  
ص
3
.
 

 د ص

                4 

          8          8     8      

=  ـــــ ص     
0    

 | = ـــــــ
          0          4    0 

--------------------------------------------------- 

 
(  5)   ط +                  

9  
       

 ــــــــــــــــــــــــــــــ    . دط  ∫.   8      
 ط                         

 : اٌؾً   

ٔفشض ص =  ط     
   
 +5 

                           8 

 د ص = ـــــــــــــ . د ط               

ط   7                       
 
    

ص                 
9  

       
 ط . د ص    7× ــــــــــــــــــ  ∫         

 ط                                  
ص 7                   

84
  
    

            

 + عـ =  ـــــــــــــــــــ                 

                      84  

( 5)   ط  +  7                 
84
  
    

            

 =  ــــــــــــــــــــــــــــــ + عـ                 

                         84  

--------------------------------------------------- 

لاؽةةةةةع ؽبصةةةةةً ظةةةةةشة 

الزشا١ٔٓ اؽذاّ٘ب ِشفةٛع 

ػٍّةةبً أةةٗ ارا  ٌمةةٛح ػب١ٌةةخ

وةةةبْ عةةةب 
َ
ط عزةةةب  

ْ
ط  

ٚ ْ ٠غةةةةةةبٚٞ ٚوةةةةةةبْ َ أ

ٚاؽةةةذ ٔفةةةشض ِةةةب داخةةةً 

صةةبؽت الاط اٌؼةةبٌٟ ص 

ٚلا رٕغةةةٝ ثةةةذْٚ رفى١ةةةش 

أٞ          ثةةةةةةةةةةةةةةةةةةةةةةةةةذْٚ الاط

 ص=عبط 

 

اٌشةةةةة١ا اٌمةةةةةبغغ ارا 

وةةةبْ  اعةةةٗ صٚعةةةٟ  

ٔفةةةةشض ص = ظةةةةب 

ط ثةةذْٚ رفى١ةةش اِةةب 

ارا وةةةةةةةةةبْ فةةةةةةةةةشدٞ 

فٕفةةةةشض ص = لةةةةب 

ط ثةةةةةةةذْٚ رفى١ةةةةةةةش 

لاؽع اٌغةإاي لةب ط 

اعٗ صٚعٟ فٕفشض 

 س  ص= ظب
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٘ـ) ط +   ∫.   1    
ط  
)
5
٘ـ+  8) 

 ط 
  (. د ط

 اٌؾً :         

٘ـط +  ص=    
 ط 

 د ص                  

 د ط = ـــــــــــــــــــــ        

٘ـ+  8              
ط 
  

 دص                                     

ص  ∫      
5
٘ـ+  8)   

ط  
 ــــــــــــــ(. 

٘ـ+  8                                 
ط 
  

                        8            

ص ∫      
5
.
 

ص د ص  = ــــــ
6
 + عـ   

                        6   

                        8            

٘ـ+  8)  = ــــــ                        
ط  
 + عـ   6 (

                        6   

----------------------------------------------------- 

               8    
ط (  ٘ـ+ ٌٛ 8ـــــــــــ )   ∫.   9   

744
 . د ط 

 ط                 
 :  اٌؾً   

٘ـٌٛ +  8 ص=    
 ط 

  

 د ط = ط. د ص        
               8    
ص ×ـــــــــ   ∫          

744
 ط د ص × 

 ط                 

ص  ∫=       
744

 .دص
            8                               

ص = ــــــــــ          
748
 + عـ  

         748                       

               8            

 (ط ٘ـ+ ٌٛ 8) = ـــــــــــ        
748
 + عـ  

            748   

---------------------------------------------------- 

ط عب ط                  
7 
   

 ـــــــــــــــــــــــــ    . دط  ∫.    84   
عزب                  

7
ط 

7
    

 
 
 
 

 ط ٘ـٌٛ               
 ـــــــــــ . د ط   ∫.   88   

 ط                    
 :  اٌؾً   

٘ـٌٛ  ص=    
 ط 

  

 د ط = ط. د ص        
               8    
 ط د ص × ص×ـــــــــ   ∫          

 ط                 

 .دصص∫=       
            8                               

ص = ــــــــــ          
7
 + عـ  

           7                       

             8            

(ط ٘ـٌٛ) = ـــــــ        
7
 + عـ  

             7   

----------------------------------------------------- 

 عب ط عزبط                    
 ــــــــــــــــــــــــــــــ    . دط  ∫.   87   

عب  7 – 8)             
7
ط ( 

3
  

 : اٌؾً

عب7 - 8ٔفشض ص =      
7 
 ط 

 د ص                           

 ـــــــــد ط = ـــــــــــــــــ               

 عب ط عزب ط  0-                      

 
  عب ط عزب ط        د ص             
 ـــــــــــــــــــــــــــــ   × ـــــــــــــــــــــ  ∫        

ص                  
3  

 عب ط عزب ط     0-        
                 8           
  د ص  ـــــــــــــــــــــ  ∫        

ص 0 -               
3  

        
              8 
ــــــــ  ص   ∫        

- 3
  د ص  ـ

             - 0 
                    8           
  =  ــــــــــــــــ + عـ          

ص  1               
7
     
                            8           

  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــ + عـ =  ــ         
عب  7 – 8)  1               

7
ط ( 

7
      

----------------------------------------------------- 
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 عب ط عزبط                    
 ـــــــــــــــــــــــــ    . دط  ∫.    83   

+ عزب  8                   
7
 ط    

+ عزب  8:  ص = اٌؾً 
7
 ط  

 ----------------------------------------------           
لزب ∫.     80   

-
 
6
 ط ظزب ط  . د ط      

-----------------------------------------------------         
 لب  ∫.      85   

7
 ط ظب ط  . د ط     
-----------------------------------------------------          

 خ ـــــــــــــــــــــــــبلاد خبصــــــــــــــــؽ                 

عزب  ∫.  8
3
عب ط 

7
 ط . دط  

 : اٌؾً       
 ٔفشض ص = عب ط  

 د ص                       
 د ط = ـــــــــــــــ               

 عزبط                      
 د ص                                  
عزب ∫=       

3
ط ص 

7  
 ــــــــــــــــ
 عزبط                              

عزب ∫=          
7
ط ص 

7  
 د ص

ٌىٓ عزب
7
عب – 8ط =  

7 
 ط                                        

ص ∫=       
7
عب – 8)

7 
ط(
 

 د ص

ص ∫=        
7
ص -8)  

7 
 ( د ص   

ص                                        
3 

ص       
5
 

) ص ∫=  
7
ص – 

0
 ـــــــــــ + عـ  -( د ص  = ــــــــــ   

                                            3           5 
عب   

3 
عبط      

5
 ط      

 ـــــــــــ + عـ  -= ــــــــــ  
   3            5        
  ------------------------------------------------- 
عزب  ∫. 7     

3 
ط عب 7

3
 ط.دط 7 

 : اٌؾً  
 ٔفشض ص = عب ط  

--------------------------------------------------- 

عب   ∫    .3  
5
 = ط . دط  

 اٌؾً : 

عب ط عب  ∫
0 

 ط . د ط 
عب ط ) عب ∫ 

7 
ط( 
7
 . د ط   

عزب - 8) عب ط  ∫
7 

ط( 
7
 د ط  .  

 ٔفشض ص = عزب ط      
 د ص                        

 د ط = ـــــــــــــــ               
 عب ط  -                      

 د ص                                        
ص  - 8عب ط ) ∫       

7 
)
7  

 ــــــــــــــ
 عب ط  -                                  

ص 7 – 8 ∫ -=            
7 
+
  
ص
0
 .
 

 د ص

ص 7ص +  -=             
3
ص  - 3/

5
 + عـ   5/  

عزب7عزبط+ -=             
3
عزب - 3/ط 

5 
 + عـ   5/ط

---------------------------------------------------- 

لزب  ∫   .0  
3
ظزب  ط 

3
 ط . دط  

 اٌؾً :

ب زل  ∫
 ْ

ب زط ظ
 َ

 ط . د ط 

 ب ط زع١خ   ٔفشض ص = ظارا وبٔذ ْ صٚ←

 ب طزص = ل ←اٞ ُِٕٙ ارا وبٔذ ْ ، َ فشد٠زبْ ٔفشض←

 زب ط لٔفشض ص =      
 د ص                            
 ـــــــــــــــــــــد ط = ــــــ               

 ظزب طب ط لز -                      
 د ص                                  

ص ∫       
3
ظزب  

3  
ط 
 
 ــــــــــــــــــــ
 لزب ط ظزب ط -                        

 د ص                                   
ص ∫       

3
ظزب  

7  
ط 
 

 ــــــــــــــــــــ
 لزب ط   -                            

 د ص                                            
ص ∫       

3
)لزب  

7  
( 8 –ط 

 
 ــــــــــــــــــــ

 لزب ط   -                                     
 د ص                                      

ص ∫       
3
)ص  

7  
 ( ـــــــــــــ اوًّ اٌؾً  8 –

 ص   -                                 
 --------------------------------------------------- 
لب ∫.  5   

5
 ط ظبط.دط 

 : اٌؾً   

لب  ∫   
5
لب ∫ط ظب ط  دط =  

0
 ط لب ط ظب ط  دط 

 ٔفشض ص = لب ط 
 د ص                           

 د ط = ـــــــــــــــــــــــ               
لب                       
 

 ط ظب ط    

لب ∫ =   
0

 ط لب ط ظب ط  دط
 د ص                                      
ص ∫       

0 
 لب ط ظب ط  ــــــــــــــــــ

 لب ط ظب ط                                 
ص                                   

5  
            

ص  ∫             
0 
.
 

 د ص  = ــــــــــــ + عـ 
                                    5 

لب                   
5
ط 
    

            
 =  ـــــــــــــــــــ + عـ                 

                      5  
 

 

ارا وةةبْ عةةب 
ْ
ط أٚ  

عزةةةةةةةةةةب 
ْ
   ْ   َٚ ط  

فةةشدٞ  دائّةةبً ٠فصةةً 

 ػٍٝ اٌشىً اٌزبٌٟ

عةب ط عةةب  
 ْ– 8
ط     

 ِضبي

عةةب  
5
ط = عةةب ط  

عب 
0 
 ط 

عزةةب 
8 

ط = عزةةب ط 

عزب 
6
 ط   

  فةشدٞاعةٗ   لاؽعاٌش١ا اٌمبغغ 

 ب ط ثذْٚ رفى١ش لٔفشض ص = 

 لاؽع ؽبصً ظشة

عب 
َ
ط عزب  

ْ
ط ٚوبْ  

اؽذاّ٘ب فشدٞ ٚالاخش 

صٚعٟ ٔفشض ِب داخً 

 اٌضٚعٟ ثذْٚ رفى١ش

 

 لاؽع ؽبصً ظشة

عب 
َ
ط عزب  

ْ
ط  

ٚوبْ الاص١ٕٓ اعّٙب 

فشدٞ  ٔفشض ِب 

ٌٞ ِّٕٙب داخً  ا

 ٠ٚفعً الاػٍٝ اط 
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لب  ∫.    6 
5
 ط عب  ط  دط  

 : اٌؾً        

لب  ∫        
5
عزب ∫ط عب ط  دط = 

- 5 
 ط عب ط  دط 

 ٔفشض ص = عزب ط 
 د ص                           

 ط = ـــــــــــــــــــــد                
 عب ط     -                       
 د ص                                

ص ∫       
- 5
 عب ط  ــــــــــــــــــ 

 عب ط -                        
ص                                       

-0
           

ص ∫ -=            
- 5
.
 

 ـــــ + عـ د ص  = ـــــــ
                                      -0 

                     8 
    

            
 =  ـــــــــــــــــــ + عـ                 
عزب 0 -               

0
 ط  

---------------------------------------------------- 
 د ط                    

 ـــــــــــــــــــــــــ  ـــــــ   ∫  8
)عب ط + عزبط(           

7 
   

 اٌؾً : 
 د ط                          

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ     ∫     
عب        

7
عبط عزب ط + عزب7ط+

7
ط 
 
   

 د ط              
 ـــــــــــــــــــ ٔعشة ثبٌّشافك   ∫     
ط 7+ عب 8         

 
   

----------------------------------------------------- 
عزب        

7
عب –ط 

7
 ط 

 ــــــــــــــــــــــــــــ . دط  ∫. 1
 ط7عب              

---------------------------------------------------- 
 . ارا وبْ َ)ط( ثذائٟ ٌلالزشاْ ق)ط( عذ9

  َ)ط(ق)ط(.دط∫                

----------------------------------------------------
 بَــــــــــــــــــــــــــــــــــــً ػــــــــــــــــــــــــــــــــثشى

) ق ) ط ( (   ∫       
ٚ
 . دط     ) ط (  قَ × 

) ق ) ط ( (                 
ٚ +8

 
 ـــــــــــــــــــ  = ــــــــــــــــ          

                      
ٚ +8

 
 
 
 
 
 

 :   خـــــــــــــــــــــــاٌضب١ٔخ ــــــــــــــــــــــــــــــــاٌؾبٌ   
 الزشاْ دائشٞ اٚ ِب ٠ؼبًِ ِؼبٍِخ اٌذائش × الزشاْ 

 ١ٌغذ خط١خ ٚاٌضا٠ٚخ 
--------------------------------------------------- 

عزب ) ط  (3) ط +  ∫.8
7
 (  . دط  5ط +  6+  

 : اٌؾً  
ٔفشض ص = ط      

7
 5ط +  6+  

 د ص                          

 د ط = ـــــــــــــــــــــ               

  6ط +  7                       

 د ص                                           

( 3) ط +   ∫=      
 
صعزب  

  
 ـــــــــــــــــــ

 (                                3)ط + 7                                    

.عزب ص  8/7 ∫=             
 

صعب  8/7د ص  =  
 

 + عـ 

عب ) ط 8/7=              
7
       + عـ  (    5ط +  6+  

----------------------------------------------------- 
                 8 

 . دط  5ط+    عب ـــــــــــــــــ ∫ .7
          5ط+               
 : اٌؾً 

 5 +ٔفشض ص =   ط      

 د ط   8                        
 د ص = ـــــــــــــــــــــ               

  5ط +    7                    
         ص   عب             

 ص . د ص    7× ـــــــــــــــ  ∫        
 ص               

 عزب ص + عـ 7 -عب ص . د ص = 7  =      
 + عـ     5عزب   ط + 7 -=       
     -------------------------------------------------           

                    8 
لزب× ــــــــــ ∫.    3      

7
  ط. دط   

 ط                    
 : اٌؾً   

ٔفشض ص =   ط     
  
 
 
 

ص              
7
 = ط  

 ص .د ص = د ط 7         
لزب            

7
 ص  
 ص .د ص  7× ــــــــــــــ  ∫         

 ص                 
لزب ∫ 7        

7
  ظزبص + عـ 7 -ص .د ص =  

 
 + عـط    ظزب 7 -=            

-------------------------------------------------           

لاؽع اٌضا٠ٚخ ١ٌغةذ 

خط١خ ٌٚزٌه ٔفةشض 

اٌضا٠ٚخ = ص ثذْٚ 

 رفى١ش 

لاؽع اٌضا٠ٚخ ١ٌغةذ 

خط١خ ٌٚزٌه ٔفةشض 

اٌضا٠ٚخ = ص ثذْٚ 

 رفى١ش 

ارا وةةبْ الالزةةشاْ ػٍةةٝ 

 صٛسح 

ق) ٘ةةةـ )ط ((فزؼبِةةةً 

ِؼبٍِةةةةةةةخ الالزشأةةةةةةةبد 

اٌذائش٠ةةةةةةةخ ٚٔفةةةةةةةشض    

           لاؽةةع ٘ةةـ) ط ( = ص 

١ٌظ خطةٟ  ٘ـ ) ط ( 

        ٌٚةةةةةةةةةةةزٌه ٔفةةةةةةةةةةةةشض

= ص ثةةذْٚ ٘ةةـ) ط ( 

 رفى١ش 

لاؽةةةةةع ؽبصةةةةةً ظةةةةةشة 

ّ٘ب ِشفةٛع الزشا١ٔٓ اؽذا

ٚالاخةةش اعةةٗ  ٌمةةٛح ػب١ٌةةخ

 ٚاؽذ 

لاؽع اٌضا٠ٚخ ١ٌغةذ 

خط١خ ٌٚزٌه ٔفةشض 

اٌضا٠ٚخ = ص ثذْٚ 

 رفى١ش 
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ط قَ )ط 84∫  .0
7
 . دط (5+

 : اٌؾً   
ٔفشض ص = ط      

7
   +5 
 د ص                        

 د ط = ـــــــــــــــــ               
 ط    7                       

 د ص                                       

ط 84  ∫=      
 
قَ) ص 

  
 )
 

 ـــــــــــ

 ط                                 7                                  

      =∫  5
 
قَ) ص 

  
 )
 

 . د ص
 ق) ص ( + عـ 5=                  
ق)ط  5=                  

7
 ( + عـ5+   

-------------------------------------------------           
  . ارا وب5ْ 
   3                            4 

 ط.دط0(+7ق)ط+7∫عذ 6(. دط=8-ق)ط ∫    

    7                           - 8       

 :  اٌؾً     

      4                                    4 

 ط. دط  0 ∫( . د ط  +  7ق ) ط  +  7 ∫      

     -8                                   - 8 

 د ط = د ص ِٕٚٙب  7 ٔفشض ص= ط+

 8فبْ ص=  8-ػٕذِب ط= ، 7فبْ ص=  4ػٕذِب ط=  

          7                                       4   

ق ) ص 7 ∫=      
  
 )
 

ط 7.د ص + 
7
 | 

      8                                     - 8 
          7                                       4   

ق ) ص 7 ∫=      
  
 )
 

ط 7.د ص + 
7
 | 

      8                                     - 8 
      3                                 7 

    6ق) ط (. دط =  ∫ِٕٚٙب 6(. دط= 8-ق)ط ∫ٌىٓ  
      7                                 8 
 7                             4   

ق)ص(7∫=
 
ط7ص+ .د

7
|=7×6(+4–7 = )84 

  8                           - 8 

-------------------------------------------------           

 ط( + عـ -3ق)  -ط(. دط =  -3قَ ) ∫.  6
     -------------------------------------------------         
ط ظب ط  ∫. 8  

7
لب ط 

7 
 .د ط   

 اٌؾً :  

ص = ط
7
 

 

لبط 8/7= 
7

 + عـ

         
ط عزب   ط              

7
  +8  

 1  .   ∫  
ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

   
 . دط 

ط                     
7
   +8     

-------------------------------------------------           

لب ∫  .9 
7
٘ـ ط 

طظب
 . د ط

 : اٌؾً        
 ٔفشض ص = ظبط     

 د ص                        

 د ط = ـــــــــــــــ               

لب                      
7
 ط

 دص                         

لب ∫ =
7
٘ـ ط 

ص
    ـــــــــ. 

لب                        
7
    ط

٘ـ  ∫=  
ص
٘ـ دص = .

ص
٘ـ = + عـ 

ظبط
 + عـ 

  ----------------------------------------------------- 
  قَ)  ط(                
 84  .   ∫  

ــــــــــــــــــــــــ
   

 . دط 

 ط                      
-------------------------------------------------            

٘ـ                  
ط
  

 88  .   ∫  
ــــــــــــــــــــــــ
   

 . دط 

 ط                      
-------------------------------------------------           

             8 

 ط( . دط ٘ـ )ٌٛعب ــــــ ∫.    87
         ط               

-------------------------------------------------           

 :    تنســـــــــــــــــــــــــــــــــــىلا    
 ط + ة (   أعزب )                                                 

 ط + ة (  . دط = ــــــــــــــــــــــــــــــــــ أعب )   ∫      
 أ                                                           

   ِلاؽظخ : ِب ٠ٕطجك ػٍٝ عب   ٠ٕطجك ػٍٝ ع١ّغ  
 الالزشأبد اٌذائش٠خ                

-------------------------------------------------           

 (  . دط  5ط +  6عب ) ∫. 83 
 :     اٌؾً                   
 (  + عـ 5ط +  6عزب ) 8/6-=  

-------------------------------------------------           

٘ـ ط  ∫  .80
8+ 7ط

 . د ط
 
 
 

لاؽع اٌضا٠ٚخ ١ٌغةذ 

خط١خ ٌٚزٌه ٔفةشض 

اٌضا٠ٚخ = ص ثذْٚ 

 رفى١ش 
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 :   اٌضـــــــــــــــــــــــــــبٌضخخ ـــــــــــــــــــــــــــــــــاٌؾبٌ
 

 ( ِٚشزمخ اٌّمبَ   8لغّخ الزشا١ٔٓ ؽ١ش لٛح اٌّمبَ ) 
 ِٛعٛدح فٟ اٌجغػ              
 

ط 0           
3
  

ـــــــــــــــ  . د ط =  ٌٛ| ط ـــــ ∫.8   
0
 | + عـ                             87+  

ط           
0
  +87   

 الاصجبد  :       

ٔفشض ص = ط    
0
  +87   

 د ص                    

 د ط = ـــــــــــــــ        

ط 0                   
3
 

ط 0     
3

 8دص                          

 ــــــــــــ. د ص                            ∫ــــــــــ . د ط =× ــــــــــــ  ∫   

ط 0ص              
3

 ص                  

 + عـ |ص| ٘ـٌٛ  =                                     

ط  | ٘ـٌٛ  =                                     
0
 + عـ |87+  

--------------------------------------------------- 
 ط    7عب                

 ــــــــــــــــــــ  . د ط   ∫.   7   

+ عب  8            
7
 ط     

 :  اٌؾً

 عبط عزبط                      7         

 ــــــــــــــــــــــــــ  . د ط =  ∫       

+ عب 8           
7
 ط     

+ عب 8ص =       
7
 ط     

 عب ط عزبط . د ط  7د ص =      
                         8    

 ـــــــــــــــــــــــــــ  . دص    د ط =        
 عب ط عزبط      7                    

              8عبط عزبط                7          

 ـــــــــــــــــــ . د ص  = ـــــ× ــــــــــــــــــــــــــ   ∫       

 عبط عزب ط 7ص                                

              8                             

 ٌٛ| ص | + عـ  ــــــــــــ .  د ص =  ∫       

 ص                               

+ عب  8ٌٛ|  =                              
7
 | + عـط  

 

 

 

 

+ ظزب  8             
7
 ط  

 ــــــــــــــــــــــــــ  . د ط  ∫.   3    

 ظزب ط                     

 :  اٌؾً 

+ ظزب 8       
7
+ لزب 8ط                 

7
          8 -ط  

 ــــــــــــــــــــــــــــ . د ط  ∫ـــــــــــــــــــــــ  . د ط =   ∫    

 ظزب ط                          ظزب ط              

 ٌٛ | ظزب ط | + عـ    ؟ ؟ ؟ -=   

--------------------------------------------------- 

 بَ ـــــــــــــً ػـــــــــــــــثشى   
 قَ ) ط (               

 ــــــــــــــــــــ   د ط=   ٌٛ| ق)  ط ( | + عـ ∫           

 ق ) ط (               

--------------------------------------------------- 

 عب ط             

 ٌٛ| عزب ط | + عـ                            -ــــــــــــــ  . د ط =  ∫.  0   

 عزب ط              

--------------------------------------------------- 

 ٌٛ| عزب ط | + عـ                            -. د ط =  عب ط لب ط ∫.  5   

--------------------------------------------------- 

 ٌٛ| عزب ط | + عـ    ؟؟؟؟؟                     -ظب ط   . د ط =   ∫.   6   

---------------------------------------------------  
 عزب ط              

 ــــــــــــــ  . د ط= ٌٛ| عب ط | + عـ                            ∫. 8  

 عب ط                

------------------------------------------------------ 

 ظزب ط. د ط =  ٌٛ| عب ط | + عـ    ؟؟؟؟؟       ∫.   1  

--------------------------------------------------- 

 ظزب ط | + عـ  –لزب ط. د ط = ٌٛ | لزب ط  ∫. اصجذ  9  

--------------------------------------------------- 

 لب ط. د ط = ٌٛ | لب ط + ظب ط | + عـ  ∫. اصجذ  84  

---------------------------------------------------          

 ط   7عزب                          

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــ  . د ط    ∫      .88    

    8 –عزب ط + عب ط                     

 ِلاؽظخ اٌضٚا٠ب ١ٌغذ ِزشبثٙٗ  :  اٌؾً    

عزب           
7
عب –ط  

7
 ط    

 اوًّ اٌؾً ........  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــ  . د ط   ∫     

    8 –عب ط عزب ط +           

   8لٛح اٌّمبَ 

ِشةزمخ اٌّمةبَ ِٛعةٛدح فةٟ 

 -----اٌجغػ 

  رؼ٠ٛط ٌٛ 
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 . د ط عزبط ط7بعز.   87

 : رّش٠ٓ ٌٍطبٌت  اٌؾً

---------------------------------------------------- 

ظب  ∫.   83
3

 ط. د ط 

 : رّش٠ٓ ٌٍطبٌت اٌؾً

 ---------------------------------------------------- 

٘ـ               
ط
 

+ ٘ـ  8ط = ٌٛ|ــــــــــــــــــــ  . د  ∫.80   
ط
 | + عـ                            

+ ٘ـ  8            
ط
    

 الاصجبد  :       

+ ٘ـ  8ٔفشض ص =    
ط
    

 د ص                    

 د ط = ـــــــــــــــ        

٘ـ                     
ط
 

٘ـ        
ط

 8دص                          

 ــــــــــــ. د ص       ∫ــــــــــ . د ط =× ــــــــــــ  ∫   

ص          ٘ـ        
ط

 ص                       

 

+ ٘ـ  8 | ٘ـٌٛ  =                                     
ط
 + عـ| 

---------------------------------------------------- 
                     8   

 ـــــــــ  . د ط ــــــــــ   ∫.    85   

 ط ٌٛ ط                     

 :  اٌؾً

 ٔفشض  ص = ٌٛ ط   

 / ط . د ط  ِٕٚٙب  د ط = ط . د ص  8د ص =   

                  8   

 ط . د ص = ٌٛ| ص| + عـ × ــــــــــــ   ∫          

 ط ص                  

 ٌٛط| + عـ  = ٌٛ|                                         

-------------------------------------------------           
                          8   

 . دط ـــــــــــــــــ   ـــــــــــــــ  ∫   .  86 
 (  8ط  )  ط +                    

-------------------------------------------------            

ط 3             
7
 + عزب ط    

ــــــــــــــــــــــــــــــ.د ط= ٌٛ|ط ∫.   88 
3

 +عبط|+ عـ  

ط               
3
 + عب ط   

---------------------------------------------------  

 ٌٛ|عزبط|+ٌٛ|عبط|+عـ  -.دط=(ظبط+ ظزبط)∫.81  

 عـ   ؟؟؟؟= ٌٛ | ظبط | +                               
 

 ط    7عب                
 ـــــــــــــــــ  . د ط    ∫. 89   

عزب               
3
 ط     

 :  اٌؾً

 عبط عزبط                      7         

 ــــــــــــــــــــــــــ  . د ط =  ∫       

عزب             
3 

 ط     

   عبط                      7           

 ـــــــــــــــــــ  . د ط =  ∫       

عزب            
7 

 ط     

ص =   عزب     
 

 ط    

                        8    

 ــــــــــــــــــ  . دص    د ط =        

 عب ط        -                    

              8عبط            7           

 ـــــــــــــــ . د ص  = × ـــــ  ــــــــــــ ∫       

ص             
7  

 عبط    -         

            -7                             

ص 7 ــــــــــــ .  د ص =  ∫       
-8

 + عـ 
ص             

7   
                 7 
 + عـ = ــــــــــــــــ                              

 عزب ط                                 
-------------------------------------------------- 

                      
3
 ط    

 ــــــــــــــــــــــــــــــ  . د ط  ∫.    74   

ط    - 5               
3
 ط      

   اٌؾً:  

ٔفشض  ص    
3
 = ط 

ص 3     
7 

 .دص = د ط

                                              ص             

ص 3× ـــــــــــــــــــــــــ   ∫   
7 

 = .دص 

ص  - 5    
3 
                                      ص× 

ص 3       
3

                   3                                           

ص  - 5ـ ٌٛ )ـــــ -= .دص ـــــــــــــــــ   ∫   
0
 ( + عـ  

ص  - 5     
0

                  0                   

 

 

 

 

 

 

   8لٛح اٌّمبَ 

ِشزمخ اٌّمبَ ِٛعةٛدح 

 -----فٟ اٌجغػ 

  رؼ٠ٛط ٌٛ 
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 ظزب ) ٌٛط (                      
 ــــــــــــــــــــ. دط= ٌٛ|عب ٌٛط|+عـ ∫اصجذ اْ .78

 ط                        
 اٌؾً :      

 ص = ٌٛ ط    ِٕٚٙب د ط = ط دص     
 ظزب ص        
 ظزب ص .د ص  ∫ط دص   = × ــــــــــــــ  ∫    

 ط          
 عزب ص        
 ــــــــــــــ  دص  ∫    
 عب ص         

 =  ٌٛ |عب ٌٛط | + عـ =  ٌٛ |عب ص | + عـ
--------------------------------------------------- 

 

 خــــــــــــــــــــبلاد خبصـــــــــــــــــؽ
 

 شفٛع ٌمٛحخطٟ ِ - أ

ٚ         ) أ ط + ة (                         
ٚ+8

 
 ) أ ط + ة (   = ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــ + عـ  ∫       

 (      8ٚ + × ) ) أ (                                    
--------------------------------------------------- 

           
 . دط   0ط +  5  ∫    .8   
  :  اٌؾً 
 0ط +  5ٔفشض ص =          

 د ط  5د ص =               
ص  ∫           

8/7
ص ∫8/5. د ص =  8/5×  

8/7
 . د ص

ص  7/3×  8/5=      
3/7
 + عـ  

( 0ط +  5 )    7/85=           
3 
 + عـ  

------------------------------------------------- 
                     3        5 

ص 85∫.  7
86

ـــــــ (  –) ـــــــــ 
1
                      . د ص   

ص                      
7 
 ص     

اٌؾً : ص   
86

= )ص
7
)
1 
  

----------------------------------------------------- 
(5–ط7)                               

1 
          

(  5 –ط  7)  ∫ .3    
8
                    ـــــــــــــــــ + عـ = 
                                    7  ×1                  

       ---------------------------------------------- 
 ط  . دط  =  – 0   ∫.    0     

ط (7 -0)∫=          
8/7
 . د ط 

      
ط (7 -0)   8/3-=          

3
 + عـ  

----------------------------------------------------- 
)ط ∫. 5    

7
(8ط+7+

1
(8)ط+ ∫= . دط

86
 . دط  

  -------------------------------------------------- 

                    3 

 ــــــــــــــــــــــ . دط   ∫.  6   
ط            

7
      9ط+6-
 ط:         
  
   -------------------------------------------------           

 ة. دِظ لٜٛ
(  8+  ط 7  )            

6
 

 ــــــــــــــــــــــــــ    . دط   ∫.      8
ط                   

1
 

 ط:         
(  8+  ط 7  )                   

6
 

 ـــــــــــــــــــــــ    . دط ـــــــ  ∫               
ط                          

7
ط 

6
 

                    8                 8 
+  ـــــــــ (  7ــــــــ  )   ∫               

6 
 . دط   

ط                   
7
 ط              

                                      8 
 + ـــــــــــ   7ص =                    

 ط                                      
 ٠ىًّ اٌؾً 

         

 8 ( 8)  ط +                     
 ـــــــــــــــــــــــــــ    . دط      ∫.    7      

ط                          
88
  

 

 

 عـ . ِزغ١ش + صبثذ
ط ∫.   8 

7   3 
 . دط   8 –ط   

                8-ط ٔفشض ص =      

 د ط = د ص                

ط ∫=      
7
ص 

8/7 
 د ص

ٌىٓ ط
7 

( 8= ) ص+
7
 

( 8) ص+ ∫=      
7
ص
8/3 

 د ص

) ص ∫=    
7
(ص 8ص  + 7+ 

8/3 
 د ص 

) ص ∫= 
8/3
ص7+

0/3 
+ ص
8/3 
 د ص                                                                    (

ص3/84=    
84/3
ص6/8+    

8/3
ص  3/0+   

0/3 
 + عـ 

 ٔؼٛض ص ثم١ّزٙب      
---------------------------------------------------                          

ط ∫.    7    
5
ط   

3
 . دط 8+ 

---------------------------------------------------                          
ط∫ .  3    

3
ط   

7
 . دط 8+  

 



 الاستاذ  ناصر ذينات                               بسم الله الرحمن الرحيم                                   

---------------------------------------------------------------------------------------------- 

 ( 4811708870ٌلاعزفغبس د )

 صب٠ٛٔخ اسثذ

 خ ػٍٝ وً ٚؽذح ِٚزبثؼخ وً ِب ٘ٛ عذ٠ذ  ربثؼٛٔب ػٍٝ ٌّض٠ذ ِٓ الاعئٍخ اٌّمزشؽ 

 http://www.facebook.com/nasser.theynatصفؾخ الاعزبر ٔبصش اٌز٠ٕبد ٚػٍٝ ٔفظ اٌّٛلغ ثبلاظبفخ 

34 

 
ط3  ∫.   0      

0
ط5–

7
 .دط

 ط:     

ط  3ط    ∫             
7
 . دط5 – 

ط3ص=                  
7
–5. 

------------------------------------------------- 
                          3          5 

ص 85∫.  5    
86
ــــــــ (  –) ـــــــــــ  

1
                        . د ص  

ص                           
7 
 ص       

 : رّش٠ٓ ٌٍطبٌت  اٌؾً  
------------------------------------------------- 

  6  .   ∫  
3
ط7  

5
ط5–

3
 . دط

        ط:     

          ∫  
3
ط  

3
(
 
ط7

7
 دط . (5 – 

ط7ص =             
7
 – 5. 

 ٠ىًّ اٌؾً 
------------------------------------------------- 
    8        . 

   8+ ط  7       8             
 ــــــــــــــــــــ    . دط    ــــــــــ   ∫        

ط              
7
 ط         

 ط:       
         

             8                  8   
 +   ــــــــــ    . دط   7   ــــــــــ   ∫        

ط              
7

 ط               
                                        8 

 + ـــــــــــ   7ص =                    
 ط                                        

------------------------------------------------- 
               3     

   3ط  –ط                     
 ـــــــــــــــــــــــ    . دط   ∫    .1    

ط                         
0
  

 ط:       
        . 

             8         8   
 . دط   8 -ــــــــــ   ــــــــــ    ∫        

ط             
3
ط     

7
 
                             8 

 8 -ص =  ـــــــــ                   
ط                             

7
 

 
 
 
 

      
   7ط  – 0ط         .9  
 ــــــــــــــــــــــــــــــ    . دط  ∫           

ط                     
5
  

 ط:       
  
             8                8   

 ــــــــــ  . دط    - 8ــــــــــ     ∫        

ط             
3

ط            
7
 
                                      8 

 ـــــــــــ -   8ص =                    
ط                                    

7
 

 ------------------------------------------------- 
ط)  ∫ . 84   

5
ط( 3 – 

3
 . دط  

 ط:     

) ط)ط  ∫         
0
 – 3 ))

3
 . دط

ط  ∫         
3
)ط
0
 – 3 )

 3
 . دط

ص =  ط               
0
 – 3 

 ٠ىًّ اٌؾً
------------------------------------------------- 

 
 
 
 

( 8)ط+            
5
 

 ــــــــــــــــ  . دط   ∫.      8
ط               

8
 

 ط:         
( 8)ط+            

5
 

 ــــــــــــــــ  . دط   ∫         
ط                

7
ط 

5
 
                    8                 8 
+  ـــــــــ (  8ــــــــ  )   ∫               

5 
 . دط   

ط                   
7
 ط              

                                      8 
 + ـــــــــــ   8 ص =                   

 ط                                      
 ٠ىًّ اٌؾً 
 .ارا وبْ َ ) ط ( الزشاْ ثذائٟ ٌلالزشاْ ق فٟ   7
 [ اٚعذ  5،  3اٌفزشح ]          
      7 
 دط (. 3( +  8ط+ 7) ق)   ∫      
      8  

 9( =  5، َ )  7( =  3ارا وبْ َ ) 
 
 
 83/7ط:        
 

 7   بَـــــــــــــــــــــــش٠ٓ ػــــــــــــــــرّ

 

: 

 



 الاستاذ  ناصر ذينات                               بسم الله الرحمن الرحيم                                   

---------------------------------------------------------------------------------------------- 

 ( 4811708870ٌلاعزفغبس د )

 صب٠ٛٔخ اسثذ

 خ ػٍٝ وً ٚؽذح ِٚزبثؼخ وً ِب ٘ٛ عذ٠ذ  ربثؼٛٔب ػٍٝ ٌّض٠ذ ِٓ الاعئٍخ اٌّمزشؽ 

 http://www.facebook.com/nasser.theynatصفؾخ الاعزبر ٔبصش اٌز٠ٕبد ٚػٍٝ ٔفظ اٌّٛلغ ثبلاظبفخ 

35 

                  3 
 ،  فّب ل١ّخ   0ق) ط(. دط =   ∫.   ارا وبْ  3  

                   8    
     7 
 (. دط  3ط + 7 –( 8)ق) ط +   ∫      
      4    
  --------------------------------------------------         
 . ارا وبْ 0  

        8 
 ، فّب ل١ّخ   84(. دط =  7 -ط7ق)    ∫        
        7     
          88 
 (. دط  3( + 8)ق) ط +  ∫           
           8    
 54ط:     
  ------------------------------------------------               
ط ∫.  5

3
)ط
7
–8)

3
)ط
7
+8)

3
 . دط 

  :  اٌؾً    
ط  ∫  

3
)) ط  

7
) ط (  8 – 

7
  +8 ))

 3 
 . دط  

 --------------------------------------------------- 
                                     7     5     

ط  ∫.    6  
84   
 (
   
ط 
7
 + ــــــــ (   . دط  
 ط                                     

--------------------------------------------------- 
  8ط +             

 ـــــــــــــــــــــــ   . دط  ∫.   8

ط                  
5
      

----------------------------------------------------             
    

  8ط +  7               
 ــــــــــــــــــــــــ   . دط    ∫.  1   

          5 ط                   

   ----------------------------------------------- 
ص                     

3
  

 ـــــــــــــــــــــــــ   . د ص   ∫.      9  
) ص                

7
  +8  )

8
    

----------------------------------------------- 
                   8    3 

ط -ــــــــــ     ط     ∫.     84  
3
 . دط      

ط                   
0
          

-----------------------------------------------         
عزب ط عب∫.  88    

7
 )عبط(. دط 

 ----------------------------------------------------     

عب ط عزب 3 ∫.   87   
7
 )عزب ط(. دط  

     

 8  -ط                    
 ـــــــــــــــــــــــــــــــــــ . دط   ∫. 83
)ط          

7
( 3ط + 7 – 

3
          

 --------------------------------------------------         
 .ارا وبْ الالزشاْ ق ) ط ( ِزصلاً ػٍٝ ػ اصجذ اْ 80 
 أ                          أ7       

 ط ( . د ط  –أ 7ق )  ∫ق ) ط ( . د ط =   ∫        

 4أ                                    
    ------------------------------------------------         

 ط  دط  0ط ظب 7لب  ∫    .05

 : اٌؾً   

 ٔفشض ص = ظبط

 د ص                        

 د ط = ـــــــــــــ               

لب                       
7 
 ط 

    

 د ص                            

ص ∫       
0 
لب
7
 ط ـــــــــــــ 

لب                       
7
 ط  

ص                                    
5  

            

ص  ∫             
0 
.
 

 د ص  = ــــــــــــ + عـ 

                                    5 

ظب                   
5
ط 
    

            

 =  ـــــــــــــــــــ + عـ                 
                      5  

--------------------------------------------------- 
                  3 

ط ∫.    86
7
ط   

8
ط – 

3 
 . دط    

 
              3 

ط ∫=   
3
ط     

0
 . دط   8 –

 
ص =  ط                  

0
– 8    
 د ص                            
 دط=  ـــــــــــ                  

ط0                           
3
 

 دص                         
ط ∫=  

3
ص 

8/3.
 ــــــــــــ 
ط0                        

3 

      8                 
ـــــ ص ∫=  

8/3.
 دص 

       0                     
 

       3                        3    3  
=   ـــــــ ص
0/3 

+ عـ
 
= ـــــــــ    )ط 

0
– 8 )

0
 + عـ   

      86                      86             
 



 الاستاذ  ناصر ذينات                               بسم الله الرحمن الرحيم                                   

---------------------------------------------------------------------------------------------- 

 ( 4811708870ٌلاعزفغبس د )

 صب٠ٛٔخ اسثذ

 خ ػٍٝ وً ٚؽذح ِٚزبثؼخ وً ِب ٘ٛ عذ٠ذ  ربثؼٛٔب ػٍٝ ٌّض٠ذ ِٓ الاعئٍخ اٌّمزشؽ 

 http://www.facebook.com/nasser.theynatصفؾخ الاعزبر ٔبصش اٌز٠ٕبد ٚػٍٝ ٔفظ اٌّٛلغ ثبلاظبفخ 

36 

         /7                                                   

 . د ط 7ط +  7عزب 7ط  7عب ∫    .  88  

         - /0 

    ------------------------------------------------- 

            4                                                   

ط  ∫    ..81   
3
ط    

7 
 . دط 7+  

           - 8 

  ------------------------------------------------- 

ظبط لب ∫  .89  
7
 . دط ط 

--------------------------------------------------- 

لب  ∫  . 74 
0
 . د ط ط 

  -------------------------------------------------- 

                        8             3 

ط  ∫  .78 
1
) ــــــــــ   ــــ ــــــــــ  ( 

0
 . دط  

ط           ط                      
7
        

    -------------------------------------------------         
                      8            3 

ط  ∫  77  
1
ــــــــــ  (  -) ــــــــــ  

5
 . دط  

 ط                     
7
ط       

0
        

 
  
 
     

 ظب ∫=   ْع  
ْ
         اصجذ اْ ط  . د ط  
              8 
 ظب= ـــــــــــــــ  ْع 

 ْ– 8
  7 –ْ ع  – ط 

            ْ– 8 
-----------------------------------------------------             

 لب ∫=   ْع  
ْ
      اصجذ اْ   ط  . د ط  

      
             8                           ْ (– 7 ) 
 ط لب  ظب= ـــــــــــــــ  ْع 

 ْ– 7
  7 –ْ ع _ـــــــــــــــــــــــــــ  ط

            ْ– 8                       ْ (– 8  ) 
  ---------------------------------------------------             
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 3   بَـــــــــــــــــــــــش٠ٓ ػــــــــــــــــــرّ
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         -8                     

        7                        

 9+  3)ق)ط(.دط = ∫3**   

         -8               

 

       

 

    7 

 0ق)ط(.دط =  ∫     

     -8 

      8                               

ط3 -( 8)ق)ط+∫**   
7
  78(دط=   

       3                                                                          

 ِٕٚٙب دط = دص  8ص = ط+         

  7ص =  فبْ 8ػٕذِب ط=        

  0فبْ ص =  3ػٕذِب ط=        

      7                           8              

ط -)ق)ص(.دص  ∫       
3
   = |78  

       0                          3 

      7                                        

  78( = 78-8) -)ق)ص(.دص  ∫       

       0                          

      7                                        

 8= 76  - 78)ق)ص(.دص  = ∫       

       0                          

      0                  7                 0                                                                            

   ق)ط(.دط( ∫ق)ط(.دط+ ∫ق)ط(.دط=  ∫          

       -8                -8                 7 

                   =0- 8  =3 
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 ب الزشا١ٔٓ اؽذاّ٘ب ِشزمخ ٌلاخش ارا ٚعذٔ.8

 رىبًِ ثبٌزؼ٠ٛط                  

         خشارا ٚعذٔب الزشا١ٔٓ اؽذاّ٘ب  ١ٌظ ِشزمخ ٌلا.7

 ثبلاعضاء        رىبًِ                      

                                           ثبعزخذاَ اٌمبْٔٛ اٌزبٌٟ                  

 ٘ـ . د ق     ∫ -ق . د ٘ـ = ق . ٘ـ   ∫         

 اؽذ اٌّمذاس٠ٓ ٔغ١ّٗ ق ٚالاخش ِغ د ط ٔغ١ّٗ د ٘ـ   

ٚاٌزٞ ٔغ١ّٗ د ٘ـ ٔىبٍِٗ صُ ٔطجك اٌزٞ ٔغ١ّٗ ق ٔفبظٍٗ 

 اٌمبػذٖ 

------------------------------------------------ 

 ط عب ط . دط   ∫     مثال :

-------------------------------------------------- 

 :  ِلاؽظخ

  ٓاٌزٞ ٔغ١ّٗ ق ٘ٛ اٌزٞ رٕزٟٙ ِشزمزٗ ٌٚٛ ثؼذ ؽ١ 

 ِ ٕٓز١ٙخ فبٌزٞ رٕزٟٙ اِب ارا وبٔذ ِشزمخ الالزشا١ٔ

 ِشزمزٗ اٚلاً ٟ٘ ق 

  ٌٝارا وبٔذ ِشزمخ اٌّمذاس٠ٓ غ١ش ِٕز١ٙخ ٍٔغأ ا

 اٌزغشثخ  
-----------------------------------------------------        

      : امثلة      
 اصجذ لبْٔٛ الاعضاء .   .8 

 ٘ـ . د ق     ∫  -ق . د ٘ـ = ق . ٘ـ   ∫        

 :  اٌؾً   

 ق×٘ـ + د٘ـ/دط×٘ـ(=دق/دط ×د/دط)ق      

 ٔعشة ثـ د ط                    

 د٘ـ×د ق +  ق× ٘ـ(= ٘ـ×د )ق         

 د٘ـ×ق ∫د ق + × ٘ـ ∫ ٘ـ(=×د )ق ∫        

 ٘ـ . د ق     ∫  -ق . د ٘ـ = ق . ٘ـ   ∫           

---------------------------------------------------- 
                 

(3ط+7ط ) ∫.   7 
5

 . د ط 

 :  اٌؾً     

(  3ط +  7ق = ط              د ٘ـ = )      
5
 . د ط 

                        × 

(  3ط +  7)                ∫ -                    
6
   

 د ق = د ط             ٘ـ = ــــــــــــــــــــــــــ   

                                               87 

(  3ط +  7)            
6

(  3ط +  7)         
6
    

 ـــــــــــــــــــــــــ . د ط ∫ -=  ط  ـــــــــــــــــــــــــ   

                    87                     87        

(  3ط +  7)             
6
(  3ط +  7)      

8
    

 ـــــــــــــــــــــــــ + عـ  -ـــــــــــــــــــــــــ   =  ط  

                    87                87×80     

  --------------------------------------------------        
  ط 3                       

    3      .∫ 
ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

   
 . دط 

                  
3
    8ط  + 7  

 :  اٌؾً 

 ِلاؽظخ : اٌّمبَ ِشفٛع ٌمٛح ٔشفؼٗ اٌٝ اػٍٝ ثذْٚ رفى١ش   

(  8ط +  7ط ) 3 ∫         
-8/3
 . د ط  

ط3ق =      
  
(  8ط +  7د ٘ـ =  )     

-8/3
 . د ط

                        × 

( 8ط +  7)3                  ∫ -                  
7/3
 

 د ط             ٘ـ = ــــــــــــــــــــــــــ 3د ق =   

                                               7 ×7 

ط7)               
 
+8)

7/3
(  8ط+7)       

7/3
  

 ـــــــــــــــــــ . د ط 9∫ -ط  ـــــــــــــــــــــ 9=    

                     0                      0        

ط7)                
 
+8)

7/3
(  8ط+7)          

5/3
  

 ـــــــــــــــــــ + عـ  78  -ط   ـــــــــــــــــــــ  9=    

                      0                    0 ×7×5   
--------------------------------------------------         

                                                    87(=7)ق.٘ـ()6(=0. ارا وبْ )ق.٘ـ()0 
           0                            0 
 ق.د٘ـ  ∫،   اٚعذ  7ق =  ٘ـ .د∫ٚوبْ      
               7                                            7 
 

 

 

 

 

 

 ضاءـــــــــــــــــــــــً ثبلاعــــــــــــــــاٌزىبِ
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٘ـ ط   ∫     .5   
ط

 . د ط 

٘ـ د ٘ـ =               طق =    : اٌؾً  
ط

 . د ط

                             × 

                        - ∫                     

٘ـ٘ـ =              د ط د ق =        
ط

                                                                           

٘ـ ط = 
ط
٘ـ  ∫  -- 

ط
٘ـ ط = . د ط

ط
٘ـ  --

ط
        عـ + 
--------------------------------------------------- 

        /7  1ط 
   6    .∫ 

ــــــــــــــــــــــــــ
   

 . دط 

    ط بزل    4          
 1ط: 

-----------------------------------------------------         
 (. د ط   3ط +  7ط قً )  ∫ .8

 ط:

 (+عـ  3ط+7ط ق) 8/7 -(3ط+7ط قَ )8/7=

-------------------------------------------------   

ط ∫.  1   
7
 عب ط  . د ط  

 :   اٌؾً         

ق =   ط     
7

 د ٘ـ = عب ط . د ط              

                          × 

                    - ∫                        

 عزب ط -ط د ط             ٘ـ = 7د ق =    

ط -=    
7
 ط عزب ط . د ط 7 ∫عزب ط  +  

 
 ط       د ٘ـ = عزب ط . د ط7ق =                    

                                   × 

                               - ∫                        

 د ط           ٘ـ = عب ط 7د ق =               

ط -=    
7
 عب ط . د ط 7 ∫ -ط عب ط7عزب ط  + 

 
ط -=    

7
 عزب ط + عـ 7ط عب ط+ 7عزب ط  + 

--------------------------------------------------          

 عب  ط  . دط ∫.    88

 :  اٌؾً     

 ١غذ خط١خ ِلاؽظخ : اٌضا٠ٚخ ٌ

 ص =   ط           

ص          
7
 = ط  

 ص . د ص = د ط  7        

 ص . د ص ( 7عب   ص )∫         

 

 

 ط  . دط   7عزب  ∫   .87 

 ط عب ط                    

   83     .∫   
ـــــــــــــــــــــــــــــ

   
 . دط 

عزب                    
3 
 ط  

 :  اٌؾً       

ط ظبط    ∫        
 
لب
7
ط . دط 

  

ط لب ظبق =  ط               د ٘ـ =      
7
 ط . دط 

                        × 

                    - ∫                   

ظب8/7 د ق =    د ط             ٘ـ =   
7
                        ط 

ظبط 8/7=    
7
ظب ∫8/7 – ط 

7
 . د طط 

ظب ط8/7=    
7
لب) ∫8/7 – ط 

7
 . د ط(8-ط  

ظبط 8/7=    
7
 ط + عـ 8/7+  ط ظب8/7 – ط 

--------------------------------------------------          
ط لب   ∫.  80   

7
 ط  . د ط  

 : رّش٠ٓ ٌٍطبٌت  اٌؾً   
 |عزبط|+ عـ ٘ـ= ط ظبط + ٌٛ     

--------------------------------------------------          
لب ∫.  85   

7
 ط  . د ط 

 : رّش٠ٓ ٌٍطبٌت  اٌؾً   
--------------------------------------------------          

٘ـ ∫.  86   
ٌٛ ط   ط + 

 . د ط 
 : رّش٠ٓ اٌؾً   

--------------------------------------------------          
ط  ٘ـ ∫.  88   

ط   
ط ٘ـ ∫. د ط= 

  7/ط 
 . د ط 

 : رّش٠ٓ اٌؾً    
--------------------------------------------------          

ط ∫. 81   
7
٘ـ
ٌٛ ط   ط + 

ط ∫. د ط =  
3
٘ـ 
ط   

 . د ط 
 : رّش٠ٓ اٌؾً   

--------------------------------------------------          
٘ـ   ∫.  89   

ط  
 . د ط=

--------------------------------------------------          

 74. 
٘ـ      

ط  
 

 ــــــــــــــــ د ط   ∫        
 لزب ط     

 ط: 

٘ـ  ∫= 
ط
 . د طعب ط  

ق = ٘ـ      
ط

 . د طد ٘ـ =  عب ط                     

                             × 

                        - ∫                       

د ق = ٘ـ    
ط
 عزب ط  -د ط             ٘ـ =   
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٘ـ  -=  
ط
٘ـ  ∫عزب ط +   

ط
 . د طعزب ط  

ق = ٘ـ      
ط

 . د طد ٘ـ =  عزب ط                     

                             × 

                        - ∫                       

د ق = ٘ـ    
ط
 ٘ـ = عب ط          د ط      

٘ـ  -=  
ط
عزب ط + ٘ـ  

ط
٘ـ ∫ -عب ط  

ط
 . د طعب ط  

٘ـ ∫ 7
ط
٘ـ  -=  . د طعب ط  

ط
عزب ط + ٘ـ  

ط
 عب ط  

٘ـ 8/7=
ط

 عزب ط( + عـ -)عب ط 

--------------------------------------------------- 

عب ) ٌٛ ط (    ∫.    78  
  
 . د ط    
-----------------------------------------------------         

٘ـ  ∫.       77  
عب ط + ٌٛ عزب ط 

  . د ط
   --------------------------------------------------- 

٘ـ  ∫.      73   
ط 

  . د ط عب ط
    --------------------------------------------------- 

ط ظبط لب ∫.      70   
7
  د ط .ط 

    ----------------------------------------------      

ط    ∫  .75  
ْ
 ٌٛ ط  . د ط  

ط ق = ٌٛ ط              د ٘ـ =       :  اٌؾً   
ْ

 . د ط

                               × 

ط                      ∫ -                         
ْ
 
+8
 

 = ـــــــــــــــــ/ ط د ط             ٘ـ 8د ق =    

                                                  +ْ8 

ط       
ْ
 
+8

                  8 

ط  ∫ــــــــــ   --= ـــــــــــــــ ٌٛ ط   
ْ
 . د ط 

      +ْ8                   + ْ8 

ط 
ْ
 
+8

                 8 

ــ  ط ــــــــــــــــ -= ـــــــــــــــ ٌٛ ط
+ْ8
 + عـ          

+ْ8                + ْ (8)
7
 

 اوًّ اٌؾً 

 ----------------------------------------------       

) ٌٛ ط (  ∫.  76  
7
 . د ط    

 :  اٌؾً

ق = ) ٌٛ ط (     
7

 د ٘ـ =   د ط             

                                   × 

               7           - ∫                      

 د ق = ــــــــ ٌٛ ط  د ط     ٘ـ = ط   

 ط                                                  

= ط) ٌٛ ط (
7
 ٌٛط. د ط ∫7 --   

 ق = ٌٛ ط        د ٘ـ =    د ط                  

                                   × 

                              - ∫                        

 / ط د ط     ٘ـ = ط8د ق =               

= ط) ٌٛ ط (
7
 د ط ( ∫ -) ط ٌٛط 7 --   

= ط) ٌٛ ط (
7
 ط+ عـ 7ط ٌٛط +  7 --   

 

  --------------------------------------------------- 

ط ) ٌٛ ط (  ∫.    78
7
 . د ط    

 :  اٌؾً

) ٌٛ ط ( ق =     
7

 د ٘ـ = ط. د ط             

                                 × 

ط                  ∫ -           7               
7
   

 د ق = ــــــــ ٌٛ ط  د ط     ٘ـ = ــــــــــــ   

                                7ط                                              

ط8/7 =
7

) ٌٛ ط (
7
 ط ٌٛط. د ط ∫  --   

 ق = ٌٛ ط        د ٘ـ =  ط  د ط                  

                                   × 

ط                  ∫ -                              
7 
   

 / ط د ط     ٘ـ = ــــــــــ8د ق =               

                                                    7 

--------------------------------------------------- 

ٌٛ ط  ∫.    71
8
 . د ط  

--------------------------------------------------- 

 ط ٌٛ ط . د ط    ∫.    79

  --------------------------------------------------- 
ط                          

7
    

   35.    ∫ 
ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

   
 . دط 

  3ط +       -   3ط  + 7                   
 :  اٌؾً      
 : ثّب اْ ِب رؾذ اٌغزس ِخزٍفخ  ِلاؽظخ  
ط            

7
 3+ +    ط  3ط+7                    

   ∫ 
ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  ×
  .دط ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

 3ط +  +    3ط+7      3ط+    - 3ط+7      
ط            

7
                

.دط(3 +    ط + 3ط+7 )  ــــــــــــــــــــــــــــ ∫   
  

       3-ط -3ط+7      
 اوًّ اٌؾً     
 -----------------------------------------------------         
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ط ٘ـ                 
ط
      

 ــــــــــــــــــــــــ . د ط   ∫.   36  

( 8) ط +             
7
 

 اٌؾً :  

ط ٘ـ ق =    
ط

(8)ط+د ٘ـ =             
-7
 د ط. 

                                   × 

                                - ∫                     

ط ٘ـ د ق =  
ط
+ ٘ـ  

ط
(8)ط+- ٘ـ =  د ط  

-8
 

(8)ط+طط ٘ـ  -= 
-8

٘ـ  ∫+  
ط

 ؟؟؟؟؟ . د ط

(8)ط+طط ٘ـ  -=           
-8
٘ـ + 

ط
   عـ  +  

----------------------------------------------       

لب  ∫.   38
3

 ط    . د ط 

----------------------------------------------       
 ط + عب ط              

 ــــــــــــــــــــــــ . دط ∫.31  
 + عزب ط 8              

 

 

 

 ارا ٚعذٔب وغش ثغطخ ِشزمخ ٌّمبِٗ  .8

 فبٌزىبًِ = ٌٛ | اٌّمبَ |           

طخ وض١ش ؽذٚد ِٚمبِٗ وض١ش ارا ٚعذٔب وغش ثغ .7

ٚثغطخ ١ٌظ ِشزمخ  8≠ٚلٛح اٌّمبَ  ؽذٚد

 ٌّمبِٗ    ٚاٌّمبَ ٠زؾًٍ ٍٔغأ اٌٝ رغضئخ اٌىغش 

 بْ ــــــــــــــــــــــــــــبن ؽبٌزــــــــــــــــــــــٕ٘

 دسعخ اٌجغػ  >  ِٓ دسعخ اٌّمبَ  .8
 ٔغضئ اٌىغش صُ ٔىبًِ ِجب شح ً

-------------------------------------------------           

       : امثلة
     7 -ط 3                    

 ــــــــــــــــــــــــــــــ    . دط  ∫.        8  
     (           7-)طط( -3 )               

 ط:    
 ة     أ                                7 –ط 3        

        ـ. د طــــــــــــ +ــــــــــ  ∫=  ـــــــــ. د طــــــــــــــــــــ ∫  
    7-ط     ط -3             (   7-)طط( -3 )    
     | + عـ   7 -ٌٛ | ط+ ة | ط -3ٌٛ |  أ -=        

   (ط -3)ة (  +  7 -=  أ ) ط 7-ط3      

 0ِٕٚٙب ة = 7ػٕذِب ط =   

     8ِٕٚٙب أ = 3ػٕذِب ط = 

     | + عـ   7 -ٌٛ | ط 0+|ط -3ٌٛ|8-=        

              7            8  

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ . د ط   ∫.       7    

 (       3 –( ) ط  8) ط +   8         

 :    اٌؾً 

 

-----------------------------------------------------         

            87                      

       = ـــ. د طــــــــــــ ∫  . 3 

ط           
7
 -0                 

 اٌؾً :    
 ة     أ                                      87         

        ـ. د طــــــــــــ +ــــــــــ  ∫=  ـــــــــ. د طــــــــــــــــــــ ∫  

    7+ط     7-ط      (          7+)ط(7- ط)     

     | + عـ   7 +ٌٛ | ط+ ة | 7-طٌٛ |  أ=         

   ( 7 -ط )ة (  +  7 +=  أ )ط 87      

 3-ِٕٚٙب ة =  7-ػٕذِب ط =     

      3ِٕٚٙب أ =  7ػٕذِب ط =     

 | + عـ   7 +ٌٛ | ط 3-| 7-طٌٛ |  3=         

-----------------------------------------------------                            
                      3  

 ــــــــــــــــــــــــــ    . دط  ∫.     0   
ط                

7
 ط 5 – 

 ط:       
 ة     أ                               3              

        ـ. د طــــــــــــ +ــــــــــ  ∫=  ط ـــــ. دـــــــــــــــــــ ∫  

 5 -ط        ط                  (5- طط)       

     | + عـ  5-طٌٛ | + ة | طٌٛ |  أ=         

   ط ( )ة (  +  5 -=  أ )ط 3      

 3/5ِٕٚٙب ة =  5ػٕذِب ط =   

      3/5-ِٕٚٙب أ =  4ػٕذِب ط =   

     | + عـ  5-طٌٛ |  3/5+ | طٌٛ |  3/5-=         
-------------------------------------------------           

   8ط +  7              

 ـــــــــــــــــــ . د ط  ∫.   5   

ط         
3 
 ط       -

 
 
 
 
 
 
 ط : 
    |+عـ8ٌٛ|ط+3/7|+8-ٌٛ|ط3/7ٌٛ|ط|+3-    

 ٛس اٌغضئ١ــــــــــــخ ـــــــــــــً ثبٌىغــــــاٌزىبِــ
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 ؽبلاد خبصخ ) اٌّشثغ اٌىبًِ (       
 

                            8     
 ـــــــــــــــــــــــــــــــ    . دط  ∫.    6      

ط               
7
 0ط  +  0+ 

 ط :  ِجب ش   
              8                              8               

        د ط  . ــــ ـــــــــــــ ∫=  ــــ. د طــــــــــــــــــــــــ ∫  
(7)ط+              (7+ط()7)ط+   

7 
       

(  7) ط +  8 ∫ =      
– 7
  . د ط 

(  7) ط +  8- =       
– 8
      + عـ     

                   -8     
 = ــــــــــــــــــــ + عـ             

  7ط +                
-------------------------------------------------           

 ط                            
 ــــــــــــــــــــــــ . دط  ∫.    8      

ط              
7
 8ط +7- 

 ط :  ِجب ش   
               ط                           ط               

        ط  . د ــــ ـــــــــــــ ∫=  ــــ. د طــــــــــــــــــــــــ ∫  
(8-)ط                 (8-ط()8-)ط   

7 
       

(8-ط )ط ∫ =      
– 7
  . د ط 

(8-)طد ٘ـ =ط                ق =    
-7
 د ط. 

                       × 

                   - ∫                     

(8-)ط - ٘ـ =             د ط د ق =   
-8
 

(8-)طط -= 
-8

(8-)ط - ∫+  
-8

 ؟؟؟؟؟ . د ط
 

(8-)طط -=      
-8
(  8 -) ط  -  

– 8
      + عـ  

    8ط            -                
 ـــــــــــــ + عـ    -= ـــــــــــــ            
 8 –ط      8 -ط              

-------------------------------------------------           
ط                        

7 
    

 ــــــــــــــــــــــــ . دط  ∫.    1      
ط              

7
 9ط+6- 

 
 
 
 
 
 
 
 

 ط 8                       
 ــــــــــــــــــــــــــــــ    . دط  ∫.      9   

ط 7               
7
 3 -ط   5- 

 ط:    
 ة     أ                                  ط  8         

        ـ. د طــــــــــــ +ــــــــــ  ∫=  ـــــــــ. د طــــــــــــــــــــ ∫  

    8-ط     3-ط7    (           8-)ط(3- ط7 )   

     | + عـ   8 -ٌٛ | ط+ ة | 3-ط7ٌٛ |  أ=         

   ( 3 -ط7 )ة (  +  8 -=  أ )ط 7-ط3      

 8-ِٕٚٙب ة =  8ػٕذِب ط =  

      ِٕٚٙب أ =  3/7ِب ط = ػٕذ 

     | + عـ   8 -ٌٛ | ط 8-| 3-ط7ٌٛ |  أ=         
-------------------------------------------------           

 ِٓ دسعخ اٌّمبَ   ≤دسعخ اٌجغػ    .7
ارا  ٔمغُ اٌجغػ ػٍٝ اٌّمبَ لغّخ غ٠ٍٛخ صُ ٔغضئ اٌىغش

 ٌضَ الاِش صُ ٔىبًِ ِجب شح ً 

--------------------------------------------------- 

 :  امثلة
   3ط +               

 ــــــــــــــ . د ط   الغُ غ٠ٍٛخ ∫.    8    

  9ط +          

 اٌؾً:     
                        6    

 . د ط  ( ــــــــــــــ  - 8) ∫          
       9ط +                 

 |+ عـ 9ٌٛ|ط+6 –ط =      
-------------------------------------------------           

ط             
7
  +3   

 ــــــــــــــ . د ط   الغُ غ٠ٍٛخ ∫.    7    

  3 -ط          

 اٌؾً:     
                               87    

 ــــــــــــــ (. د ط   +  3)ط+ ∫          
       3 -ط                        

                                       87    
 ــــــــــــــ . د ط    ∫(.دط + 3)ط+ ∫          

       3 -ط                                  
ط 8/7=     

7 
 |+ عـ 3-ٌٛ|ط 87ط +3+  
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ط                  
3
 ط  7+  

 ــــــــــــــــ . د ط ـــ ∫.        3    

ط                   
3
 ط      – 

 : ؽًٍ ٚاخزصش اٌؾً  

ط)ط              
7
 +7) 

 ــــــــــــــــــــــــ . د ط    ∫          

ط)ط             
7
 – 8     ) 

ط               
7
 +7  

 ـــــــــــــــــــــ . د ط    ∫          

ط              
7
 – 8       

                        3 

 . د ط    ( ــــــــــــــــ+  8) ∫          

ط                     
7
 – 8       

                                3 

 ــــــــــــــــ. د ط    ∫.دط +  8 ∫          

ط                             
7
 – 8       

--------------------------------------------------- 
ط 7                 

7
     

 ـــــــــــــــ . دط  ∫.    0     

ط – 8               
7
 

 ط:       
                     - 7                         

  ــــ. د طـــــــــــــــــــــ+ ـــــ   7 ∫  

    + ط( 8ط() -8)              

 ة        أ                                7 -            

        ـ. د طــــــــــــــ +ــــ ـــــــــ ∫=  ــــ. د طــــــــــــــــــــ ∫  

              + ط  8ط        -8           + ط( 8ط() -8)   

 

     | + عـ  + ط 8ٌٛ | + ة | ط -8ٌٛ |  أ=         

   ط ( -8 )ة (  + + ط8) =  أ7 -    

 8 -ِٕٚٙب ة = 8-ػٕذِب ط =  

      8 -ِٕٚٙب أ = 8ػٕذِب ط = 

----  | + عـ  + ط 8ٌٛ | + | ط -8ٌٛ |  أ ط +  7 =       

--------------------------------------------- 

 

 

 

 

 

 

 

 ط          86           

 ط ـــــــــــــــــــــ . د   ∫.      5    

       0 -ط       9       

 اٌؾً  : 

ص        
7
 = ط  

 ص . د ص = د ط  7   

 ص                0              

 ـــــــــــــــــ . د ص×ص 7  ∫=             

ص          3        
7 
 - 0    

ص7   0              
7
  

 ـــــــــــــــــ . د ص  ∫=             

    0 -  7ص  3        
               0              1    

 + ـــــــــــــــــ . د ص 7  ∫=             

        3        

 ة   أ         0          0            1   0          0  

        صد.ـــــــــ+ـــــــــ ∫.دص+7∫=ــــ.دصـــــــ ∫.دص+7∫=

ص 3          3  
7
 7ص+ 7-ص  3        3      0-

                                       0                         0 

  ||  7ص+ ٌٛ | + ة || 7 -ص ٌٛ |  أ  (+ 0-3)7 =  

                                          3                        3 

 ٌىٓ    

   ( 7 -ص )ة (  + 7ص+ =  أ )1 

 7-ٙب ة = ِٕٚ 7-=  صػٕذِب  

   7ِٕٚٙب أ =  7=  صػٕذِب  

                                     0                     0 

   ||  7ص+ ٌٛ |  7-|| 7 -ص ٌٛ |  7 +  7=       

                                     3                      3    

       =7  + 7 ٌٛ7  +-7ٌٛ6 +7 ٌٛ5  
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8                 .8  

 ـــــــــــــــــــــــ . د ط  ∫           

+  ٘ـ   8           
ط
       

 اٌؾً :

+ ٘ـ 8ص= 
ط
       

 د ص               

 د ط = ـــــــــ    

٘ـ               
ط
      

 د ص          8            
  ــــــــــــــــــ .  ــــــــ ∫=            
 8-صص                        

                           8         
 د ص  ــــــــــــــــــــــــ ∫=             
    (8 -)صص               
 ة       أ                                8            

       صد ـ. ــــــــــ +ــــ ـــــــــ ∫=  صــــ. د ــــــــــــــــــ ∫  

 8-ص ص                          (8 -)صص     

     | + عـ  8-ص| ٘ـ  ٌٛ+ ة | ص | ٘ـ  ٌٛ أ=         

   ص ( )ة (  + 8-ص=  أ ) 8      

 8 ِٕٚٙب ة =  8 =  صػٕذِب  

      8-ِٕٚٙب أ =  4=  صػٕذِب 

٘ـ  +8|٘ـ  =  ٌٛ       
ط
٘ـ | ٘ـ  ٌٛ -|   

ط
     | + عـ    

٘ـ  +8|٘ـ  =  ٌٛ
ط
  + عـ     ط  -|   

--------------------------------------------------- 
٘ـ                

ط 7
٘ـ  3+   

ط
   +7

 
   

 ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ . د ط   ∫.    7   

٘ـ                    
ط
    +8  

 اٌؾً :      

)٘ـ         
 ط 
 ()٘ـ8+

ط
   +7  )  

 ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ . د ط   ∫      

٘ـ             
ط
    +8  

)٘ـ∫      
ط
. د ط =  ٘ـ (7+

ط
   ط + عـ 7+   

--------------------------------------------------- 
              8         8 
 ــــــــ ٌٛ ـــــــــ . د ط  ∫.  3    
 ط        ط             
 اٌؾً :     

                   8 
/ط(8)8/7ٌٛ-ص= ٌٛ ــــــــ   اوًّ =       

7
 +عـ

 ط                   
 

   3(=7.ارا وبْ ق)ط( لبثلاً ٌلا زمبق ػٍٝ ػ ٚوبْ ق)0 

 ٚوبْ                                                           

     7                             7 

ط  ∫      
ْ
ط ∫قَ)ط(. دط+ ْ 

ْ–8
  96ق)ط(.دط= 

      4                            4 

 فّب ل١ّخ ْ .          

طق =    
ْ

 قَ)ط(. دط د ٘ـ =                     

                       × 

                   - ∫                     

ْ طد ق =   
ْ-8

 ق)ط( ٘ـ =              .د ط

                7  7                           7 

ط∫ق)ط(.دط+ ْ 8-ْْ ط∫  -|ق)ط( ْط= 
ْ–8
 ق)ط(.دط   

                4  4                            4 

                        7 

ط            
ْ
   96= |ق)ط( 

                           4 

     (7)
ْ
(4)  -(7ق) 

ْ
   96= (4ق) 

     (7)
ْ
(7ِٕٚٙب )  96= 3× 

ْ
 5ِٕٚٙب ْ=  37= 

--------------------------------------------------- 
ظب ∫.  5  

3
 ط  . د ط     

 اٌؾً :        

ظب ط ظب  ∫       
7
 ط  . د ط      

ظبط )لب  ∫       
7
 (. د ط    8 –ط 

ظبط لب  ∫       
7
 بط. د ط     ظ ∫ -ط 

 ٔفشض اْ ص= ظبط  

 د ص               

 د ط = ـــــــــ    

لب               
7
 ط

 د ص                     
لبص  ∫=            

7
 ظبط. د ط      ∫ - ــــــــــ ط

لب                         
7
 ط

 د ص + ٌٛ |عزبط| + عـ         ص  ∫=             
ص8/7=               

7
 + ٌٛ |عزبط| + عـ

ظب 8/7=               
7

 ط + ٌٛ |عزبط| + عـ
-----------------------------------------------------          

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 0   بَــــــــــــــــــــش٠ٓ ػـــــــــــــــــرّ

 

: 
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لب ∫.     6
0
 ط  . د ط    

 اٌؾً :        

لب  ∫       
7
ط لب 

7
 ط  . د ط      

لب  ∫       
7

بظط )
7
 (. د ط    8+ط 

 ْ ص= ظبطٔفشض ا  

 د ص               

 د ط = ـــــــــ    

لب               
7
 ط

 د ص                                
ص) ∫=            

7
لب ×(8+

7
      ــــــــــ ط

لب                                    
7
 ط

)ص ∫=            
7
 ( د ص8+

ص8/3=               
3
 + عـ ص+ 

ظب 8/3=               
3

 + عـظبطط + 
--------------------------------------------------- 

. ارا وبْ ٌٛ  ص + ٌٛص  8    
3/7
 = ط اٚعذ   صَ   

     اٌؾً :      

 ٌٛص= ط 3/7ٌٛ ص + 8/7        

 ٌٛ ص= ط7

 صَ                          ص          

 ـِٕٚٙب صَ = ــــــ 8ــــــــ = ×  7  

 7ص                                     
--------------------------------------------------- 

 .    ارا وبْ 1
ع
ط   ∫=       ْ 

ْ
٘ـ  

ط
 . د ط 

= ط  ْاصجذ اْ ع  .8
ْ
٘ـ  

ط
 8 –ْ ْ ع  – 

= ٘ـ  4ارا وبْ ع  .7
ط
  3، ع  7، ع  8اٚعذ ع  

 ----------------------------------------------- 

 فجد قٌمة أ التً تحقق    أ س هـاذا كان ص =  . 9
  4ص =  6صَ+  5 -صً    المعادلة          

٘ـصَ = أ :    اٌؾً
ط  أ 
 
 
 

 
 
أ صً =    

7
٘ـ 
ط  أ 

 

  4ص =  6صَ+  5 -صً      

أ     
7
٘ـ 
ط أ 
٘ـأ  5 - 

ط أ 
 
 
٘ـ 6+  

ط  أ 
 
 
 =4 

٘ـ(  6 أ + 5 – 2أ )   
ط  أ 
 
  =0  

 4=6 + أ 5 – 2أ 
  7،  3ِٕٚٙب أ =   4(=7 -() أ 3-) أ  

 

 

 

 

٘ـ.  ارا وبْ 84 
ط ص  

= ط + ص
 
               اصجذ اْ   

د ص           ص           
7
  8 –+ ط ص  

 ـــــــــــــــــــــــــــــــــــ     -ـــــــــــــ =         

د ط           ط           
7
  8 –+ ط ص  

 الحل 
+ ط صَ ( ٘ـ) ص 

ط ص  
+ صَ  8= 

 
  

 + صَ  0= س ص + س صَ هـ  س صص هـ 
  س صص هـ  - 0( =   0 – س صصَ) س هـ 

 س صص هـ  - 0               
 صَ = ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ  

         0 – س صس هـ              
 ص ) س + ص ( - 0            

 ــــــــــــــــــــــــــصَ = ـــــــــــــــ  
         0 –س ) س + ص (             
   2ص  -س ص   – 0            

 صَ = ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ  
         0 –+ س ص   2س             

--------------------------------------------------- 

 ارا وبْ            .00

 ٘ـ                       

 فّب ل١ّخ  0ط   ق ) ط ( . د ط =  ∫           

           8 

           7 

٘ـ  ∫            
ط 
ق )  ٘ـ   

ط  
 ( . د ط 

 اٌؾً :

٘ـ   ص = 
 ط

 

 1ط:  

  --------------------------------------------------- 

7ص =  ارا وبْ     .00
ط 3 
      ، عذ صَ   

  ----------------------------------------------------         

٘ـ ص = ارا وبْ     .02
 3ٌٛ

 ٘ـ
عبط 
      ، عذ صَ   

----------------------------------------------------- 
 اصجذ اْ     4ارا وبْ أ ، ة <  .   83   

    8أ ة             

  ـــــــــ . د ط =   ∫           

 أ    ط              

 8ة                        8أ                

 ــــــــــــ . د ص    ∫ـــــــــــ . د ص +     ∫           

 ص                  أ     ص    8           
 : رّش٠ٓ ٌٍطبٌت  اٌؾً   
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  4ارا وبْ أ ، ة <  .  80  

          0            

         74ق ) ط ( . د ط =    ∫          

         - 8 

ٚوبْ َ ) ط ( = ط 
7
 + عـ ط ثذائٟ ي ق 

 [ عذ اٌضبثذ عـ  0،  8 -ػٍٝ ]  

 :  اٌؾً  
          0            
 (        8-َ) -(0ق ) ط ( . د ط = َ)   ∫          
         - 8 

 عـ( -+  8) -عـ 0+ 86=  74                   

  8عـ ِٕٚٙب عـ =  5=  5                     

--------------------------------------------------- 

ط عب  ∫.    85  
7
 ط  . د ط  

 : رّش٠ٓ ٌٍطبٌت  اٌؾً    
--------------------------------------------------- 

                    8    

 ط ــــــــــــــــــ . د   ∫.    86  

ط            
1
 ط   – 

--------------------------------------------------- 

ط                          
7
  +7     

 ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ . د ط  ∫.    88   

(  8) ط +          
3
 ( 7 –)  ط  

--------------------------------------------------- 
                    8    

 ــــــــــــــــــــ . د ط  ∫.     81    
٘ـ   – 8            

ط
   

--------------------------------------------------- 
٘ـ                

ط 7
٘ـ  3+   

ط
   +7

 
   

 ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ . د ط   ∫.    89   

٘ـ                    
ط
    +8  

--------------------------------------------------- 
                          7 

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــ . د ط  ∫   .    74   

٘ـ             
ط 7
٘ـ  3  - 

ط
  - 0    

--------------------------------------------------- 
٘ـ   – 8                 

ط
   

 ـــــــــــــــــــــــ . د ط  ∫.    78   
٘ـ   + 8            

ط
  

--------------------------------------------------- 
 ط  7عب                     

 ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ . د ط  ∫.   77 

عب       
7
    7عب ط  +  3  -ط  

--------------------------------------------------- 

ط 3ٌٛ)  ∫.     73   
7 
(  6ط +  9 –

  
 . د ط    

 اٌؾً :            
ط 3ٌٛ)  ق =    

7 
(  6ط +  9 –

  
 د ط د ٘ـ =   

                                          × 

                                   

                     ∫ -           9 –ط  6               

 ط ٘ـ =          د ط ــــــــــــــــــــــــــــــ د ق =  
ط3           

7 
       6ط+ 9 –

--------------------------------------------------- 
 

               
3
  8 -ط       

 ط ــــــــــــــــــــــــ . د     ∫. 70  

        
3
    0 - 7ط  

 ط : 

ص        
3

 = ط 

ص 3   
7
 . د ص = د ط  

  8  -ص                                

ص 3  ∫=             
7
 ـــــــــــــــــ . د ص  

ص                    
7
  - 0    

ص3                    
3
ص3- 

7
                    

 ـــــــــــــــــ . د صــــــــ  ∫=             

ص                
7
  - 0    

  87 -ص  87                                   

        صد  .ــ ـــــــــــــــــــــــــــ ∫ + ص. د  3  -ص 3 ∫= 

              ( 7+ص)( 7-)  ص                             

 ة             أ                                    

ص3/7 = 
7
        ــــــ . د طـــــــ +ــــــ ـــــــ ∫ ص+3-

   7ص+     7 - ص                             

ص3/7 =  
7
     |+عـ  7ص+ ٌٛ |+ ة |7 - ص ٌٛ | أ ص +3-

   (7-ص)ة (  + 7ص+=  أ ) 87 -ص  87     

 9ِٕٚٙب ة =  7-=  صػٕذِب   

     3=  ِٕٚٙب أ 7=  صػٕذِب   

ص3/7=  
7
     |+عـ  7ص+ٌٛ|9+|7-صٌٛ|3ص+3-

 ٔؼٛض ثذ ي ص ثم١ّزٙب   
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لب                      
7
 ط     

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ . د ط   ∫.  75  

      
 
    7 -ظبط  3 - ط 7ظب 5
 ط : 

 ط ظبص=        

 د ص                         

 د ط = ــــــــــــــــــ            

لب                         
7
 ط 

لب                      
7
 د صط               

 ـــــــــــ × ــــــــــــــــــــــــــــــــــ   ∫         

      
 
 ط               7لب     7 -ص  3 -7ص 5

                      8               

 د صــــــــــــــــــــــــــــــــــ .   ∫         

         
 
       7 -ص  3 -7ص 5
                  8 

        صد  .ــ ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ ∫= 

              ( 8 -ص)( 7ص +  5)  

 ة            أ                     

        ــــــ . د طـــــــــــ +ــــــ ــــــــــــــ ∫= 

   8  -ص       7+  ص 5      

     |+عـ    8  -ص ٌٛ |+ ة |7+  ص 5 ٌٛ | 5أ/ =  

   (7+  ص 5)ة (  + 8  -ص=  أ ) 8     

 5/8-=  إِٔٚٙب  7/5-=  صػٕذِب  

     8/8=  ةِٕٚٙب  8=  صػٕذِب 

     |+عـ    8  -ص ٌٛ | 8/8+ |7+  ص 5 ٌٛ | 8/8- =  

 ٔؼٛض ثذ ي ص ثم١ّزٙب   

--------------------------------------------------- 
  8+  7 -ط                   

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ . د ط     ∫. 76     

    8 -  7 -ط           
 ط : 

ص        
7
  7 -= ط  

 ص . د ص = د ط  7   
  8ص +                              
 ص  ـــــــــــــــــ . د ص 7  ∫=             
    8 -  ص                    

                                              0 

 +     ـــــــــــــــــ . د ص  0ص +  7  ∫=             

    8 -  ص                              

= ص      
7
 | + عـ 8 –ٌٛ | ص  0ص +  0+  

 | + عـ 8 –7-ٌٛ |   ط 0+7-ط   0+7-= ط    

                     

 

 ٟ٘ ِؼبدٌخ رؾزٛٞ ػٍٝ ِشزمبد اٚ رفبظلاد 

 د ص                   
 قَ ) ط ( ،   ــــــــــ  ، رغّٝ ِشزمبد 

 د ط                   
 د ص رغّٝ رفبظٍخ ص  ، د ط  رغّٝ رفبظٍخ ط 

-------------------------------------------------   

 ؽً اٌّؼبدٌخ اٌزفبظ١ٍخ  

ا٠غبد ػلالخ رشثػ ث١ٓ اٌّزغ١ش ط ٚاٌّزغ١ش ص  رخٍٛ ِٓ 

 اٌزفبظلاد ٚاٌّشزمبد

 فصً اٌغ١ٕبد ِغ رفبظٍزٙب  ػٓ اٌصبداد ِغ رفبظٍزٙب  .8

 ٔىبًِ اٌطشف١ٓ  .7

 

 :  امثلة
ط      د ص                                           

3
  

 ــــــــــــ = ــــــــــ                                                     . عذ ص ثذلاٌخ ط ارا وبْ 8 
د ط        ص                                            

0
 

 اٌؾً :

ص
0
. د ص = ط 

3
 . د ط  

 

ص ∫
0
ط  ∫. د ص =  

3
 . د ط  

ص         
5 

ط      
0
  

 ــــــــــ = ـــــــــ + عـ                                                          

            5         0                    
 
 

--------------------------------------------------- 

                                  3 

 .      ط . د ص =     ص    د ط  7

 ( 8،  8عذ ص ثذلاٌخ ط ػٕذ )    

 اٌؾً :        

 د ص           د ط    

 ــــــــــــ    = ــــــــــــ 

ص    
8/3

ط          
8/7

     

ص     
-
 
8/3
. دص   =     ط  

- 8/7
 . د ط                                    

ص ∫    
-
 
8/3
ط ∫. دص   =      

- 8/7
 . د ط       

 ص 3/7     
7/3
ط  7=  

8/7
 + عـ   

 (  8،  8لا٠غبد ل١ّخ عـ  ٔؼٛض فٟ )       

  8/7-+ عـ ِٕٚٙب عـ  =  7=  7/ 3       

ص  3/7     
7/3
ط  7=  

8/7
 – 8/7  

 

ِؼـــــــــــــــــــبدلاد   

   ــــــــ١ٍخ ــــرفبظــــ
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 .  ؽً اٌّؼبدٌخ اٌزفبظ١ٍخ   3 
 د ص                        
ص          

7
ــــــــــ  =   

3
ط   

3
+ ط 

0
    

  ط  د                  
 اٌؾً : 
ص                 

7
د ص =  

3 
ط  

3 
 .دط+ ط( 8)

   
ص                 

7
د ص = ط  

3 
 + ط(.دط    8)  

 
   
ص ∫          

7
ط ∫د ص =   

3 
 + ط   . دط 8   

 اوًّ اٌؾً      
 
 
 

-----------------------------------------------------   

 لا رٕغٝ روش الله

  ) رزوش (   لا رٕغٝ

 د ف / د ْ = ع) ْ (         

 د ع / د ْ = د ) ْ (                            

 ع . د ع                     ∫ ≠ع) ْ ( . د ْ  ∫ف ) ْ (  =     

 د) ْ ( . د ْ                   ∫ع ) ْ ( =      

 قَ) ط ( . د ط                    ∫ق ) ط (  =      

)  ط ( . د ط    ∫) ط (  = ق َ      ََ  قً

ق     
( ْ-8)

ق ∫)ط(= 
)ْ(

 )ط(.دط  

---------------------------------------------------- 

 . ارا وبْ ١ًِ الالزشاْ ق)ط(= ص ػٕذ أٞ ٔمطخ0

ط ، اٚعذ لبػذح الالزشاْ ق)ط( ، 7)ط ، ص( ٠غبٚٞ  

 (. 9،  3ػٍّبً ثبْ ِٕؾٕٝ ق ٠ّش ثبٌٕمطخ )

 ط: 

 ط7ط(= قَ)  

 ط. دط7 ∫قَ)ط( =   ∫     

ق)ط(= ط      
7
 + عـ  

   9(= 3ٌىٓ ق)     

 + عـ     ِٕٚٙب عـ = صفش9= 9           

ط ق)ط(=            
7
  

 

   ػٕذ اٞ  7.ارا وبٔذ اٌّشزمخ اٌضب١ٔخ قً ) ط ( = 5 

 ٔمطخ ) ط ، ص ( ٚوبْ ١ًِ إٌّؾٕٝ ػٕذ إٌمطخ     

 ذ لبػذح الالزشاْ ق ع 84( ٠غبٚٞ  3،  8)    

 :  اٌؾً 

 اٌؾً :           

 . دط7 ∫قً)ط( =  ∫قَ)ط(=    

 ط + عـ 7قَ)ط(=       

  84(= 8ٌىٓ قَ)     

 1+ عـ   ِٕٚٙب عـ = 7= 84             

 (.دط 1ط + 7)∫ قَ)ط(.دط= ∫ق)ط(=    

ط ق)ط(=            
7
 ط + عـ1+

 3(= 8ق)

 6-+ عـ ِٕٚٙب عـ = 1+ 8 =3     

ق) ط ( = ط    
7
     6 -ط  1+  

-----------------------------------------------------   

     ( ٔمطخ ؽشعخ  4،8،) 8ط+3.ارا وبٔذ قً )ط(=6 

 عذ لبػذح الالزشاْ ق)ط(     

 :  اٌؾً 

 اٌؾً :           

 . دط(8ط+3)∫قً)ط(= ∫قَ)ط(=    

 عـ  قَ)ط(=                       +      

 (= صفش ؟؟؟؟؟؟؟؟؟؟   4ٌىٓ قَ)     

 ِٕٚٙب عـ = صفش                                           

 (.دط                         )∫ قَ)ط(.دط= ∫ق)ط(=    

 + عـ                      ق)ط(=            

 8(= 4ق)

 8عـ =ِٕٚٙب               8             8                   

طـــــ ق) ط ( =    
3  
ط ــــــ+ 

7
  +8  

                   7             7 

---------------------------------------------------- 

 7–ط7.ارا وبٔذ اٌّشزمخ الاٌٚٝ ٌلالزشاْ ق ٟ٘ 8

( عذ لبػذح 8-ٚوبٔذ اٌم١ّخ اٌصغشٜ اٌّؾ١ٍخ ٌٗ )

 الالزشاْ 

 :  اٌؾً

 

 

ق) ط ( = ط 
7
 ٌّبرا ؟ 6-ط  7 – 
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 .ارا وبْ َ ٘ٛ ١ًِ إٌّؾٕٝ ص ػٕذ اٞ ٔمطخ ٚوبْ 1
                 7د َ                        
     4ــــــــــ =  ــــــــــ  ،  ط <              
 د ط          ط              

( ثؾ١ش  60/3،  0فبرا ِش  ِٕؾٕٝ ص ثبٌٕمطخ ) 

 ؼبدٌخ إٌّؾٕٝ                           عذ ِ 88وبْ ١ٍِٗ ػٕذ٘ب 
 :  اٌؾً

                 7د َ                        
 ــــــــــ =  ــــــــــ                   
 د ط          ط              

                       7                 
 ً  ـــــــ . د ط     اوًّ اٌؾ ∫د َ =  ∫           

 ط                     ٚأزجٗ ٌٍؾً                         
 

 

 

 

 

 

ط 1/3ص =   
3/7
 87-ط 3+  

-----------------------------------------------                                        
 .ارا وبْ ١ًِ اٌؼّٛدٞ ػٍٝ اٌّّبط ٌّٕؾٕٝ  ص ٘ٛ  9

ص  3                
7
  

 ــــــــــــــــــــــــ                   
( 8ط +  7)        

3
 

 (  8،  4عذ ص ارا وبْ ِٕؾٕٝ ص ٠ّش ) 

 : اٌؾً

ص  3                  
7

 دص          
       8-ــــــــــ =× ــــــــــــــــــــــــ              
( 8ط +  7)        

3
 دط      

ص3∫
7

( 8ط +  7) -∫.دص=
3

 . د ط

 

ص   
3 
( 8ط +  7)8/1-= 

0
 + عـ 

 ( 8،  ٠4ّش )  

 9/1+ عـ   ِٕٚٙب عـ = 8/1-=  8     

ص   
3 
( 8ط +  7)8/1-= 

0
  +9/1 

 

 

 

 . ارا وبْ رغبسع عغ١ُ د ثؼذ ْ صب١ٔخ ٠ؼطٝ ثبٌؼلالخ 84

 فغذ اٌّغبفخ اٌزٟ ٠مطؼٙب اٌغغُ ثؼذ 0ْ +  6د =  

 ١خ ٌٍغغُ                  س ِٓ ثذء اٌؾشوخ ػٍّبً ثبْ اٌغشػخ الاثزذائ 3 

 َ فٟ صب١ٔز١ٓ .78َ /  س  ٚأٗ لطغ ِغبفخ  7  

 

 اٌؾً :

  78(=7َ/ س ، ف) 7(= 4، ع) 0ْ+6د = 

 دع     

  0ْ+6=  ــــــــــ   

 ْ  د     

 ( . د 0ْْ +  6)∫=  د ع  ∫      

ْ 3ع =    
7
  8ْ + عـ  0+  

 7=  8ِٕٚٙب عـ              7( = 4ٌىٓ ع)    

 فد             

ْ 3)  ∫=  ــــــــــــ ع = ∫  
7
 (. دْ 7ْ +  0+  

 د ْ              
ف = ْ   

3
  +7 ْ

7
  7+ عـ  7ْ+  

 8=  7ِٕٚٙب عـ  78( = 7ٌىٓ ف)   

ارْ ف)ْ(= ْ  
3 
 +7ْ

7 
 +7 + ْ8  

 َ  57=  8+  6+  81+  78(= 3ف)  
-----------------------------------------------                                        

 َ ثزغبسع  844عمػ عغ١ُ ِٓ اٌغىْٛ ِٓ اسرفبع .88

َ / س 84 –
7
اؽغت عشػزٗ ػٕذِب ٠ىْٛ ػٍٝ اسرفبع  

 َ ِٓ عطؼ الاسض 55

 : اٌؾً

 د ع        

84-= ـــــــــ =د
 
 . د ْ 84-∫دع= ∫←

 د ْ       

 ْ + عـ 84-ع)ْ( =    

  4= 4ْ=ٌىٓ ع |

 ْ 84-= ع)ْ(    

 د ف        

ْ 84-ع= ـــــــــ =
 
 ْ. د ْ 84-∫دف= ∫←

 د ْ       

5ْ-ف)ْ( =    
7 

 + عـ 

 844َ=4ْ=ٌىٓ ف |

844  =-5(4)
7 

 844+ عـ ِٕٚٙب عـ = 

5ْ-ف)ْ( =    
7 
 +844  

5ْ-=55فبْ   55ػٕذِب   ف)ْ( = 
7 
ِٕٚٙب  844+ 

ْ
7
  3ِٕٚٙب ْ=  9=

 َ/س34-=  3×84-( = 3ع)
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لذَ / س ِٓ  64ع١بً ٌلاعفً ثغشػخ .لزف ؽغش سا87

لذَ ِٓ عطؼ الاسض  84444ِٕطبد عبوٓ ػٍٝ اسرفبع 

 صب١ٔخ ؽ١ش  74عذ اسرفبع اٌؾغش ثؼذ 

لذَ / س  37 -د =      
7
  

 :  اٌؾً

 د ع        

 . د ْ 37-∫دع= ∫←37-= ـــــــــ =د

 د ْ       

 ْ + عـ 37-ع)ْ( =    

  64-= 4ْ=ٌىٓ ع |

 64-ـ    ِٕٚٙب عـ= + ع 4×37-= 64-   

 64-ْ 37-ع)ْ( = 
 د ف        

64-ْ 37-ع)ْ( =  ع= ـــــــــ =
 
  

 د ْ       
 (.د64ْ-ْ 37-)∫دف= ∫←

86ْ-ف)ْ( =    
7 
 ْ + عـ 64-

 84444=4ْ=ٌىٓ ف |

84444=-86(4)
7
      84444(+عـ ِٕٚٙب عـ=4)64-

86ْ-ف)ْ( = 
7 
-64 + ْ84444 

(74)86-( = 74ف)
7 
-64(74 +)84444=7044 

----------------------------------------------------  

لذَ/س ِٓ  60.لزفذ وشح ٌلاػٍٝ ثغشػخ اثزذائ١خ لذس٘ب 83

لذَ عذ ِؼبدٌخ اٌؾشوخ ٌٙزٖ اٌىشح ارا ػٍّذ  14ػٍٝ اسرفبع 

لذَ/س 37 –اْ رغبسع اٌىشح ٠غبٚٞ 
7
  

----------------------------------------------------  

. أطٍك عغ١ُ فٟ خػ ِغزم١ُ ِٓ ٔمطخ أ ، فبرا وبٔذ 80

 عشػزٗ ع َ/ س ثؼذ صِٓ لذسٖ ْ صب١ٔخ رؼطٝ ثبٌؼلالخ 

                3  ْ
7
           ،4 ≤  ْ ≤ 7   

 =  ع    

               86 – 7     ْ ،7  ْ < ≤ 1   

 س . 5عذ ثؼذ اٌغغ١ُ ػٓ إٌمطخ أ ػٕذِب ْ = 

 اٌؾً 

           7                      5 

ْ  3  ∫ ف)ْ(=
7
 ْ . دْ    7 – 86  ∫. د ْ  +   

    4                       7 

         7                             5         

  = ْ
3
  +|86  (5 – 7  )– ْ

7
  | 

         4                              7 

 =1  +01 –  78   =35  

 

 ي      3د ن                                            

                                                 4ـــــــــ =     ــــــــــ: ي، ن< . عذ ن ثذلاٌخ ي ارا وب85ْ 

 د ي             ن                                   

 :  اٌؾً

 

ن  ∫
8/3

ي  ∫. د ن =  
8/3

 . د ي 

ن  3/0
0/3
ي  3/0= 

0/3
  8+ عـ 

ن   
0/3

=   ي
/3

 8عـ 0/3+ عـ    :  عـ = 

ن    
0
= )ي 

0/3
+ عـ (
3
   

----------------------------------------------------- 

ِٓ ػذدُ٘  ٠.4.47ضداد ػذد عىبْ ِذ٠ٕخ ثّؼذي 86

 844444ع٠ٕٛبً فبرا وبْ ػذد عىبْ اٌّذ٠ٕخ الاْ ٘ٛ 

 ٕخ .ع 74فغذ ػذد عىبْ اٌّذ٠ٕخ ثؼذ 

 اٌؾً:   
 د ع           
  (ع4.47)ـــــــــ =         
 د ْ           
 د ع           
 د ْ    (4.47)ـــــــــ =         
 ع          
             8 
 د ْ    (4.47)  ∫ـــــــــ د ع =   ∫       
 ع            

 + عـ ( 4.47ْع = ) ٘ـٌٛ         

 844444(= 4)ٌىٓ     ع         

 + عـ 4( ×4.47( = )844444) ٘ـٌٛ         

 8444444) ٘ـٌٛعـ =            

 ٘ـ=  )ْ(ع               
 ((844444ٌٛ٘ـ ) + ( 4.47ْ))

 ٘ـ=  (74)ع         
 ((844444ٌٛ٘ـ ) + 74×( 4.47))

 ٘ـ=  (74)ع         
 ((844444ٌٛ٘ـ ) +4.0)

 ٘ـ=  (74)ع         
4.0
٘ـ ×
 ((844444) ٌٛ٘ـ 

 ٘ـ ×844444 = (74)ع         
4.0
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 الاستاذ  ناصر ذينات                               بسم الله الرحمن الرحيم                                   

---------------------------------------------------------------------------------------------- 

 ( 4811708870ٌلاعزفغبس د )

 صب٠ٛٔخ اسثذ

 خ ػٍٝ وً ٚؽذح ِٚزبثؼخ وً ِب ٘ٛ عذ٠ذ  ربثؼٛٔب ػٍٝ ٌّض٠ذ ِٓ الاعئٍخ اٌّمزشؽ 

 http://www.facebook.com/nasser.theynatصفؾخ الاعزبر ٔبصش اٌز٠ٕبد ٚػٍٝ ٔفظ اٌّٛلغ ثبلاظبفخ 

52 

ارا وبْ ١ًِ اٌّّبط ٌّٕؾٕٝ ػلالخ ػٕذإٌمطخ )ط،ص( 88

، ػٍّبً ثبْ  3ط ص فغذ )ل١ُ( ص ػٕذ ط=٠7غبٚٞ

 ( .7،8ِٕؾٕٝ اٌؼلالخ ٠ّش ة إٌمطخ)

 ط:      دص 
 ط ص 7ــــــــــ =          
 دط              
 
 

 دص           
 .دط  ط 7ــــــــــ =          

 ص               
 دص             
 .دط  ط 7 ∫ــــــــــ =    ∫        
 ص                
| ص| = ط٘ـٌٛ        

7
 + عـ 

 ( . 8،  7ٌىٓ ٠ّش ثبٌٕمطخ )  

 0-+ عـ ِٕٚٙب عـ = 0=  8 ٘ـٌٛ              

 5ص| =  |٘ـفبْ  ٌٛ 3ػٕذِب ط =       

| ص | = ٘ـ            
5
٘ـ  ±ِٕٚٙب    ص=  

5
 

----------------------------------------------------  

عب5.    81 
7

ص -ط.دص=
7

 دص 5.دط+

 :    اٌؾً   

عب 5         
7
ص -د ص =   5 -ط . د ص  

7
 . د ط  

عب 5 )     
7
ص -(  د ص =   5 -ط    

7
 . د ط  

 د ص                د ط           

 ــــــــــــــــ = ــــــــــــــــــــــــــــ                                                            

ص -      
7 

) عب 5        
7
 (8 -ط  

 د ص                د ط           

                          ــــــــــــــــــــــــــ                             ∫ــــــــــــــ =  ∫      

ص -      
7 

عزب5-          
7
 ط 

ص   - ∫      
– 7
لب ∫8/5-=   

7
 ط . د ط  اوًّ اٌؾً  

-----------------------------------------------                                        
 
 . ارا وبْ ١ًِ اٌّّبط ٌّٕؾٕٝ ػلالخ ػٕذإٌمطخ 89

ص 7                                  
3 
 

 )ط،ص( ٠غبٚٞ  ــــــــــــــــــــــــــــ                  
(  5ط +  3)                               

7/3
  

 (. 8،5فغذ لبػذح اٌؼلالخ ػٍّبً ثبْ ِؾٕبٖ ٠ّش ثبٌٕمطخ )
 اٌؾً :
ص 7د ص                 

3 
 

 ـــــــــــ            ــــــــــــ = ـــــــــــــــــ     
(  5ط +  3د ط       )       

7/3
  

 
 

د ص                د ط        
 
 

 ــــــــــــــــ = ــــــــــــــــــــــــــــ                 
ص 7      

3 
(  5ط +  3)         

7/3
  

ص8/7∫ 
- 3
(5ط+ 3)∫ص=د.

-7/3
 .
 

 د ط 
ص 8/0-  

-7 
( 5ط + 3= )

8/3 
 + عـ

         -8         
ــــــــــــــــ =     

3
 + عـ            5ط + 3  

ص 0      
7
      

 (  5،  8ػٕذ )   
        -8         
 + عـ          7ـــــــــــــ =       
      844     
         -8                                748 
ــــــــــــــــ =     

3
 ــــــــــــ          -   5ط + 3  

ص 0      
7

                              844 
-------------------------------------------------    

 د ص                       

   8ط+3ص ط + ص + 3. ارا وبْ ـــــــــ = 89    

 دط                        

 عذ ص ثذلاٌخ ط            

  : اٌؾً   

 (. د ط  8() ص +  8ط +  3د ص  = )      

             8  

 . د ط  8ط +  3 ∫ـــــــــــــ  . د ص =  ∫       

  8ص +           

ط  3/7| =  8ٌٛ | ص +    
7
 + ط + عـ  

 -------------------------------------------------- 

         . ٠غ١ش عغ١ُ ػٍٝ خػ ِغزم١ُ ؽغت اٌؼلالخ      74

د =  أ ع           
8/3

 4، ؽ١ش ع < 

ارا رؾشن اٌغغ١ُ ِٓ اٌغىْٛ ، فغذ ل١ّخ اٌضبثذ أ ، اٌزٟ 

 س ِٓ ثذء ؽشوزٗ  . 3عُ/ س  ثؼذ 1رغؼً عشػزٗ 

 اٌؾً :

 د ع       

عد= ــــــ = أ 
8/3
ِٕٚٙب  ع   

-8/3
 . د ع = أ د ْ 

 د ْ      

ع ∫  ← 
-8/3
 أ . د ْ  ∫. د ع =  

ع3/7      
7/3 

 = أ ْ + عـ 

  4ِٕٚٙب  عـ =   4( =  4، ع)   4ٌىٓ  ْ=  

ع3/7      
7/3 

 = أ ْ  

 س 3عُ/ س  ثؼذ 1عشػزٗ    

      3/7(1)
7/3 

   7( ِٕٚٙب أ = 3= أ )
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( ِزشاً ػٓ عطؼ 05.لزفذ وشح ِٓ لّخ ثشط اسرفبػٗ )78

 الاسض اٌٝ اػٍٝ ثغشػخ اثزذائ١خ ِمذاس٘ب 

(َ/س84-(َ/س ٚثزغبسع ِمذاسٖ )04) 
7
. عذ اٌضِٓ اٌزٞ  

 اعزغشلزٗ اٌىشح ٌزؼٛد اٌٝ عطؼ الاسض .

 اٌؾً : 
 دع          

 84-د = ـــــــــــ = 
 دْ           
 ( .دْ 84-) ∫. دع= ∫    

 ْ + عـ  84-ع)ْ( =      

  04(= 4ٌىٓ   ع)

  04+ عـ ِٕٚٙب عـ =  4×  84-=  04       
 د ف        

 04+  ْ 84-ع= ـــــــــــ = 
 دْ         
 ( .د 04ْْ +  84-)∫. دف= ∫    

5ْ-ف)ْ( =    
7
 ْ + عـ 04+  

 ِٕٚٙب  05( =  4ٌىٓ  ف) 

      05  =-5(4)
7
  05( + عـ  ِٕٚٙب عـ = 4) 04+  

5ْ-ف)ْ( =    
7
  +04  + ْ05 

 4ؽزٝ  رؼٛد اٌىشح اٌٝ عطؼ الاسض  ف)ْ(= 

          -5ْ
7
  +04  + ْ05  =4  

           ْ
7
 - 1  ْ- 9  =4  

 س 9ِٕٚٙب ْ =  4( =  8() ْ+  9 –) ْ            
 ----------------------------------------------- 
 . ارا وبْ ق وض١ش ؽذٚد ِٓ اٌذسعخ اٌضب١ٔخ ، ٚوب77ْ
 ( = صفش 8(= ق)4ق)   
          8                               
 بػذح الالزشاْ ق . ، فغذ ل 8ق)ط(. د ط = ∫،       
      4  
 اٌؾً : 

ق)ط(= أ ط 
7
 + ة ط + عـ  

 4ِٕٚٙب عـ =  4( = 4ق)  

 (8.......)4ِٕٚٙب    أ + ة =       4( = 8ق)  

        8                               

)أ ط ∫      
7
 .  8+ ة ط(. د ط = 
   4  

                                   8 
ط 3أ/      

3
ط 7+ ة/ 

7 
   =  |8 
                                   4  

 (7................) 6ة = 3أ + 7    
( ِٓ8(، )7) 
 (4) أ + ة = 7- 
 6ة = 3أ +  7
 ــــــــــــــــــــــــــــ         

  6ة =                       

 6 -(   ل١ّخ     أ  = 8ثبٌزؼ٠ٛط فٟ )
 لبػذح الالزشاْ   
ط 6-ق)ط(=      

7
 ط   6+  

----------------------------------------------- 

    8-( = . ارا وبْ  قً)ط(= عب ط  ٚوبْ قَ)73 

 (= صفش فغذ لبػذح الالزشاْ ق)ط(.، ، ق)    

 اٌؾً :           

 عبط. دط ∫قً)ط( =   ∫     

 عزبط + عـ  -)ط(= قَ       

  8 -(= ٌىٓ قَ)     

 7-+ عـ     ِٕٚٙب عـ = عزب -= 8-       

 (.دط  7 -عزبط  -)∫ قَ)ط(.دط= ∫    

 ط  + عـ7 -عبط  -  ق)ط(=            

 (= صفشق)

 7+ عـ ِٕٚٙب عـ =    - 7عب -  صفش=     

 7ط  + 7 -عبط  -  ق)ط(=            

 ----------------------------------------------- 

 . رؾشوذ وشح ِٓ اٌغىْٛ ػٍٝ خػ ِغزم١ُ ثزغبسع70
                7 

)  ـــــــــ + ْ( َ /س ِمذاسٖ 
7
 ، ؽ١ش ْ اٌضِٓ ثبٌضٛأٟ 

                 ْ 
 9(َ/ س ػٕذِب ْ =  54فبرا ػٍّذ اْ عشػخ اٌىشح ) 

( ِزشاً ثؼذ 77صب١ٔخ ، ٚاْ اٌىشح لطؼذ ِغبفخ ِمذاس٘ب )

(صٛأٟ ِٓ ثذء اٌؾشوخ . عذ اٌّغبفخ اٌزٟ لطؼزٙب 0)

 (صٛأٟ ِٓ ثذء ؽشوزٙب   .9اٌىشح ثؼذ )

 : اٌؾً

 7د ع            
 د= ــــــ = ـــــــــ + ْ 

 د ْ        ْ      
 

                   7 
 د ع = ) ـــــــــ + ْ (.د ْ      

                    ْ 
 
ْ 7)∫ د ع = ∫  ←

-8/7
 + ْ ( . د ْ  

ع)ْ(         
 
 =0 ْ

8/7
  +8/7 ْ

7 
 + عـ 

   54( =  9، ع)   9ٌىٓ  ْ= 
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54
 
=0(9)

8/7
+8/7(9)

7 
  5/7-+ عـ، ِٕٚٙب  عـ= 

ع)ْ(         
 
 =0 ْ

8/7
  +8/7 ْ

7 
-5/7  

دف       
 
 ( =0 ْ

8/7
  +8/7 ْ

7 
 (.د ْ 5/7- 

دف∫    
 
=∫(0 ْ

8/7
  +8/7ْ

7
 (.د ْ 5/7 – 

ف)ْ( 
 
= 1/3 ْ

3/7
  +8/6 ْ

3  
 ْ + عـ5/7  -

 77(= 0ٌىٓ ف)

77
 
= 1/3 (0)

3/7
  +8/6 (0)

3  
 ( + عـ0)5/7  -

77
 
=60/3+37/3

 
 + عـ ِٕٚٙب عـ = صفش84-

ف)ْ(
 
=1/3 ْ

3/7
+8/6 ْ

3 
-5/7ْ4 

(9ف) 
 
= 1/3 (9)

3/7
+8/6 (9)

3  
- 5/7(9= )888 

--------------------------------------------------- 

 .٠زؾشن عغ١ُ ػٍٝ خػ ِغزم١ُ ؽغت اٌؼلالخ 75

د =  ع     
      

، ارا ػٍّذ اْ اٌغشػخ  4ؽ١ش ع < 

( َ فٟ 14( َ / س ٚلطغ ِغبفخ )9غغ١ُ  )الاثزذائ١خ  ٌٍ

(صٛاْ، فغذ اٌّغبفخ اٌزٟ لطؼٙب اٌغغ١ُ ثؼذ صب١ٔز١ٓ ِٓ 0)

 ثذء ؽشوزٗ 

 اٌؾً:

 د ع         

ع= ـــــــــ = د 
8/7 

ع ∫  ←
-8/7 
 . د ْ 8 ∫د ع =  

 د ْ         

ع7     
8/7 

 = ْ + عـ 

  6ِٕٚٙب  عـ =  9( =  4ٌىٓ ع) 

(3+ ْ 8/7ع = د ف / د ْ = )
7
 

(3ْ + 8/7)∫د ف =  ∫    
7

 . د ْ 

(3ْ+ 8/7) 7/3ف =  
3 

 + عـ 

  14( =  0ٌىٓ ف) 

(3+ 7)7/3=14ِٕٚٙب 
3 

 84/3-+ عـ  ِٕٚٙب عـ=

(3ْ+ 8/7) 7/3ف) ْ ( =   
3 
-84/3 

(3+ 8) 7/3( =  7ف)   
3
 -84/3 =881/3  

-------------------------------------------------- 

 اٌّّبط ٌّٕؾٕٝ الالزشاْعذ ِؼبدٌخ  . 76

(٘ـ 8-ص= )ط    
ط
 (7، 8ػٕذ إٌمطخ ) 7+ط٘ـ 3ٌٛ+ 

 الحل:
                                                    3                                                             

َ = صَ = ٘ـ 
ط
( ٘ـ  8 –+ ) ط  

ط
 + ـــــــــ 

 ط                                                    

    3= ٘ـ +   صَ | َ =  ِٕٚٙب               

 8ط =                                  

 (  8 –( ) ط  3= ) ٘ـ +  7 –ِؼبدٌخ اٌّّبط ٟ٘ ص  

  8 -٘ـ  –( ط  3ص = ) ٘ـ +                

---------------------------------------------------- 

  .ارا وبْ ١ًِ اٌّّبط ٌّٕؾٕٝ ػلالخ ػٕذإٌمطخ 78  
                        )ط،ص(           

 ٘ـ                        
ص
 
 
 

 ٠غبٚٞ  ــــــــــــــــــــــــ   فغذ لبػذح اٌؼلالخ               

عزب  -8                   
7

ط        
 

 
 ( رمغ ػٍٝ ِٕؾٕبٖ ./0   ،4ػٍّبً ثبْ إٌمطخ )   

 ط:   

 ٘ـ          د ص  
ص
 
 
 

 ـــــــــــ  = ـــــــــــــــ             

د ط          عب  
7
ط
 
 

8           د ص  
 
 

 ـــــــــــ  = ــــــــــــــــ . د ط             

٘ـ    
ص

عب        
7
ط
 
 

٘ـ  ∫ 
ص 8/7-

لزب ∫=  . د ص  
7
 د ط  ط. 

٘ـ  7- 
ص 8/7-

 8ظزبط + عـ -=   

٘ـ   
ص 8/7-

 = عـ 8عـ8/7:  8عـ8/7ظزبط + 8/7=  

٘ـ   
ص 8/7-

       عـظزبط + 8/7=  

 (/0   ،4إٌّؾٕٝ ٠ّش ثبٌٕمطخ )

٘ـ   
4
 + عـ /0ظزب8/7=   

 8/7+ عـ ِٕٚٙب عـ = 8/7=     8

٘ـ   
ص 8/7-

 8/7ظزبط + 8/7=  

 ( 8)ظزبط + 8/7٘ـ= ٌٛ  ص 8/7-  

 ( 8)ظزبط + 8/7٘ـ7ٌٛ-=   ص    

-------------------------------------------------- 

 ؽً اٌّؼبدٌخ اٌزفبظ١ٍخ اٌزب١ٌخ .71
 ط     د ص      
ــــــــــــــ ــــــــــ = ٘ـ  

ص  -
 (  7) ط +  

ط 
7
 دط    8 – 
 ط: 

() ط  7) ط +                    
7
 – 8   ) 

٘ـ
ص 
 د ط د ص = ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ 

 ط                                  
ط                    

3 
ط7ط +  –

7
 -7   

٘ـ
ص 
 د ط د ص = ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ 

 ط                                 
                                               7 
٘ـ
ص 
د ص = ط 

7
 ـــــــ . د ط  -ط   7+  8 -  

 ط                                              
                                                 7 
٘ـ∫
ص 
ط ∫د ص =  

7
 ـــــــ . د ط  -ط   7+  8 -  
 ط                                                 
ط          

3
 

٘ـ     
ص
ط + ط –= ـــــــــ  

7
 ٌٛ | ط |+ عـ  7 – 

                 3 
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 ارا وبْ ١ًِ اٌّّبط ٌّٕؾٕٝ ػلالخ   .29

٘ـ                                  
ص -
(3-()ط0)ط+ 

 
 

 ــــــ            ػٕذإٌمطخ )ط،ص( = ـــــــــــــــــــــــــــــــــــ  

ط                                      
7 
 ط   3 –

( رمغ ػٍٝ 4،   8فغذ لبػذح اٌؼلالخ ػٍّبً ثبْ إٌمطخ ) 

 ِٕؾٕبٖ 

(3-()ط0ط:                    )ط+
 
 

٘ـ   
ص 
 د ص = ـــــــــــــــــــــــــــــــ د ط      

ط)ط                        
 
– 3   ) 

                                 0  

٘ـ  ∫  
ص 
 +  ـــــــــ د ط     8 ∫د ص =  

 ط                                    

٘ـ  
ص
 ٌٛ | ط | + عـ   0= ط +  

 (4،   ٠8ّش ثبٌٕمطخ ) 

 4+ عـ ِٕٚٙب عـ =  8ٌٛ  0+  8=  8 

 ٌٛ | ط | ( 0ص = ٌٛ) ط + 
---------------------------------------------------- 

ارا وبْ قً )ط(= عب ط + ٘ـ .34
ط7
          ، ٚوبْ 

  8/7(= 4، قَ)  8/0(= 4ق)      
 ق)ط(.  فغذ لبػذح الالزشاْ     
 اٌؾً :           

عب ط + ٘ـ ) ∫قً)ط( =   ∫     
ط7
 . دط (

٘ـ 8/7عزبط + -قَ)ط(=       
ط7
 + عـ    

 8/7(=4ٌىٓ قَ)     

٘ـ 8/7+ 4عزب -=8/7      
4
 + عـ    

 8+ عـ  ِٕٚٙب عـ =    8/7+ 8 -=8/7      

٘ـ 8/7عزبط + -)∫ قَ)ط(.دط= ∫    
ط7
 (.دط  8+ 

٘ـ 8/0 -عبط  -  ق)ط(=            
ط7
 + ط + عـ 

 8/0(= 4ق)

٘ـ 8/0 -( 4عب) -  =8/0
4
 8/7+ عـ ِٕٚٙب عـ= 4+ 

٘ـ 8/0 -عبط  -  ق)ط(=            
ط7
 8/7+ ط +  

-------------------------------------------      
 . ؽً اٌّؼبدٌخ اٌزفبظ١ٍخ اٌزب١ٌخ 38
ص          لزب    

0
ط ظزب  

7
 ط 
 ـــــــــــــ = ــــــــــــــــــــــــــــــــ  

 د ط                 د ص   
-----------------------------------------------------           

 د ص                      

٘ـ .  ارا وبْ ـــــــــــ = 37
ص  –ط  7

 عذ ص ثذلاٌخ ط    

 د ط                     

----------------------------------------------- 

 

 .ارا وبْ 33
 د ص   

ط  3ــــــــــــ = ط  
7
ط 8ص +  80 – 

7
   6 –ص  

 د ط  
 عذ ص ثذلاٌخ ط                 

----------------------------------------------------- 
 .ارا وبْ 30

 د ص                                         
ظب ط+ ظب  0+  0)  

7
ط ( 

3 
ظب  8+ 8ـــــــــــــ = 

7
 ط 

 د ط                                         
 عذ ص ثذلاٌخ ط 

----------------------------------------------------- 
   رزىبصش ثىز١ش٠ب ؽغت اٌّؼبدٌخ . 35

 د د                          

ْ  5ــــــــــ =              
0
  +74        ْ 

 د ْ                            

ؽ١ش د : ػذد اٌجىز١ش٠ب ، ْ اٌضِٓ ثبٌضٛأٟ ارا وبْ  

 س   3ؼذ فغذ ػذد٘ب ث 34ػذد٘ب ثؼذ صب١ٔخ ٚاؽذح ٠غبٚٞ 

 اٌؾً :

ْ 5) ∫د د =  ∫  
0
 ْ(  . د ْ  74+  

د =   ْ        
5
  +84 ْ

7
 + عـ      

  34( =  8ٌىٓ د) 

  89+ عـ ِٕٚٙب عـ =  84+  8=  34      

(  3( = )  3د)  
5
  +84 (3  )

7
  +89   =057 

------------------------------------------------    
 ٌّٕؾٕٝ ػلالخ ػٕذ  ارا وبْ ١ًِ اٌّّبط .36

 ٌٕمطخ ) ط ، ص ( = 
لب –عب ط           

7
 ط  

 ــــــــــــــــــــــــــــ                     
ص  3              

7
  

( رمغ    /0   ،0فغذ لبػذح اٌؼلالخ ػٍّبً ثبْ إٌمطخ ) 

 ػٍٝ ِٕؾٕبٖ 

 :    اٌؾً

ص 3 
7

لب –.  د ص   =  )عب ط 
7
 ط ( . د ط               

ص 3 ∫   
7

لب –)عب ط  ∫.  د ص   = 
7
 ط ( . د ط               

ص          
3
 ظب ط  + عـ     –عزب ط  -=  

              اوًّ اٌؾً      0( =  /0ٌىٓ  ق )

------------------------------------------------    
 دع       دص          
 ص عذ ع ثذلاٌخ ط 7، ــــــــ =  0.ارا وبْ ـــــــــ =38

 دط           طد                
  8ػٕذِب ط=  87ص=3ؽ١ش ع=
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 . ارا وبْ ١ًِ اٌّّبط ٌّٕؾٕٝ ق) ط ( ػٕذ اٞ 31
                                          8   

 ٚوبْ ِٕؾٕٝ  ـــــــــــــــــ ٔمطخ ٠ؼطٝ ثبٌؼلالخ اٌزب١ٌخ   
     5 –ط                                       

 ( اوزت لبػذح الالزشاْ 6،3ق ٠ّش ثبٌٕمطخ   )
 اٌؾً :     
 َ = صَ       
                          8   
 د ص = ـــــــــــــــ . دط           

     5 –ط                        
 طشف١ٓ ثبخز اٌزىبًِ ٌٍ   
                            8   
 ـــــــــــــــ . دط  ∫ د ص =  ∫        

   5 –ط                          
 | + عـ  5 –ص = ٌٛ | ط            

---------------------------------------------------
ارا وبْ ١ًِ اٌّّبط ٌّٕؾٕٝ ػلالخ ػٕذإٌمطخ .39

 )ط،ص( 
)ط ص -                   

7
-8)

 
 

 ٠غبٚٞ  ـــــــــــــــــــــــــــــ   فغذ لبػذح اٌؼلالخ               
ط                            

7 
 

 ( رمغ ػٍٝ ِٕؾٕبٖ .8-،  8ػٍّبً ثبْ إٌمطخ )           
 ط: 
)ط ص -         د ص  

7
-8)

 
 

 ــ            ـــــــــــ  = ـــــــــــــــــــــــــــ 
د ط                 ط   

7 
 

)ط -         د ص  
7
-8)

 
 

 ـــــــــــ  = ــــــــــــــــــــــ . د ط             
ص              ط    

7 
 

                   د ص    
+ ط  8 -∫ـــــــــــ  =  ∫ 

-7
 . د ط             

 ص            
                           8            
 ـــــــــــ + عـ  -ط  -ٌٛ |ص| = 

 ط                          
 (8-،   ٠8ّش ثبٌٕمطخ ) 

 7+ عـ  ِٕٚٙب عـ =  8 - 8 -| = 8-ٌٛ |
                          8            

  7ـــــــــــ +  -ط  -ٌٛ |ص| = 
 ط                          
---------------------------------------------------- 

ارا وبْ اٌّبء ٠زذفك ِٓ أجٛثخ ِبء داخً اسض  .04
% ِٓ ِغبؽخ )َ( اٌزٟ غطزٙب ا١ٌّبٖ 3صساػ١خ ثّؼذي 

عبػبد ِٓ  3.اٚعذ اٌّغبؽخ اٌزٟ رىْٛ لذ غطزٙب ثؼذ 
ػٕذ 744َ7ػٍّبً ثبْ اٌّبء وبْ ٠غطٟ اوزشبف رذفك .
 اوزشبف اٌزذفك
 دْ 4.3ِٕٚٙب دَ/َ =   4.43اٌؾً : دَ/دْ =
        ∫
  

∫دَ/َ=
 

 .د4.43ْ
 اوًّ اٌؾً   .ْ + عـ 4.43ٌٛ|َ|=          
 

 .ؽً اٌّؼبدٌخ اٌزفبظ١ٍخ اٌزب١ٌخ 08
عب  

7
 ط دص + ص دط = د ص 

 اٌؾً :   
عب
7

 ص دط -دص = -ط دص 
دص)عب 

7
 ص دط -( =8 –ط 

 د ط -دص               
 ـــــــــــــــــــ =  ـــــــــــــ   
ص         عب     

7
  8 –ط 

 دص          دط       
 ـــــــــــــ ∫ــــــــــــ =  ∫  

ص         عزب        
7
 ط 

لب ∫ٌٛ |ص| =  
7

 ط د ط
 ط+ عـٌٛ |ص| = ظب

----------------------------------------------------
 ..ارا وبْ ١ًِ اٌّّبط ٌّٕؾٕٝ ػلالخ ػٕذإٌمطخ 07
                                     8

 
 

)ط،ص( ٠غبٚٞ        
ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

           4: ط<   
 + ٌٛط 3ط                                 

 فغذ لبػذح اٌؼلالخ ػٍّبً ثبْ ِؾٕبٖ ٠ّش ثبٌٕمطخ      
 ( ،  ٘ـ اٌؼذد ا١ٌٕج١شٞ.0،  ٘ـ)       
 :اٌؾً 
8د ص                    

 
 

 ــــــــــــ = ــــــــــــــــــــــــــــ                 
+ ٌٛط(  3د ط         ط)      

8/7
  

 
                     8 

      ∫ 
  
+ ٌٛط( 3ــــــــ ) ∫ص=د

- 8/7
.
 

 د ط 
 ط                      
              َ
 
 ط٘ـ+ ٌٛ 3= 
8        د َ         

 
 

 ــــــــــــ = ــــــــ ِٕٚٙب دط = ط .دَ                   
 د ط        ط        

                     8 
      ∫ 
  
ــــــــ  َ  ∫ص=د

- 8/7
.ط ×  

 
  َد 

 ط                                     
        ∫
  
َ   ∫ص= د

- 8/7
   .
 
  َد 

َ 7ص =              
8/7
 + عـ           

ط(٘ـ+ ٌٛ 3)7ص =              
8/7
 + عـ           

 (  0ػٕذ ) ٘ـ ،           
٘ـ( ٘ـ+ ٌٛ 3)7=   0            

8/7
 + عـ    

 4+ عـ  ِٕٚٙب عـ =  7×7=   0            
 
 ط            ٘ـ+ ٌٛ 3   7ص =      لبػذح الالزشاْ       

---------------------------------------------------- 
 . ٔمطخ ِزؾشوخ ثذأد  ِٓ اٌغىْٛ ٚوبْ رغبسػٙب 03

لذِبً فٟ  86،  87ة ْ ،أ، ة صبثزبْ ، فمطؼذ 6-أ7

 اٌضب١ٔز١ٓ الا١١ٌٚٓ ِٓ ؽشوزٙب عذ أ ، ة .

 1، ة =  74ط   :    أ = 
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 ؽــــــــــــــــــبلاد اسثــــــــغ ٚ٘ــــــــــٟ 

  ٝـــــــــــــــــــــــــــــالاٌٚ ـــــــــــــــــخاٌؾبٌـــــــــ 

**٠طٍت فٟ اٌغإاي  اٌّغبؽخ ث١ٓ الزشاْ 

                    7طط=  ،  8طط= ِٚغزم١ّ١ٓ 

[( ِٚؾٛس اٌغ١ٕبد ...دْٚ ص٠بدح  7، ط 8) ] ط أٚ 

 اٚ ٔمصبْ
 غش٠مخ اٌؾً    

     ٔطجك اٌمبْٔٛ اٌزبٌٟ ٌٕعّٓ عضء ِٓ اٌؼلاِخ         
 7ط                            
 |  ق) ط ( |  . د ط  ∫َ=                   
  8ط                             

--------------------------------------------------- 

ط  7ق ) ط ( =  اؽغت اٌّغبؽخ اٌّؾصٛسح ث١ٓ.0

 7، ط =  8ِٚؾٛس اٌغ١ٕبد ٚاٌّغزم١ّ١ٓ ط= 

 :  اٌؾً
    7                              
 ط| . د ط=  7| ∫َ=    

    8                             
  4ِٕٚٙب ط=  4ط =  7    

 ط 7 -ط                 7                 

    ++++++++++++++--------------------- 

 7                  8           4 
اٌّٛعجخ ٚ صفش الالزشاْ  ظّٓ اٌفزشح 7،  8..لاؽع أْ   

 ١ٌظ ظّٓ اٌفزشح 
    7                             7 
ط . د ط    = ط 7 ∫َ=   

7
   =  |0 – 8    =3 

    8                            8 

---------------------------------------------------

٘ـ  ق)ط(= اؽغت اٌّغبؽخ اٌّؾصٛسح ث١ٓ.7
ط7
 

 [ 7،  8-١ٕبد فٟ اٌفزشح ]ِٚؾٛس اٌغ  

 اٌؾً :

 

 

: 

 

 

ط 7اؽغت اٌّغبؽخ اٌّؾصٛسح ث١ٓ ق )ط(= .4

 [ 8 -،  7-ِٚؾٛس اٌغ١ٕبد ػٍٝ  ] 

 :  اٌؾً

    -8                              

 ط| . د ط=  7| ∫َ=    

   - 7                             

  4ِٕٚٙب ط=  4ط =  7    
 ط 7 -                   ط    7                 

    ++++++++++++++------------------ 
                                  4       - 8     -7   

ظّٓ اٌفزشح اٌغبٌجخ   .. ٚ صفش  7-،  8-..لاؽع أْ   

 الالزشاْ ١ٌظ ظّٓ اٌفزشح 

 - 8                               - 8 

ط -ط . د ط    =  7- ∫َ=   
7
  =  |- 8 – -0  =3 

   - 7                              - 7 

--------------------------------------------------- 

ط  7ق ) ط ( =  اؽغت اٌّغبؽخ اٌّؾصٛسح ث١ٓ.5

 ِٚؾٛس اٌغ١ٕبد 7-، ط= 8ٚاٌّغزم١ّ١ٓ ط=،

 اٌؾً :

    8                              

 ط= ط  | . د 7|  ∫َ=    

   - 7                             

  4ِٕٚٙب ط=  4ط = 7      

 ط 7 -ط                 7                 

    ++++++++++++++------------------ 

                              8          4                 -7   

 ًِ ٌزٌه ٠غت اْ ٠غضء اٌزىب 8،  7-لاؽع اْ اٌصفش ث١ٓ 

     4                         8 

   = . د طط 7 ∫ +   . د طط  7 -  ∫ َ= 

     -7                         4  

 

--------------------------------------------------- 

ط ق)ط(= اؽغت اٌّغبؽخ اٌّؾصٛسح ث١ٓ.6
3
-8 

 [ 7،  7-ِٚؾٛس اٌغ١ٕبد فٟ اٌفزشح ]  

 اٌؾً :

 

 

 

 

 بدـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــاٌّغبؽ
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 اٌضب١ٔـــــــــــــــــــــــــخ ــــــــــــــــــــــــخاٌؾبٌــ
 ** اٌّغبؽخ ث١ٓ الزشاْ   ِٚؾٛس اٌغ١ٕبد 

 غش٠مخ اٌؾً    

 ( ٔغذ )اٌفزشح(ٚرٌه ثّغبٚحالالزشاْ ثبٌصفش 8

 ( ٔطجك اٌمبػذح وّب رؼٍّٕب٘ب ثبٌطش٠مخ الاٌٚٝ 7

 8ط              

 |  ق) ط (|  . د ط   ∫َ=           

 7ط               

--------------------------------------------------- 

 اؽغت اٌّغبؽخ اٌّؾصٛسح ث١ٓ.8

ط - 9ق ) ط ( = 
7 
 ِٚؾٛس اٌغ١ٕبد   

ط - 9اٌؾً : 
7 
  3 -،  3ِٕٚٙب ط =  4=   

   3                                               

ط - 9| ∫َ= 
7 
   د ط=| .

   -3    

ط – 9ع اْ ٔلاؽ
7 
[ دائّبً ِٛعت   3،  3 -ػٍٝ اٌفزشح ]    

 فًّٕٙ اٌم١ّخ اٌّطٍمخ                                        

ط                                                3   
3
 3 

ط - 9  ∫َ= 
7 
 )ــــــ   | ( –(  3 - - 3)9د ط|=| .

   -3                                               3   -3  

    =50 –  (9 – -9  ) = 50 - 81  =36 

--------------------------------------------------- 

  اؽغت اٌّغبؽخ اٌّؾصٛسح ث١ٓ.7

طق ) ط ( = 
3
 ِٚؾٛس اٌغ١ٕبد   ط 0 - 

 اٌؾً : 

ط   
3
 4=   ط 0 - 

ط ) ط
7
 7 -،  7،  4ِٕٚٙب ط =  4( =  0 - 

ط –ط  0     
3
ط          

3
       ط 0 - 

    ----------------  ++++++++++ 

    7                     4                     - 7 

   4                              7                                     

ط ∫َ= 
7
ط ∫+ د ط.  ط 0 -  

7
 = د ط.  ط 0 -  

    - 7                           4 

 

 

 

 

 

 اٌضبٌضــــــــــــــــــــــــــخ اٌؾبٌــــــــــــــــــــــــــخ
 ** اٌّغبؽخ ث١ٓ الزشا١ٔٓ   

 غش٠مخ اٌؾً    

 (ٔغذ اٌفزشح ٚرٌه ثّغبٚح الالزشا١ٔٓ ثجؼط  ٚٔغذ ل١ُ ط 8

 الاصغش  ؽغت اٌفزشاد  –( ٔىبًِ الاوجش 7

 ٛض   ٌزؾذ٠ذ الاوجش ٔبخز ل١ّخ ظّٓ ل١ُ ط إٌبرغخ ٚٔؼ    

 فٟ ولاً ِّٕٙب ٚٔمبسْ ث١ٓ إٌٛارظ          

--------------------------------------------------- 

 اؽغت اٌّغبؽخ اٌّؾصٛسح ث١ٓ .8

ط3٘ـ)ط(=، ط  6ق)ط(= 
7
 

 اٌؾً : 

 ٔغذ اٌفزشح ٚرٌه ثّغبٚاد الالزشا١١ٔٓ ثجؼط 

ط3   
7
ط3ِٕٚٙب ط  6 =  

7
 4=  ط  6 -  

 7،  4ط =  ِٕٚٙب 4( =  6 -ط 3ط) 

 ظّٓ اٌفزشح  صُ ٔؼٛض 8ٌزؾذ٠ذ الاوجش ٔخزبس سلُ ِضً 

ٔلاؽع اْ ق < ٘ـ  3( =  8،  ٘ـ )     6( =  8ق) 

 ظّٕٙزٖ اٌفزشح 

   7                                              

ط 6  ∫َ= 
 
ط 3 - 

7 
 =  د ط. 

     4 

--------------------------------------------------- 

 ٘ـ)ط(= ط ،ط    ق)ط(=خ اٌّؾصٛسح  ِغبؽ . عذ7

 8/6   ط  

--------------------------------------------------- 

ط ق)ط(=خ اٌّؾصٛسح  ِغبؽ عذ.3   
3
 ٘ـ)ط(= ط ، 

 8/7    ط  

--------------------------------------------------- 

ط ق)ط(=خ اٌّؾصٛسح  ِغبؽ عذ. 0   
3
ط + 

7
 ،    

٘ـ)ط(= ط          
3
+8 

--------------------------------------------------- 

ط -ط7ق)ط(=خ اٌّؾصٛسح  ِغبؽ عذ.  5 
7
،    

 3-٘ـ)ط(= 

 37/3ط     

--------------------------------------------------- 

ط -7ق)ط(=خ اٌّؾصٛسح  ِغبؽ عذ. 6  
7
،            

 ط - ٘ـ)ط(=            

 9/3ط     
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 اٌؾبٌـــــــــــــــــخ اٌشاثؼـــــــــــــــــــخ

 ٟٚ٘ الاُ٘ وْٛ اوضش الاعئٍخ ػ١ٍٙب  
 اٌّغبؽخ لاوضش ِٓ الزشا١ٔٓ  فبٌشعُ اعجبسٞ

 اعــــــئٍخ اٌشعــــــــُ ٔـــــــــٛػ١ٓ  
إٌٛع الاٚي عإاي اٌشعُ ف١ٗ عب٘ض ٠ٚطٍت ِٓ اٌطبٌت    

 مخ اٌّظٍٍخاٚعذ اٌّغبؽخ ٌٍّٕط

خ إٌّطمخ  اٌّظٍٍٗ اٌّج١ٗ فٟ اٌشىً اؽغت ِغبؽ.8

ط7ق ) ط ( = اٌّغبٚس 
3
 ط   ،  -3)ط( =  د  ،   

 ط               7 -ي) ط ( =   

 ق ) ط (                     

 

 

 

 

 

 

 ي) ط (           )ط( د             

 ق ) ط (ٔؾذد ٔمػ اٌزمبغغ        اٚلاً 

 

 

 

 

 

 ي) ط (           )ط( د             

صب١ٔبً :  ٔغمػ اػّذٖ ِٓ ٔمػ اٌزمبغغ  ػٍٝ ِؾٛس 

 ق ) ط (اٌغ١ٕبد                     

 

 

 

 

          أد     عـ   ة                                     

 ي) ط (           )ط( د             

 

 

 : ِلاؽظبد

 ٠ؼزجش ٔمطخ ٚاؽذح ارا اعمػ اٌؼّٛد ٚاصطذَ ثٕمطخ اخشٜ  .8

ارا وبٔذ اؽذٜ ٔمبغ اٌزمبغغ ٚالؼخ ػٍٝ ِؾٛس اٌغ١ٕبد  .7

 رؼزجش اؽذٜ إٌمبغ

3.  

                                 د                     ة                          عـ         

 الاعفً ( . -)الاػٍٝ   ∫ +الاعفً (  -)الاػٍٝ ∫الاعفً ( +  -)الاػٍٝ ∫َ= 

 عـ                         ة                            أ    

ٔغذ ٔمػ اٌزمبغغ  ٚرٌه ثّغبٚاح الالزشا١ٔٓ اٌّزمبغؼ١ٓ  .0

 فٟ ثؼط

 ٔبرغخ ِٓ رمبغغ د)ط(،ي)ط(    أ       

 د)ط( = ي)ط(  

 3-ط+ ط ِٕٚٙب ط=7–=3ط ِٕٚٙب7-ط= -3

 ة        ٚاظؾخ = صفش      

 رمبغغ د)ط(، ق)ط( عـ        ٔبرغخ ِٓ       

ط7ط= -3
3 

ط7ِٕٚٙب 
3

   4= 3-+ ط 

  3-،  8-، 8،  3ٟ٘  3لاْ ِؼبِلاد  8ِٕٚٙب ط = 

٠ىْٛ إٌبرظ صفش ًّٚٔٙ اٌغبٌت لاْ  8ػٕذ رؼ٠ٛط  

لاْ ٔبرظ  3إٌّطمخ اٌّطٍٛثخ فٟ اٌشثغ الاٚي ًّٚٔٙ 

 اٌزؼ٠ٛط ١ٌظ صفش 

 د       ٔبرغخ ِٓ رمبغغ د)ط( ِٚؾٛس اٌغ١ٕبد   

   3ِٕٚٙب ط =  4ط =  – 3ِٕٚٙب  4 د)ط(=

    4                         8                         3                                 

 ( . صفش -  د)ط() ∫ +(  صفش -ق)ط() ∫( +  ي)ط( -د)ط() ∫َ= 

   -3                         4                          8 

 

فً ٘ٛ ِؾٛس اٌغ١ٕبد ِٚؾٛس اٌغ١ٕبد اصفبس لاْ الاع

 4ِؼبدٌزٗ ص = 

     4                                          8                3          

.ط ( 7 -) –( ط  -3)  ∫َ = 
 

ط7 ∫د ط  + 
3
.
 

.ط ( -3 ) ∫د ط 
 

 د ط   

    -3                                          4           8 
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ٛع اٌضبٟٔ ِٓ الاعئٍخ ٠ىْٛ اٌّطٍٛة اٚعذ اٌّغبؽخ إٌ 

اٌّؾصٛسح ث١ٓ الالزشأبد اٌزب١ٌخ ٚرىْٛ اوضش ِٓ الزشا١ٔٓ 

  ٚالالزشأبد  غ١ش ِشعَٛ 

 ******* ٌشعُ أٞ الزشاْ افعً غش٠مخ*******

ٔغذ ٔمبغ رمبغغ الالزشاْ ِغ اٌّؾٛس٠ٓ اٌغ١ٕٟ  .8

ٚٔغذ ل١ّخ ص  4ٚاٌصبدٞ ٚرٌه ثفشض ِشح  ط= 

ٚٔغذ ل١ّخ ط  ٠ّٚىٓ اْ  4شض ، ص= صُ ٔف

 لارظٙش الا ٔمطخ ٚاؽذح . 

ٔغذ ٔمػ اٌزمبغغ ث١ٓ وً الزشا١ٔٓ صُ ٔؼ١ٕٙب ػٍٝ  .7

 اٌشعُ ٠ّٚىٓ اْ ٔؾزبط ل١ُ اظبف١خ .

--------------------------------------------------- 

 مثال 

خ إٌّطمخ  اٌّؾصٛسح ث١ٓ الالزشأبد اٌزب١ٌخ اؽغت ِغبؽ

ط7ق ) ط ( = ١ٕبد  ِٚؾٛس اٌغ
3
  ،   

 ط    7 -ط، ي) ط ( =  -3)ط(= د      

 اٌؾً :

ٔغذ ٔمػ اٌزمبغغ  ٚرٌه ثّغبٚاح وً الزشا١ٔٓ ِغ  .8

 ثؼط د)ط(،ي)ط( 

 د)ط( = ي)ط(          

 ط+ ط                   7 –=3ط   ِٕٚٙب  7-ط= -3   

 3-ِٕٚٙب ط=             

 ٔبرغخ ِٓ رمبغغ د)ط(، ق)ط(  .7

 د)ط( = ق)ط(           

ط7ط= -3    
3 

ط7ِٕٚٙب 
3

   4= 3-+ ط 

  3-،8-،3ٟ٘3،8لاْ ِؼبِلاد 8ِٕٚٙب ط=

 رؾمك اٌّؼبدٌخ    8ٚػٕذ رؼ٠ٛط       

 ٔبرغخ ِٓ رمبغغ ي)ط(، ق)ط(  .3

 ي)ط( = ق)ط(           

ط7ط=7 -    
3 

ط7ِٕٚٙب 
3
   4ط = 7+ 

ط) ط7        
7
+8=)4 

 4ِٕٚٙب ط=             

غ رمبغغ الالزشاْ ِغ اٌّؾٛس٠ٓ اٌغ١ٕٟ ٔغذ ٔمب .0

ٚٔغذ ل١ّخ ص  4ٚاٌصبدٞ ٚرٌه ثفشض ِشح  ط= 

ٚٔغذ ل١ّخ ط  ٠ّٚىٓ اْ  4صُ ٔفشض ، ص= 

 لارظٙش الا ٔمطخ ٚاؽذح

 

 :اٌؾً   

    ، إٌبرغخ ِٓ 4= لا ثذ اْ ٔبخز ل١ُ ط   ٔشعُ ق)ط(  

   إٌبرغخ ِٓ  ، 8رمبغغ ق)ط( ِغ ي)ط(  ٚوزٌه ط=    

 ق)ط( ِغ د)ط(. رمبغغ   

 

8 4 -8 

7 4 -7 

 ق                      

 

 

 

 

 ط   -3)ط( =  دٔشعُ   

 د)ط(                     ق ) ط (                           

-3 8 3 

6 7 4 

 

 

 

 ط  ثٕفظ اٌطش٠مخ7 -ي) ط ( = ٔشعُ   

-3 4 

6 4 

                         ق ) ط (                  
 

 

 

 

 

         )ط( د

 ي) ط (                   

 ٔؾذد إٌّطمخ اٌّظٍٍخ   

                         ق ) ط (            
 

 

 

 

         )ط( د

 ي) ط (                 
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 ً  صُ ٔزجغ ِب رؼٍّٕبٖ عبثمب

 ٔؾذد ٔمػ اٌزمبغغ      اٚلاً 

                         ق ) ط (            
 

 

 

 

         )ط( د  

 ي) ط (                

 

صب١ٔبً :  ٔغمػ اػّذٖ ِٓ ٔمػ اٌزمبغغ  ػٍٝ ِؾٛس 

 ق ) ط (اٌغ١ٕبد         

 

          أة        عـ                    
 ي) ط (       د )ط(                      

                                       ة                                  عـ              

 الاعفً ( . د ط  -)الاػٍٝ ∫الاعفً ( .د ط +  -)الاػٍٝ ∫َ= 

                    أ                                    ة    

ٔغذ ٔمػ اٌزمبغغ  ٚرٌه ثّغبٚاح الالزشا١ٔٓ  .5

 اٌّزمبغؼ١ٓ فٟ ثؼط

 3-أ    ٔبرغخ ِٓ رمبغغ د)ط(،ي)ط(  ط= 

 ة      ٚاظؾخ = صفش      

 8عـ      ٔبرغخ ِٓ رمبغغ د)ط(،ق)ط( ط=    

    4                               8                                                     

 ق)ط(( .دط -د)ط() ∫ي)ط( (.دط +  -)د)ط(∫َ=

  -3                              4                      

    4                          8                     

.ط(7+ط -3)∫َ= 
 

ط7–ط -3)∫دط+
3
).
 

 د ط 

    -3                          4     

     4                      8                     

(ط +3)  ∫َ = 
 

ط7–ط -3) ∫د ط+ 
3
).
 

 د ط

     -3                      4     

 

 

 

 

 

 اؽغت اٌّغبؽخ اٌّؾصٛسح ث١ٓ .8

ط0ق)ط(= ، ط  5)ط(=٘ـ 
7
 ط3 –

 اٌؾً : 

 ٔغذ اٌفزشح ٚرٌه ثّغبٚاد الالزشا١١ٔٓ ثجؼط 

ط 0  
7
ط 0ط ِٕٚٙب   5 ط = 3 –

7
 4 ط = 1 –

 7،  4ِٕٚٙب ط =  4( =  7 -ط) ط 0

 ظّٓ اٌفزشح  صُ ٔؼٛض 8ٌزؾذ٠ذ الاوجش ٔخزبس سلُ ِضً 

ؽع اْ ٘ـ < ق ظّٓ ٔلا 5( =  8،  ٘ـ )     8( =  8ق) 

 ٘زٖ اٌفزشح 

   7                                              

ط0) –ط 5∫َ= 
7
ط(3 –

 
 =  د ط. 

     4  
    7                                               0       7         
ط0  –ط 1)  ∫َ= 

7 
ط0=  د ط( .

7
ــــ ط  - 

3
 | 

     4                                               3       4 
                                                    37       86 

 ـــــــــ = ـــــــ  - 86=                                        
                                                     3         3 

 --------------------------------------------------- 
 ي           ق)ط(                                              

إٌّطمخ  ؽغت ِغبؽخ. 7
           (0،3)

    

 اٌّظٍٍخ فٟ اٌشىً اٌّغبٚس

   ( 3-،7-)ِٕؾٕٝ                                 اٌّؾصٛسح ث١ٓ 

ط –ط  3+  8ق ) ط ( =   
7 
ُ ي اٌّبس ٚاٌّغزم١  

     ،  (   3،  0( ، )  3 -،  7-ثبٌٕمطز١ٓ ) 

 اٌؾً :     
 6        8ص  – 7ص                       

  ١ِ8ً اٌّّبط  = ــــــــــــــــــــــــ = ـــــــــ = 
 6          8ط  – 7ط                      
                                                               (        8ط  –= َ ) ط  8ص –ص                       

    7=  ط +   3ص +                       

                             8  -ِٕٚٙب ص = ط                        

     0                                                
ط –ط  3+  8)  ∫َ =  

7 
.(  8 –ط )  –(   

 
 د ط  

     -7                                                
     0                                                
ط –ط  7+  1)  ∫َ =  

7 
 ).
 

 د ط 

     -7                  0              0                               
(  + ط7 - -0)1=   

7 
ط 8/3 -|  

3 
 | 

                             -7               -7 

    =01( +86- 0 )– (60/3  +1/3 ) 

    =01  +87 - 01/3  =00  
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خ إٌّطمخ  اٌٛالؼخفٟ اٌشثغ الاٚي اؽغت ِغبؽ.3

ٚاٌّؾصٛسح ث١ٓ ِؾٛس اٌصبداد ِٕٚؾ١ٕبد الالزشأبد 

ط ق)ط(=اٌزب١ٌخ 
7 
 ط ،  -5)ط( =  ٘ـ، 8-

 ط                - 8ي)ط(=                 

 :اٌؾً 

 ٔغذ ٔمبغ اٌزمبغغ   ، لاؽع اْ ٘ـ)ط( ، ي)ط( ِزٛاص٠ٓ 

 ق = هـ           
ط     

7 
 ط   - 5= 8-

ط     
7 
  4= 6 -+ ط 

   3-،  7ِٕٚٙب ط =  4(= 3()ط+7 –)ط   

 لق =            
ط     

7 
 ط   - 8= 8-

ط     
7 
  4= 7 -+ ط 

 7-،  8ِٕٚٙب ط =  4 (=7()ط+8 –)ط   

 
 ق)ط(                                       
 ٘ـ )ط(                                 

   

                                    8-         8   7   ي)ط(                                             

   8                              7 

 (.دطق)ط( -)ط(٘ـ)∫ي)ط((.دط+ -()ط٘ـ)∫َ=

   4                             8                

  8                                 7 
 .دس((0-2س) –(س -5)) ∫.دس+س( -0) –(س -5∫)م=

   4                            8 

     8              7                          

 = َ∫ (0)
 

ط  -ط  – 6) ∫ د ط+
7
).
 

 د ط 

      4              8     

          8                                      7                                 
ط 8/7 –ط 6ط | + ) 0=   

7 
ط 8/3 -

3 
| ) 

           4                                             8         

    =0 ( +87- 7 – 1/3 )– (6 - 8/7 – 8/3  ) 

    =38/6 

--------------------------------------------------- 

 

 

 

 

 

 

 

ط -ق ) ط ( = ارا وبْ   .0
3
    1)ط( =  د،   

               خ إٌّطمخِغبؽ ي) ط ( = ط فغذ          

 اٌّؾصٛسح ث١ٓ ِٕؾ١ٕبد الالزشأبد اٌضلاصٗ.                  

  :اٌؾً 

 ٔغذ ٔمبغ اٌزمبغغ

 لق =            
ط -        

3
 = ط   

ط -             
3
  4ط=  – 

ط)ط -         
7 
   4ِٕٚٙب ط =  4(= 8+ 

 دق =            
ط -             

3
 – 1 =4  

()ط7)ط+ -     
7 
  4(= 0ط+ 7- 

 7-ِٕٚٙب ط =         

 8ومنها س =  د=  ل           
 ق)ط(                                                      

 د)ط(                                                          

 

 

 )ط(ي                                                   

     4                                1                                                     

 ( .دط ٘ـ)ط( -)ط(د) ∫)ط( (.دط + ق -)ط(د)∫َ=

   -7                               4                      

    4                      1                                                     

+ط 1)∫َ=
3
 ( .دطط -1) ∫(.دط +  

   -7                      4    

ط                          
0
ط                           4  

7
 1 

 ــــــــ | -( 4-1)  1( + ـــــــــ |   + 7 -  - 4)1=  

                           0   - 7                      7  4 

 ٚؽذح ِشثؼخ  00=  37 – 60+  0 - 86=   
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فٟ اٌشىً  خ إٌّطمخ  اٌّظٍٍٗ اٌّج١ٗاؽغت ِغبؽ.5

ط7ق )ط(=اٌّغبٚس 
3

                  
ق)ط(
 

 ط   ،  -3)ط(= ٘ـ ،

 ط                             7 -ي)ط( =           

                                 
 ي)ط(    ٘ـ )ط(                          

 اٌؾً: 

 ٘ـ)ط( = ي)ط(  

 3-ط+ ط ِٕٚٙب ط= 7–=3ط ِٕٚٙب7-ط= -3

 خ ِٓ رمبغغ ٘ـ)ط(= ق)ط( ٔبرغ 

ط7ط= -3
3 

ط7ِٕٚٙب 
3

   4= 3-+ ط 

  8ِٕٚٙب ط = 

 ٔمبغ رمبغغ  ٘ـ)ط( ِٚؾٛس اٌغ١ٕبد   

   3ِٕٚٙب ط =  4ط =  – 3ِٕٚٙب  4٘ـ)ط(= 

    4                          8                         3                                 

 ( . صفش -  ٘ـ)ط() ∫ +(  صفش -ق)ط() ∫( +  ي)ط( -٘ـ)ط() ∫َ= 

   -3                           4                         8 

 

اصفبس لاْ الاعفً ٘ٛ ِؾٛس اٌغ١ٕبد ِٚؾٛس اٌغ١ٕبد 

 4ِؼبدٌزٗ ص = 

 4                                  8                  3          

ط7 ∫.دط + ط( 7 -) –(ط -3)∫َ =
3
.
 

.ط ( -3 ) ∫ +د ط
 

 د ط   

 -3                                 4             8 

                     4            8                     3 

ط8/7ط+3=)
7
ط8/7(|+

0
ط8/7-ط3|+ )

7
 |) 

                     -3          4                       8 

 ٚؽذاد 8= 

-------------------------------------------------- 

 

 

 

 

 

 

 

                                          خ إٌّطمخ  اٌّظٍٍٗ فٟ اٌشىً اٌّغبٚسِغبؽ عذ.6

             ٘ـ)ط(                                                

  ، ط     - ق)ط(=      

 ق)ط(                    ط   ،       )ط( = ٘ـ 

         ي)ط(         ط  7 - 6ي) ط ( =  

  :اٌؾً 

 ٔغذ ٔمبغ اٌزمبغغ

 لق =              

 ط      7 - 6= ط       -        

ط0ط + 70 - 36=  ط             
7
 

ط0            
7
 4= 36ط + 75 -  

ط()9-ط 0)        
 
 9/0،  0ِٕٚٙب ط =  4(= 0 -

 هـق =              

 ط      = ط       -        

ط=  ط             
7
 

ط            
7
 4ط  = -  

 4،   8ِٕٚٙب ط =  4= (8-ط)ط            

 ل=  هـ             

  طط= 7 -6      

 7ِٕٚٙب ط =         

   7                                0                                                     

 ( .دط ق)ط( -)ط(ي) ∫)ط( (.دط + ق -)ط(ـ٘)∫َ=

   4                                 7       

   7                             0                                                     

ط + ط )∫َ=
8/7
ط ط +7-6) ∫(.دط +  

8/7
 ( .دط 

   4                             7                                     

 0            7     0                       7          7   7 7ط   

= ــــــ |+ ــــ ط
3/7

ط -(0-7)6| +
7

|+ ـــــ ط
3/7
 | 

    7  4   3         4                   7    3         7 
             7  1                        7 ×1     7   1 

 ـــــــــ  -+ ــــــــ    87 - 87+ ـــــــــــــــ +  7=  
                3                           3          3  
         8 

 ٚؽذح ِشثؼخ   8= ــــــ     

         3 
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خ إٌّطمخ  اٌّظٍٍٗ               ِغبؽ عذ. 84
  

 

فٟ اٌشىً اٌّغبٚس    
                                             

                 (ق)ط

|                  7-| ط  ق)ط(= 
                        ٘ـ)ط(

 

 ط      )ط(= ٘ـ  
                                                               7               (4،4) 

           :اٌؾً 
  

 

           
                                   7-ط= ق)ط(

 ط                 -7ق)ط(= 

                                
                        ٘ـ)ط(

 

         ، 
                                             7      8       (4،4) 

 ق=  هـ             

 ط       - 7= ط                

طط + 0 - 0=  ط             
7
 

ط           
7
 4= 0ط + 5 -  

ط()8-)ط         
 
 8،  0  ِٕٚٙب ط = 4(= 0 -

 ق=  هـ             

       7 -ط = ط                

= ط ط             
7
 0ط + 0 - 

ط           
7
 4= 0ط + 5 -  

ط()8-)ط         
 
 8،  0ِٕٚٙب ط =  4(= 0 -

   8            7                   0                                                     

 .دط(7 -ط) -ط   ∫.دط+ط( -7)∫ط.دط+  ∫َ=

   4             8                  7        

   8            7                   0                                                     

 .دط( 7ط+ -) ط ∫.دط+ط( -7)∫ط.دط+  ∫=َ

   4             8                  7       

ط         8        7    
7
ط              7   7 

7              
0         

= ــــ  ط
3
ــــ| + ـــــ  ط -ط7|+

3
 ط| 7ـــــــ + -

    3       4          7 8   3             7          7      

 
             8                   86 -0  7         

 =         ــــــــ          +    ــــــــــــــــــ
              6                     3 
        78 – 1   7        
 = ـــــــــــــــــــــــــ     

             6         
---------------------------------------------- 

 . فٟ اٌشىً اٌّغبٚس اٌزىبًِ اٌز88ٞ

 ٠ؼجش ػٓ اٌّغبؽخ  اٌّؾصٛسح ث١ٓ          

 ِٕؾٕٝ الالزشاْ ق)ط(ِٚؾٛس      ي      ٘ـ 

 اٌغ١ٕبد ٚاٌّغزم١ّ١ٓ ط= َ ،                     َ 

 ق)ط(ط = ي ٘ٛ :                           

 ي                     ي                        

              ق)ط(.دط - ∫ة (              ق)ط(.دط ∫ أ (        

            َ                                   َ 

 ي                                  ي           

 ق)ط(|.دط |7 ∫ ( د           | ق)ط(|.دط ∫ط (       

                    َ                         َ 

------------------------------------------------- 

 خ إٌّطمخ  اٌّظٍٍٗ فٟ اٌشىً اٌّغبٚسِغبؽ عذ.87

ط - ق)ط(=    
3
             ٘ـ)ط(                ،   

 ط   ،   )ط( = ٘ـ    

   8-                        ي)ط(ط    7 - 3ي) ط ( =     

 ق)ط(                                                      

 ٔغذ ٔمبغ اٌزمبغغ :اٌؾً 

 ل=  هـ             
 ط      7 - 3= ط          

 8 ِٕٚٙب ط =  3=  ط3        

 7ِٕٚٙب ط =         

   4                         8                                                     

 ( .دط ٘ـ)ط( -)ط(ي) ∫(.دط + 4 -)ط(ق)∫َ=

   -8                        4       

          4                8                                                     

ط - ∫َ=      
3

 ( .دطط -ط 7-3 ) ∫.دط + 

        -8                 4       

          4                8                                                     

ط - ∫َ=      
3

 ( .دطط3 -3 ) ∫.دط + 

        -8                  4       

ط -         
0
ط3                       4 

7
 8 

 ــــــــــــ  | -( 4-8)3= ــــــــ  |   +         

            0   -8                        7     4 
    8             3       8+87– 6    8 
 ٚؽذح ِشثؼخــــــ =  ــــــ = ـــــــــــــــــ - 3+   = ــــــ

    0             7           0           0 
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فٟ اٌشىً اٌّغبٚس ٠ّضً ِٕؾٕٝ الالزشاْ ق)ط( فٟ .83

 اٌفزشح ] ٘ــ ، ٚ [ ،ٚوبٔذ

د ِشثؼخ                          ٚؽذا 0=  8َ        
َ
8 

ٚؽذاد ِشثؼخ فبْ           3=  7َ       
َ 
7 

 ٘ـ       

 ق ) ط (  . د ط ٠غبٚٞ   ∫        

         ٚ 

 8 -د(      8 ط (    8- ة (      8  أ (         

---------------------------------------------- 

 فٟ اٌشىً اٌّغبٚس خ إٌّطمخ  اٌّظٍٍِٗغبؽ عذ.80

ط   ق)ط(=    
7
     ق)ط(        ،   

 0                  ي)ط(         8                    

 ــــــــ   ،   )ط( = ٘ـ    

ط                   
7

           ٘ـ)ط(         

                                               8/7  8                       0ي) ط ( =     

 ٔغذ ٔمبغ اٌزمبغغ :اٌؾً 

 ل=  هـ             
        8 
 ٠ًّٙ اٌغبٌت 8/7±ِٕٚٙب ط =     0= ــــــ          
ط         

7  
  

 ق=  هـ     
          8 
ط= ــــــ          

7
 ٠ًّٙ اٌغبٌت 8±ِٕٚٙب ط =     

ط         
7  
  

   8/7                           8                                                     

 ( .دط ق)ط( -)ط(٘ـ) ∫(.دط + ق)ط( -)ط(ي)∫َ=

  4                                 8/7       

   8/7                  8                                                     

ط -0)∫َ=
7

ط) ∫(.دط + 
-7
ط -

7
 ( .دط

  4                     8/7       

                          8/7    8                 8                                         

ط 8/3-ط 0َ= 
3
ط8/3 - ــــــــــ+ ) | 

3 
)|   

     8/7                ط        4                         

                 8                  8                 8     

 ــــــــ ( - 7-) –ــــــــ (  - 8-ــــــــ  + )  -7=       

               70                 3                 70 

               1 

 = ـــــــــ ٚؽذح ِشثؼخ          

               3 

 

 ارا وبْ ق، ٘ـ الزشا١ٔٓ.85

 3    7   0ح                      ِزص١ٍٓ فٟ اٌفزش 

 ] أ ، ة [ ٚوبٔذ ِغبؽبد

 إٌّبغك ث١ٓ الالزشا١١ٔٓ             ة    د  عـ    أ 

 وّب ٘ٛ ِج١ٓ فٟ اٌشىً اٌّغبٚس فبْ  

 ة       

 ٘ـ)ط((.د ط ٠غبٚٞ  –)ق)ط( ∫        

 عـ         

 5 -د(      7ط (     7-ة (       6أ (           

-------------------------------------------------- 

خ إٌّطمخ  اٌّؾصٛسح ث١ٓ الالزشأبد اؽغت ِغبؽ.86

ط -ق)ط(=اٌزب١ٌخ  
3
 ط 8/7)ط(=٘ـ، 

 ط                -6ي)ط(=                

 :اٌؾً 

ٔغذ ٔمػ اٌزمبغغ  ٚرٌه ثّغبٚاح الالزشا١ٔٓ           
)ط(ق

    

 اٌّزمبغؼ١ٓ فٟ ثؼط 

***   ق)ط( = ٘ـ)ط(         
)ط(٘ـ  

 

ط -    
3
 ط   8/7=

ِٕٚٙب ط    
3
  4ط=8/7+ 

ي)ط(
 

                                    6        0                   -7 

ِٕٚٙب  ط)ط      
7
 +8/7=)4    

 4ِٕٚٙب     ط=         

 ***   ي)ط(= ق)ط(     

ط 8/7ط= -6  
   

   0ِٕٚٙب  ط = 6ط=3/7ِٕٚٙب

 ***   ي)ط(= ٘ـ)ط(     

ط -ط= -6    
3 

ِٕٚٙب  ط
3
   4= 6ط + - 

()ط7-ِٕٚٙب)ط 
7
 7-ِٕٚٙب   ط=   4(=3ط +7-

   4                                0                                                     

 )ط(( .دط٘ـ  -)ط(ي) ∫)ط( (.دط + ق -)ط(ي)∫َ=

   -7                               4 

   4                           0                     

ط+ ط -6)∫َ=
3 
).
 

.ط8/7-ط( -6)∫دط+
 

 د ط 

   -7                           4     

   4                           0                     

ط+ ط -6)∫َ=
3 
).
 

ط(3/7 -6)∫دط+
. 

 د ط 
   -7                           4     

                                      4                     0                     
ط8/7 -ط 6َ=

7
ط8/0+ 

0 
ط3/0 -ط6 +|

7
 |  

                                       -7                     4     

  ( =4 )- (-87-7+0( +)70 – 87 )– (4 ) 

    =84  +87  =77 
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خ إٌّطمخ  اٌّؾصٛسح ث١ٓ الالزشأبد اؽغت ِغبؽ.88

 اٌزب١ٌخ 

ط ق ) ط ( =         
3
ط)ط( =  ٘ـ،   

7
+0      

 ط     0-ي) ط ( =                         

                  :                               اٌؾً 
)ط(٘ـ

          

 ٔغذ ٔمػ اٌزمبغغ  ٚرٌه

     ثّغبٚاح الالزشا١ٔٓ  

 اٌّزمبغؼ١ٓ فٟ ثؼط 

 7-                  7***   ق)ط( = ٘ـ)ط(             

ط                     
3
ط =

7
+0      

ِٕٚٙب ط    
3
ط - 

7
-0=4               

ط(ي)
        

ق)ط(
     

 7ِٕٚٙب      ط=          

 

 ***   ي)ط(= ق)ط(     

ط= ط0 -              
3   

ط)ط                
7
+0=)4

      
  4ِٕٚٙب   ط= 

 ***   ي)ط(= ٘ـ)ط(     

ط ط=0 -     
7
ِٕٚٙب  ط  0+

7
   4= 0ط + 0+

 7-ِٕٚٙب   ط=   4(=7()ط +7ِٕٚٙب)ط+ 

   4                                7                                                     

 )ط(( .دطق  -)ط(٘ـ) ∫)ط( (.دط + ي -)ط(٘ـ)∫َ=

   -7                               4 

   4                             7                     

ط)∫َ=
7
ط0+0+

 
).
 

ط )∫دط+
7
ط -0+

3
).
 

 دط 

   -7                             4     

                                4                                7                     

ط8/3َ=
3
ط7+

7
ط0+

 
ط8/3+|

3
ط8/0-

0
ط0+

 
|  

                               -7                                4     

 =– (- 1/3+1- 1( +)1/3 – 0 +1 ) 

 ٚؽذح ِشثؼخ  71/3=  86+   1/3=    

 

 

 

 

 

 

 

 

 

فٟ اٌشىً اٌّغبٚس ٠ّضً     .81
ق)ط( 

 

 ِٕؾٕٝ الالزشاْ ق)ط(    

        ارا وبٔذ اٌّغبؽخ )َ(            
5

       1 

( 1اٌّؾصٛسح ث١ٓ ِٕؾٕٝ ق ِٚؾٛس اٌغ١ٕبد رغبٚٞ ) 

 ٚؽذاد ِشثؼخ فبْ  

           5 

 ق ) ط ( ( . د ط ٠غبٚٞ  -8)  ∫        

        4  

 0د(      7ط (     3ة (       3-أ (           

---------------------------------------------- 

خ إٌّطمخ  اٌّؾصٛسح ث١ٓ الالزشأبد اؽغت ِغبؽ.89

طق ) ط ( = اٌزب١ٌخ   
7
 ط      - 8)ط( =  ٘ـ،   8 - 

                3ي) ط ( =                         

 :اٌؾً 

ٔغذ ٔمػ اٌزمبغغ  ٚرٌه ثّغبٚاح الالزشا١ٔٓ      
)ط(ق

    

اٌّزمبغؼ١ٓ فٟ ثؼط       
()طي 

 

ق)ط( = ٘ـ)ط(     ***      
  
 

ط    
7
 ط      - 8=  8 - 

ِٕٚٙب ط    
7

        4= 7-+ ط

                                           7    8              -7 

              4(=7()ط+ 8-ِٕٚٙب )ط      

 7-،    ط =      8ِٕٚٙب     ط=         

 ***   ي)ط(= ق)ط(     

ط =3       
7
    7 ±ِٕٚٙب    ط=   8 - 

 ***   ي)ط(= ٘ـ)ط(     

    7-ط  ِٕٚٙب    ط=  -8 =  3                  

   8                                7                                                     
 )ط(( .دطق  -)ط(ي) ∫)ط( (.دط + ٘ـ -)ط(ي)∫َ=
   -7                               8 
   8                        7                                                     
ط –3) ∫(.دط + 8-ط +3)∫َ=

7
 ( .دط8+ 

   -7                         8 
   8                     7                                                     
ط –0) ∫ط(.دط +  +7)∫َ=

7
 ( .دط 

   -7                     8 
                         8                     7                     

ط8/7 -ط 7  َ=
7 
ط8/7 -ط0 +|

7
 |  

                         -7                     8     
  ( =3/7 +6( +)6 – 8/7 ) 

 ٚؽذاد ِشثؼخ  84=  7 – 87=    
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 بؽخ اٌّؾصٛسح ث١ٓ ِٕؾٕٝ الالزشاْ عذ اٌّغ.74

 [ 7،  4ِٚؾٛس اٌغ١ٕبد ثبٌفزشح ] ط(ق = عزب) 

 اٌؾً : 

        7 

 | . دط  ط(عزب) | ∫َ =      

        4 

  /7  ،3/7ط =ِٕٚٙب  4=  ط(عزب)      

  3/7،  8/7ِٕٚٙب ط =         

 8/7                  3/7                  7 

 .دطط(عزب)∫.دط+ط(عزب)∫ -.دطط(عزب)∫َ=

   4                   8/7                   3/7 

    7ط( عب)    3/7ط( عب)    8/7 ط(عب)     

 ـــــــــــــــــ |+    ــــــــــــــــــ |    -َ = ــــــــــــــــ  |  

                 4               8/7              3/7 

   = َ8/ ( +8/  +8/ + )8/=0/ 

------------------------------------------------- 

خ إٌّطمخ  اٌّؾصٛسح ث١ٓ ِٕؾ١ٕبد ِغبؽ عذ.78

ط ق)ط(=الالزشأبد اٌزب١ٌخ : 
7
  ط ، 0)ط(= ، ٘ـ 

   86ي)ط(=                    

 ٔغذ ٔمبغ اٌزمبغغ :اٌؾً  

  هـ ق=   ****       

 ط  0= 7ط              
           0،  ط =   4ِٕٚٙب  ط =     4(=0-ط)ط      

  
  

 ق)س(ل                                       =  ق  ***    

ط
7
 ي)ط(    0±ِٕٚٙب ط =  86=  

 ل=  هـ  **   

  0ِٕٚٙب   ط=  86ط = 0  
                             0-٘ـ)ط(           0                                            
   4                              0                                                     
 ( .دط ٘ـ)ط( -)ط(ي) ∫(.دط + ق)ط( -)ط(ي)∫َ=
  -0                               4   
   4                        0                                                     
ط -86)∫َ=

7
 ( .دطط0 -86) ∫(.دط +  

  -0                        4   
                                 4                         0                                                     
ط8/3 -ط86) َ=

3
ط7 -ط86+ )|  (

7
                             | ) 

                            -0                         4         
ٚؽذح  770/3( = 37 -60+)(60+60/3-) -(4)َ=

 ِشثؼخ 

              

                

  إٌّطمخ         اؽغت ِغبؽخ.77

 اٌّظٍٍخ فٟ اٌشىً اٌّغبٚس

     ( 4،  3) ِٕؾٕٝ                 اٌّؾصٛسح ث١ٓ 

ص
7 
ط 0= 

 
 ٚاٌّغزم١ُ ي   

           (  7-،  8)                أظش اٌشىً.                             

 اٌؾً : 
 7         8ص  – 7ص                       

  ١ِ8ً اٌّّبط  = ــــــــــــــــــــــــ = ـــــــــــ =
 7           8ط  – 7ط                      
                                             (                          8ط  –= َ ) ط  8ص –ص                       
    3 –ص = ط                           

 ٔغذ ٔمبغ اٌزمبغغ   
(3 –)ط        

7 
 ط 0= 

ط             
7
 ط 0= 9ط + 6 – 
ط             

7
 4= 9ط +84 – 
 9، 8ِٕٚٙب ط=  4(= 8-()ط9-)ط               
        8                    9                                   
ط () 0∫َ =  

8/7
ط () 7 ∫+ .دط 

8/7
.( 3–)ط – 

 
 د ط  

     4                     8             
                      8                                     9  

ط()1/3َ =  
3/7
ط()0/3| + ) 

3/7
ط8/7– 

 7 
 ط|  3+

                      4                                            8 
 (= َ1/3( + )36 –18/7

 
+78)-(0/3 -8/7 +3 )

 ٚؽذح ِشثؼخ  60/3=
------------------------------------------------- 

فٟ اٌشىً اٌّغبٚس ٠ّضً ِٕؾٕٝ الالزشاْ ق)ط( فٟ  .73

 [ ،ٚوبٔذ 5،  0-اٌفزشح ] 

                  7ؼخ       َٚؽذاد ِشث 8=  8َ        
َ
8 

 ٚؽذاد ِشثؼخ         0=  7َ       

          3َ    ٚؽذاد ِشثؼخ                 5= 3َ       

 عذ ِب ٠ٍٟ     

    0                 4  8-ق)ط(             0-   

 .د ط(ق)ط(∫.د ط+ق)ط(∫ــــــــــــ. د ط= ـــــ )  ∫( 8

    7     7              7    -0                4 

                              =-8/7  (8 - 0 =)-8.5  

 ( عذ اٌّغبؽخ اٌّؾصٛسح ث١ٓ ِٕؾٕٝ الالزشاْ 7    

 [ 5،  0-] ق ِٚؾٛس اٌغ١ٕبد ثبٌفزشح               

        5 

 86=  5+ 0+  8ق)ط( | . دط =  | ∫َ =      

        -0 
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 خ إٌّطمخ  اٌّؾصٛسح ث١ٓ الالزشاِْغبؽ عذ .70

                     8 

 4ص=  -ط7ــــــــ   ،  ٚاٌّغزم١ُ  )ط( = ق    

ط                   
7

          

 ، : ٘ـ اٌؼذد ا١ٌٕج١شٞ 4٘ـ =  –، ٚاٌّغزم١ُ ط    

 ِٚؾٛس اٌغ١ٕبد                 

     ق)ط(                                :اٌؾً 

 4   8٘ـ          اٌزمبغغ                 ٔغذ ٔمبغ 

 ق=  ص             

        8 
 ٠ًّٙ اٌغبٌت 8±ط    ِٕٚٙب ط = 7= ــــــ          

ط        
7  
  

                                                    7   ٘ـ                  8   

 .دط ـــــــــ ∫(.دط + ط7)∫َ=

      ط   8                  4   

                                         ٘ـ              8          

طَ= 
7 
   ٌٛ| ط| |7+  |

          4               8 

        (=8- 4 ( + )7 - 4   = )3 

-------------------------------------------------- 

 ط( - +ط()عـ8: ق)ط( =) ِضبي

 اٌزٞ ٠ّضٍٗ اٌشعُ اٌّغبٚس ،ٚوبٔذ

 ٚؽذاد  1اٌّظًٍ ِغبؽخ اٌّضٍش  

 ِشثؼخ ، عذ اٌّغبؽخ اٌّؾصٛسح 

 ث١ٓ ق)ط( ِٚؾٛس اٌغ١ٕبد 

-------------------------------------------------- 

 0ص=     : فٟ اٌشعُ اٌّغبٚس  ِضبي

 ص= عـ          عذ ل١ّخ عـ اٌزٟ رغؼً 

 ّغبؽخص= عـ رٕصم اٌ

اٌّؾصٛسح ث١ٓ ق)ط(= ط 
7
  0ص=   ، 

 

 

 

 

 

 

 

خ إٌّطمخ  اٌّؾصٛسح ث١ٓ الالزشأبد اؽغت ِغبؽ.75

 اٌزب١ٌخ 

طق ) ط ( =          
7
ط)ط( =  ٘ـ،    

7
 ط     7 - 

 ط                -7ص=                         

 :اٌؾً 

  ٔغذ ٔمػ اٌزمبغغ  ٚرٌه ثّغبٚاح الالزشا١ٔٓ            
)ط(ق

 اٌّزمبغؼ١ٓ فٟ ثؼط     

***   ق)ط( = ص       
)ط(٘ـ    

 

ط    
7
 ط      - 7= 

ِٕٚٙب ط    
7

        4= 7-+ ط

 7-  8-            8    7ص                                     

                4(=7()ط+ 8-ِٕٚٙب )ط      

   7-،      ط=     8ط=             

ق)ط( = ٘ـ)ط(   ***     
)ط(ي  

 

ط    
7
ط = 

7
 ط          7 - 

       4ط=7ِٕٚٙب     

     4ِٕٚٙب     ط=         

 

 ***   ص = ٘ـ)ط(          

ط ط = -7    
7
 ط          7 - 

ِٕٚٙب ط    
7
       4= 7-ط -

              4(=7 -()ط8ِٕٚٙب )ط+

 7،      ط=    8-ط=           

   8                                7                                                     

 )ط(( .دطق  -)ط(ي) ∫)ط( (.دط + ٘ـ -)ط(ي)∫َ=

   -7                               8 

   8                        7                                                     

ط –3) ∫ط + (.د8-ط +3)∫َ=
7
 ( .دط8+ 

   -7                        8 

   8                     7                                                     

ط –0) ∫ط(.دط +  +7)∫َ=
7
 ( .دط 

   -7                     8 

                         8                      7                     

ط8/7 -ط 7  َ=
7 
ط8/7 -ط0 +|

7
 |  

                         -7                     8     

  ( =3/7 +6( +)6 – 8/7 ) 

 ٚؽذاد ِشثؼخ  84=  7 – 87=    
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خ إٌّطمخ  اٌّؾصٛسح ث١ٓ الالزشا١ٔٓ  اؽغت ِغبؽ.76

 + عزب ط8)ط(=٘ـ،+عبط8ق)ط(=

 [/2  ،3/2 فٟ اٌفزشح ]        

 :    لا ٠ؾزبط اٌٝ سعُاٌؾً     

 ٔغذ ٔمػ اٌزمبغغ  ٚرٌه ثّغبٚاح 

***   ق)ط( =      
 

 ٘ـ )ط(

 + عزب ط8+عبط =8              

 ِٕٚٙب عبط= عزب ط           

 5/4خبسط اٌفزشح ،  /4ِٕٚٙب ط=          

   5/4                       3/2                        

 .دط عب ط( –عزبط ) ∫(.دط + عزبط -عب ط )∫َ=

  /2                               5/4 

                    5/4                  3/2 

عبط -عزبط -َ=
 
عزبط عبط+   +|

 
|  

                       /2                    5/4      

       8       8                                 8     8 
 ـــــ( -ــــ  -) -(4+8-(+)8-4)–= )ـــــــ + ـــــــ(

       7       7                               7      7 
         0 
 = ـــــــ    

         7 
-------------------------------------------------- 

 ِغبؽخ إٌّطمخ اٌّظٍٍخ اٌّج١ٕخ فٟ اٌشىً اٌزبٌٟ  .78

              /ع8ص=          ( ٌٛ ط ة            ٌٛط -أ (    

                                                          

٘ـ  ط (  
ط

٘ـ  – ( د           
ط

 ط            8             

-------------------------------------------------   

 ِغبؽخ إٌّطمخ اٌّظٍٍخ اٌّج١ٕخ فٟ اٌشىً اٌزبٌٟ .71

              /ع8ص=          ٌٛ ط +8/7( ٌٛط    ة - 8/7أ (   

                                                          

        8ط           ٌٛط +8- ( د      ٌٛط +8ط (  
      ص=ع                                                             

---------------------------------------------------- 

 

 

 

 ــــــــخ اظبف١ـــــــــــــــــــــــــــخ ـــــاعئٍــــــــــــ

٠ّضً اٌشىً ٚاعٙخ ِجٕٝ  ، ِذخً اٌّجٕٝ ٠ّضٍٗ  .8

ط  8/7 – 1إٌّؾٕٝ ق) ط ( = 
7 
ب اٌزىٍفخ ِ 

اٌى١ٍخ ٌذ٘بْ إٌّطمخ اٌّظٍٍخ ، ارا ػٍّذ اْ عؼش 

 لشػ ؟  04د٘بْ اٌٛؽذح اٌّشثؼخ 

 ٚؽذح  80ٚؽذح       80                     

 

 
                               ( ق) ط ٚؽذح   87        

 

 

--------------------------------------------------- 

 ٌٛالؼخ فٟ اٌشثغ الاٚي ا اؽغت اٌّغبؽخ .7

     ،   |7 -ط |ق ) ط ( =ِٕؾٕٝ  اٌّؾصٛسح ث١ٓٚ     

ط  - 84٘ـ )ط( =      
7 
 ِٚؾٛس اٌصبداد   

--------------------------------------------------- 

ث١ٓ  اؽغت اٌّغبؽخ اٌّؾصٛسح .3

ط8/0ق)ط(=
7
 9، ص=8ٚاٌّغزم١ّ١ٓ ص=،

 
 

--------------------------------------------------- 

٠مغُ اٌّغبؽخ  أْ اٌّغزم١ُ ط = أ  شعذ ل١ّخ أ ثؾ١ .0

 ط اٌّؾصٛسح ث١ٓ اٌّؾٕٝ
7
، 7= ص، ٚاٌّغزم١ُ  ط=  

 ِٚؾٛس اٌغ١ٕبد ئٌٝ لغ١ّٓ ِزغب١٠ٚٓ

 --------------------------------------------- 

اؽغت ِغبؽخ إٌّطمخ اٌّؾصٛسح ث١ٓ ِٕؾٕٝ  .5

طؼخ اٌّغزم١ّخ اٌٛاصٍخ ث١ٓ ص = عزب ط ٚاٌم الالزشاْ 

 (/7  ،4( ، ) 8،  4إٌمطز١ٓ ) 

--------------------------------------------------- 

 اؽغت اٌّغبؽخ اٌّؾصٛسح ث١ٓ .6

ط،   طق)ط(=       
7 
ص 0= 

 
   

 --------------------------------------------- 

 ِٕؾٕٝ ١ٌّٓؾصٛسح ثا اؽغت اٌّغبؽخ .8

طق )ط(=  
7
 ِٚؾٛس اٌغ١ٕبد ، 8+

   7، ط =  7 -ٚاٌّغزم١ّ١ٓ ط =    

--------------------------------------------- 

 اؽغت اٌّغبؽخ اٌّؾصٛسح ث١ٓ .1

ص        
7 
3= ص  –ط  ٚاٌّغزم١ُ  ،  ط0= 

 
   

--------------------------------------------------- 

 ِٕؾٕٝ  ٛسح ث١ٓاٌّؾص اؽغت اٌّغبؽخ .9

ص      
7
   ِٚؾٛس اٌغ١ٕبد اٌٛالؼخ فٟ  ،ط 1 –70=

 اٌشثغ الاٚي                          
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إٌّطمخ اٌّظٍٍخ فٟ اٌشىً اٌّغبٚس  اؽغت ِغبؽخ .84

 ِٕؾٕٝ  اٌّؾصٛسح ث١ٓ

ط –ط 3+  8ق ) ط ( =        
7 
 

     ،  (   3،  0( ، )  3 -،  7-ٚاٌّغزم١ّ١ٓ )       

 

 ق) ط (                        

 

      (0  ،3   )  

 

 

 

 

                                                    (-7،-3) 

---------------------------------------------- 

إٌّطمخ اٌٛالؼخ فٟ اٌشثغ الاٚي  اؽغت ِغبؽخ .88

ِؾٛس اٌصبداد ِٕٚؾ١ٕبد  اٌّؾصٛسح ث١ٓٚ

طق ) ط ( = الالزشأبد 
7
 – 8 

 
 ، 

 ط   -8ط   ، ي) ط ( =  -5)ط( =  د           

--------------------------------------------------- 

 فٟ اٌشىً اٌّغبٚس اٚعذ  .87

 ة 

 ٘ـ ) ط ( ( . د ط ػٍّبً ثبْ –) ق ) ط (   ∫ 

 عـ  

 الاسلبَ رّضً اٌّغبؽخ ث١ٓ ق ، ٘ـ                

        

 ق                                                            

           0.5 

                           7              3 

 ٘ـ                                                  

 

 ة                د              عـ             أ      

 7.5-ط :      

--------------------------------------------------- 

 فٟ اٌشىً اٌغبثك  اٚعذ  .83

 اٌّغبؽخ اٌّؾصٛسح ث١ٓ ق ، ٘ـ فٟ اٌفزشح ]عـ ، ة ]

 6.5ط : 

 

 

 ــــــــخ اظبف١ـــــــــــــــــــــــــــخ ـــــاعئٍــــــــــــ

  اؽغت اٌّغبؽخ اٌّؾصٛسح ث١ٓ   

ط  - 0ق ) ط ( =  .8
7

  87، ٘ـ )ط( = 

 80، ط = 80 -ٚاٌّغزم١ّ١ٓ ط =    

 

 ارا وبٔذ اٌّغبؽخ اٌّؾصٛسح ث١ٓ .7

ط ق)ط(=   
7
             4)ط(= أ ط ، أ <  ، ٘ـ 

 عذ ل١ّخ أ   0/3غبٚٞ ر        

ط – 8ق ) ط(= .3
7
  7ط= –ٚاٌّغزم١ُ ص 

 ٚ ِؾٛسٞ  اٌغ١ٕبد ٚاٌصبداد        

ط -9ق)ط(= .0
7
 8  ≥ط    ≥ 8 -،     

 

 ٚاٌّغزم١ُ  3( 8 –) ط  86ص=  .5

 اٌغ١ٕبد  ط  ِٚؾٛس 8/7 – 7ص =  

 

ص = عب ط  ، ص = عزب  ط ِٚؾٛس اٌصبداد  .6

 [ /0،   4فٟ اٌفزشح ] 
                    8 

     5ص =  6ٚاٌّغزم١ُ ط +    ــــــــــــــق)ط( =   .8
 7ط +                 

                                                8 

 ـــــــُ ص= ص = عزب ط ٚاٌّغزم١ .1

                                                7 

 ( ،/6  ،5/6ِٚؾٛس اٌغ١ٕبد ) 

ِٚؾٛس اٌغ١ٕبد فٟ اٌشثغ  7-= ط ، ص= ط7ص .9

 الأٚي

ص= ط .84
7
ٟ اٌٛالؼخ فط 7-1، ص=  8، ص=  

 اٌشثغ الأٚي

ٛس ط ِٚؾ7-1ص=3ٚاٌّغزم١ُ ط ، 0=7ص .88

 اٌشاثغاٌغ١ٕبد فٟ اٌشثغ 

 

 3، ٘ـ)ط( = ط ، ق)ط( =  8ص ط= .87

   ط ِٚؾٛس اٌغ١ٕبد  -0، ص=  7ط -8ص= .83

 ٚاٌصبداد                   

 

    ُ( ط ٚاٌّغزم8/6١) =، ٘ـ)ط(8(=8ص)ط+ .80

 7ص=                                     
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ق)ط(= ٘ـ .85
ط7
 ِٚؾٛس اٌغ١ٕبد 7، ط=  8-،ط= 

ٌّؾصٛسح ث١ٓ صئرا وبٔذ اٌّغبؽخ ا .86
7

= ط 

ِٚؾٛس اٌصبداد رغبٚٞ ِضٍٟ  7ٚاٌّغزم١ُ ص= 

اٌّغبؽخ اٌّؾصٛسح ث١ٓ ص
7

ص= أ   = ط ٚاٌّغزم١ُ

 اٚعذ ل١ّخ  أ  7> أ >  4ِٚؾٛس اٌصبداد ( 

اعزخذَ فىشح اٌزىبًِ فٟ ؽغبة ِغبؽخ اٌّضٍش  .88

 (3، 0( ، ) 4، 0( ،)4، 4اٌزٞ سؤٚعٗ )

 اٚعذ ِغبؽخ إٌّطمخ اٌّؾصٛسح ث١ٓ  .81

ص
7
ط ِٚؾٛس 7 -1ص = 3ط ٚاٌّغزم١ُ 0=  

 اٌغ١ٕبد ٚاٌٛالؼخ فٟ اٌشثغ اٌشاثغ

 ص= ٌٛط ، ط=٘ـ ِٚؾٛس اٌغ١ٕبد .89

  8، ص=  7، ط=  8، ط=  0ص ط = .74

 ؽٛي ِؾٛس اٌصبداد                    

 ق)ط(= عب ط ، ٘ـ)ط(= عزب ط ،  .78

 [ /7،  4فٟ اٌفزشح ]8ص=               

 ٘ـص =  .77
ط 
٘ـ، ص =  

ط -
ِٚؾٛس اٌغ١ٕبد  

  8-، ط=  8ٚاٌّغزم١ُ ط= 

ق)ط(= ط  .73
3
ِٚؾٛس  1، ص=  8، ص =  

 اٌصبداد 

 اٚعذ ِغبؽخ إٌّطمخ اٌّؾصٛسح ث١ٓ ِٕؾٕٝ  .70

، ص = ط 6ص = ط + 
3 

 ط 8/7-، ص =

خ إٌّطمخ  اٌّؾصٛسح ث١ٓ الالزشا١ٔٓ  اؽغت ِغبؽ .75

 عزب ط)ط(=٘ـ،عبطق)ط(=

 [/4  ،5/4 فٟ اٌفزشح ]        

اٚعذ اٌّغبؽخ اٌّؾصٛسح ث١ٓ ِؾٛس اٌغ١ٕبد  .76

 86اٌغبٌت ِٚؾٛس اٌصبداد ٚاٌّغزم١ُ ص= 

ط ٚإٌّؾٕٝ ق)ط(=
7
 1-ط7+

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 لمراجعةا
                           السؤال الاول  : 

    3                            3 

(8ط +  0)∫ . د ط = 8ط +  0  ∫ أ ( 
8/7

 . د ط

     7                            7 

                                3 

(8ط +  0) 7/87= 
3/7
  =|8/6    (83)

3  
  - 78 

                                 7 

+ ط ( 8  )    3               
8
 

 ــــــــــــ    . دط ــــــــــــــــــ  ∫ة  (          
ط          8                

7
ط 

8
 

                    8         8 
(   8ــــــــ  )  ـــــــــ +   ∫               

8
 . دط   

ط                   
7
 ط       
                              8 

  8ص =  ـــــــــــ +                   
 ط                             

                             - 8 
 دص =  ـــــــــــ . دط                   

ط                             
7
 

 . د ص = د ط 7ط -
              0     8           
ــــــــ  )  ص  (  ∫               

8  
ط -×

7
 . د ص  

ط  7               
7
          

ص -                      0    
1
    0 

ص - ∫    
8  

(0))8/1-. د ص  = ــــــــــــ | = 
1
-  (7)

1
) 

  7                         1      7 
                0                              

| ط    ∫عـ (        
7
 . د ط   | 9 – 

           8    

     3                         0                      

ط -9)  ∫   =
7

) ط  ∫( . د ط + 
7 
 (. د ط   9 –

     8                           3   

ط                   
3
ط    3 

3
 0   

                                        31/3(= 3–0)9 -ــــــــ |+ ـــــــــ | -( 8–3) 9=  

                   3   8    3   3     

              8                               

 [  . د ط 7 -ط  8/3]    ∫د (         

           8  

    3                   6                 8                      

   8-صفش. د ط= ∫. د ط + 8-  ∫. د ط +    7-  ∫=  

    8                    3                 6    
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٘ـ ∫٘ـ ( 
ط7/3

 3/7. د ط = 
 
٘ـ
ط7/3

 عـ    + 

                         8    

 ـــــــــــــــــــــ . د ط   ∫      ٚ (    

              8  +
3
 ط        

اٌؾً  :   ص 
3
 = ط  

ص 3   
7
 . د ص = د ط  

                                 8  

ص 3  ∫=             
7 
 ـــــــــــــــــ . د ص 

+ ص  8                    
 
 

                                         3    

 ( + ـــــــــــــــــ . د ص3-ص3)  ∫=             

 ص +  8                            

        

ص3/7=        
7
 + عـ | + ص  8ٌٛ |  3 ص + 3 – 

 ػٛض ل١ّخ ص                   

--------------------------------------------------- 

٘ـ  ∫    ص (     
ط 

  . د ط عب ط

 اٌؾً :            
٘ـ  ق =    

ط
 . د طعب ط  د ٘ـ =                

                            × 

                        - ∫                     

٘ـ د ق =  
ط
 ب طزع - ٘ـ =          ط د  

٘ـ  -= 
ط 
ب طزع

 
٘ـ  ∫+  

ط
   . د طب طزع 

٘ـ  ق =                       
ط
 . د طب ط زع د ٘ـ =    

                                            × 

                                  - ∫                     
٘ـ د ق =                        

ط
 ط عب ٘ـ =   د ط  

 

٘ـ∫
ط

٘ـ -=.دطعبط
ط
٘ـ+بطزع

ط
٘ـ ∫ -عبط

ط
   دط.عبط

٘ـ∫    
ط

٘ـ -)8/7=.دطعبط
ط
٘ـ+بطزع

ط
 ( +عـعبط

--------------------------------------------------- 

لب ∫    ػ (      
7

ظبط ٌٛ 
7
  د ط .ط

 اٌؾً :            
 . د طط7لب د ٘ـ =            ظبطٌٛ 7ق =   

                                   × 

لب                
7
                     ∫ -        ط

 ظبط ٘ـ =          د ط ــــــــــ ×  7د ق =
 ظبط                 

 

لب ∫ 7 - ظبطٌٛ  ظبط7= 
7
   . د ط  ط

 + عـ ظبط7 - ظبطٌٛ  ظبط7= 

 7ٌٛ   ط +         

  د ط .ـــــــــــــــــــــ ∫  غ (     

 7ط +              

ص    
7 

 7= ط + 

 ص . د ص = د ط 7   

 ٌٛ ص                        ٌٛ ص ص7  

 صد  .ـــــــــــــــــــــ ∫ 7ص = د  .ـــــــــــــــــــــ ∫     

ص       
7

 ص                               

 ع = ٌٛ ص

 ص. دع = دص

 ع                    

 عد  .ــــــــــص .   ∫ 7=       

ص                   
 

                                 

ع  = عد  . ع  ∫ 7=       
7 

 + عـ 

 

(  7=  ) ٌٛ   ط + 
7
 + عـ  

                         8    

 ــــــــــــــــــــــــ . د ط  ∫ ٞ (     

ط )ط         
9
 +8 ) 

اٌؾً  :   ص = ط 
9
 +8 

 د ص                              

 د ط = ـــــــــــ             

ط9                             
1
 

                    8    

 ــــــــــــــــــــــــ . د ص   ∫           

ط9         
9

 )ص (

                            8    

 ـــــــــــــــ . د ص ـــــــــــــــــــ  ∫           

         9
 

 ( 8 –)ص () ص 

 ة        أ                                 8            

        صـ. د ــــــــــــــ +ــــ ـــــــــ ∫=  صــــ. د ــــــــــــــــــــ ∫

 8 -ص       ص 9              (   8 -ص)ص 9  

     | + عـ   8 -ص|  ٌٛ+ ة |  ص9ٌٛ |  أ=         

   ص (9 )ة (  + 8 -ص=  أ )8 

 8/9ِٕٚٙب ة =  8=  صػٕذِب  

                          8-ِٕٚٙب أ =  4=  صػٕذِب  

 | + عـ  8 -صٌٛ |  8/9+ |  ص9ٌٛ |  8-=         

ط9ٌٛ |  8-=         
7 
طٌٛ |  8/7+ | 9+ 

9
 | + عـ 
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ط – 7ط                   
0
   

 ــــــــــــــــــــــــــ    . دط    ∫  ن  (      

ط                        
5
  

 ط:       
        . 

             8           8   
 . دط   8 -ــــــــــ     ــــــــــ    ∫        

ط             
3

ط       
7
 
                             8 

 8 -ص =  ـــــــــ                   
ط                             

7
 

 ط 7 -               
 دص = ــــــــــــ . دط      

ط                 
0
 

ط 8/7-دط = 
3
 . دص  

              8               
ــــــــــ     ص  ∫        

8/7 
ط 8/7- ×) 

3
 ( . دص 

ط             
3

         

ص  ∫ 8/7-      
8/7 
ص 8/3-=  . دص 

3/7 
 + عـ

 
        . 

             - 8           8   
( 8 -=  ــــــــــ    ) ــــــــــ          

3   
  + عـ

ط          3              
7
 

--------------------------------------------------- 

   السؤال الثانً  :                         
 7 –ط  7ا ( ق) ط ( = 

 7قَ ) ط ( =    

     8 

  د ط .( 0 –ط  7ق) ط (+ 7–)٘ـ )ط ( ∫ ة (     

     3 

  8                   8                     8 

ق)ط(.دط +ط∫7-٘ـ)ط(.دط ∫=
7
|-0(8-3) 

  3                  3                      3 

=-5-7×-6 +8- 9  +1 =-5+87=8 

 ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

 
 
 
 

 السؤال الثالث   :                           
 افشض وض١ش ؽذٚد ق)ط(= أط + ة

   8 

 0=  د ط .(أ ط + ة) ∫    

   -8 

ط       
7
  8 

 0ة =  7أ ـــــــــ   |  +    

        7   -8 

 7ِٕٚٙب ة =  0ة =  7+ (  8 – 8)  7أ / 

   3 

 7=  د ط .(7أ ط + ) ∫    

   8 

ط      
7
   3 

 7(= 8-3)7أ ـــــــــ   |  +    

       7      8 

 8/7-ِٕٚٙب أ  =  7=  0( +  8 – 9)  7أ / 

 7ط + 8/7-ارْ  ق)ط(= 

--------------------------------------------------- 

                       السؤال الرابع    :     
 د ص         ص      
 ــــــــــــ = ـــــــــــ   
 د ط          ط    
 د ص            دط        
 ـــــــــــــ  ∫ــــــــــــ =    ∫ 

 ص             ط        
 ٌٛ | ص | = ٌٛ | ط | + عـ 

ص = ٘ـ    
)ٌٛ | ط | + عـ (
 

--------------------------------------------------- 

 السؤال الخامس     :                           
ا (   ص
7
٘ـ  –= ٌٛ ط ص  

7ط 
  

 صَ ×ص + ط×8                  

ط ٘ـ  7  -ص صَ =  ــــــــــــــــــــــــــــ  7
7ط 
 

 ط ص                        

 

ط ص7
7
ط7 -صَ ×ص + ط×8صَ = 

7
ص ٘ـ 
7ط 
 

ط ص7
7
ط 7  -صَ  = ص ×ط - صَ  

7
ص ٘ـ 
7ط 
  

ط ص7صَ )
7
ط 7  -ط( =   ص  -  

7
ص ٘ـ 
7ط 
 

ط7-ص                                
7

ص ٘ـ 
7ط 
 

 ـــــــــــــــــــــــــــصَ  = ــــــــــ                     

ط ص7                                 
7
 ط  -
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ة (   ص =  أ 
ق)ط(
  

 ق)ط( ٌٛ أ   ٌٛص =         

          8 

 صَ  = قَ)ط( ٌٛ أ ×  ــــــــــ         

 ص           

 صَ = ص قَ)ط( ٌٛ أ            

 

صَ = قَ)ط(  أ             
ق)ط(
 ٌٛ أ  

--------------------------------------------------- 

 السؤال السادس :                           
  ق) ط ( = ص     

٘ـ        
ط
  =7 

 7ط = ٌٛ       

       ٌٛ7                                                ٌٛ7 

٘ـ  – 7)  ∫َ =  
ط
٘ـ–(  4 -7)7ٌٛ( . دط = 

ط
| 

       4                                                   4 

 ٚؽذح ِغبؽخ 7   - 0= ٌٛ   

 ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

 

 

 

 السؤال الاول  :                           

8 7 3 0 5 6 8 1 9 84 

 ة عـ أ ة أ ة د أ د عـ

--------------------------------------------------- 

 السؤال الثانً   :                           
ط    ∫أ (       

ْ
ٌٛ ط 

3 
 د ط  . 

 :  اٌؾً   

ط  3ق = ٌٛ ط              د ٘ـ =      
ْ

 . د ط

                               × 

ط  3                    ∫ -                         
ْ
 
+8
 

 / ط د ط             ٘ـ = ـــــــــــــــــ8د ق =    

                                                  +ْ8 

ط  3     
ْ
 
+8

               3 

ط  ∫ــــــــــ   --= ـــــــــــــــ ٌٛ ط   
ْ
 . د ط 

      +ْ8                   + ْ8 

ط 
ْ
 
+8

                 3 

ــــــــــــــــــ  ط  -= ـــــــــــــــ ٌٛ ط
+ْ8
 + عـ          

+ْ8                + ْ (8)
7
 

 

 

                         8 

ــــــــــــــــــــــــــــ     ∫ة (         
 
 . د ط  

 +      ط                            8                  

 +    ط 8ص =             

( 8 –) ص     
7 

 = ط 

 ( دص = د ط  8 –) ص  7     

 ( دص 8 –) ص  7              

ــــــــــــــــــــــــــــ  ∫          
 
  

 ص                

ص7   ∫          
-8/7
 ( دص 8 –) ص  

ص7)   ∫          
8/7
ص7 – 

-8/7
 ( دص

ص 0/3            
3/7
ص 0 -  

8/7 
 + عـ                                

 +   ط( + عـ  8)0 -+  ط (8) 0/3=     

 

لب                      
0
 ط 

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــ  ∫عـ  (         
 
 . د ط  

ظب                
7
     7-ظب ط  -ط 

 ص = ظب ط                     

 د ص                             

 د ط = ـــــــــــــــــ               

لب                            
7
 ط

لب                      
7
 ط 

ــــــــــــــــــــــــــــ  ∫                 
 
 . د ص  

ص                
7
     7-ص - 

ٌىٓ لب             
7

ط = ظب
7

 8ط + 

ص                  
7 
 +8 

ـــــــــــــــــــــــــ  ∫                 
 
 . د ص  

ص                
7
     7-ص - 

  3ص +                          

+   ـــــــــــــــــــــــــــــ  8  ∫            
 
 . د ص  

 (    8()ص+7-) ص                    

 أ                  ة                         

ــــــــــــــ  +  ـــــــــــــــ  ∫ص  +               
 
 . د ص  

 (    8(        )ص+7-) ص                    

 | + عـ 8ص+ + ة ٌٛ | |7-ص  = ص +  أ ٌٛ |  

  3( = ص +  7 –(  + ة )ص  8ٌىٓ أ ) ص + 

 5/3فبْ  أ =  7ػٕذِب ص = 

 7/3-فبْ  ة = 8-ػٕذِب ص = 

 |+عـ 8ٌٛ|ظبط+ 7/3-|7-ٌٛ|ظبط5/3= ظبط+

 

 

 اخزجـــــــــــــــــــــبس رارــــــــــــــــــــــــٟ
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) ٌٛ ط (  ∫د (     
7
 . د ط    

 :  اٌؾً
ق = ) ٌٛ ط(     

7
 د ٘ـ =   د ط             

                                   × 
               7           - ∫                      

 د ق = ــــــــ ٌٛ ط  د ط     ٘ـ = ط   
 ط                                                  

= ط) ٌٛ ط (
7
 ٌٛط. د ط ∫7 --   

 ق = ٌٛ ط        د ٘ـ =    د ط                  
                                    × 

                              - ∫                        
 / ط د ط     ٘ـ = ط8د ق =               

= ط) ٌٛ ط (
7
 د ط ( ∫ -) ط ٌٛط 7 --   
= ط) ٌٛ ط (
7
 ط+ عـ 7 –ط ٌٛط  7 --   

--------------------------------------------------- 
                           السؤال الثالث : 

  3                    4                3 

ط3)∫ط. د ط+ -∫ق)ط( . د ط=  ∫  
7
 (. د ط8+

-7                  -7               4 
                                 4               3 

ط8/7-=                   
7
| + ط 

3
 71+ط| =

                             -7              4 
--------------------------------------------------- 

 السؤال الرابع :                           
 عزب ط                                  

ط ٘ـ  7ق)ط( =  
 7ط

 + ـــــــــــــ
 عب ط                                  

ـ ط ٘ 7=            
 7ط

 + ظزب ط

٘ـ  7قَ)ط( =
7ط
ط0+ 

7
٘ـ  

 7ط
لزب –

7
 ط 

--------------------------------------------------- 
 السؤال الخامس :                           

ط – 84=  7 –ط     
7 
 

ط
7 

 = صفش  87 –+ ط 

    7 

ط  -84)  ∫َ =
7
 ط ( . د ط – 7)  –(  

    4 

      3 

ط -84) ∫+     
7
 ( . د ط 7 –) ط  –(  

      8 
7                      3  
ط -ط +1) ∫ = 

7
ط –ط  -87)∫(+ 

7
 ( . د ط

 4                       8 

 

 

 

 

 

 

 

 

 غشق اٌزىبًِ

 عذ اٌزىبِلاد اٌزب١ٌخ 

( لب ط + ظبط)∫ .8
7

 . د ط

 . د ط)ظبط(7ط لب7لب ∫ .7

88)ط ∫ .3
ط(3-

9
 . د ط

0عب ط 8ط0 ∫ .0
 د ط . 

 ط د . 5(8-ط 7+    8)∫ .5

٘ـ  8ط ∫ .6
0ط
 
+8 
 د ط .

     7ط+      5    

 ــــــــــــــــــــ . د ط   ∫ .8

 |8-ط| ط   3    

ط            
7
-0      

 ــــــــــــــــــــــــــ . د ط   ∫ .1

ط        
7
 3+ط0 - 

      عزب ط            

 ـــــــــــــــــــ . د ط   ∫ .9

عب         
7
 8 -ط 

                   8      

 ــــــــــــــــــــــــــ . د ط   ∫ .84

 3-ط  7-ط             

                   8      

 ــــــــــــــــــــــ . د ط   ∫ .88

 (8-ط)  ط           

 

 

                        8      

 ـــــــــــ . د ط ـــــــــــــــــــ  ∫ .87

 3-ط7+  8-ط7              

 

          
 3
( 5)ط +   

7 
     

 ـــــ . د ط ـــــــــــــــــــ  ∫ .83

             
3
ط    

1
 

  

 . د ط   ط٘ـ  -8   ∫   .80

 5   بَـــــــــــــــــــــــش٠ٓ ػــــــــــــــــرّ

 

: 
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٘ـ  ط 7                    
  7ط
    

 ــــــــــــــــ . د ط ــــــــــــــــــــــ  ∫ .85

)٘ـ             
7ط
()٘ـ 8-

7ط
 +0                ) 

ط(٘ـ )5ٌٛط ∫ .86
7

 . د ط

 ط عبط (. د ط7عب –ط عزبط 7ط)عزب3عب6∫ .88

 ط(.دط3ط عب7بزع–ط عبط3ط)عزب0 3عزب∫ .81

 ط عبط (. د ط7عب –ط عزبط 7ط)عزب3ذع∫ .89

 عبط (. د ط 0عب –عزبط ط 0عزبط)0ذع∫ .74

 (. د ط ط1بزع8/7 –ط 3عزبط 5)عزبط∫ .78

      ط 0ط عبط + عزب3عب7    

 ـــــــــ . د ط ــــــــــــــــــــــــــــــــ  ∫ .77

 ط 7+ عب 8             

ط(٘ـ +3ٌٛ)                                 
3
 

 8(=8، ق)ــ ـــــــــــــــــــــ  ارا ػٍّذ اْ قَ)ط(= .73

ط                                    
7 
 

 ٘ـ                                  

ق)ط( ∫،  عذ    87ق)٘ـ(=          
 
 د ط .

                                  8 

                                    

 ثذْٚ اعشاء ػ١ٍّخ اٌزىبًِ عذ ِب ٠ٍٟ  .70

 أ –. ة 3أ     -. ة 7. أ + ة      8

 ػٍّذ اْ ارا    

                                        

عب ∫ أ =    
7

بزع ∫ ،   ة =   د طط . 
7

 د طط . 

        -                              -  

 

 ٌٕٙذع١خ ٚاٌف١ض٠بئ١خ ٚاٌّبدلاد اٌزفبظ١ٍخ اٌزطج١مبد ا

 ارا وبْ ١ًِ اٌّّبط ٌّٕؾٕٝ ػلالخ ِب ػٕذ إٌمطخ .75

لب –عبط                               
7
 ط

 ) ط ، ص ( ٠غبٚٞ ـــــــــــــــــــــــــــ عذ لبػذح 

ص3                                  
7
 

 (رمغ ػٍٝ ِٕؾٕب٘ب. /0  ،0اٌؼلالخ ػٍّبً ثبْ إٌمطخ )

 

 

 

 

 ارا وبْ ١ًِ اٌّّبط ٌّٕؾٕٝ ػلالخ ِب ػٕذ إٌمطخ .76

ص7                                 
3
 

 ) ط ، ص ( ٠غبٚٞ ـــــــــــــــــــــــــــ عذ لبػذح 

( 5ط + 3)                             
7/3
 

 (رمغ ػٍٝ ِٕؾٕب٘ب. 5، 8اٌؼلالخ ػٍّبً ثبْ إٌمطخ )

 

   رزىبصش ثىز١ش٠ب ؽغت اٌّؼبدٌخ  .78
 د د                          
ْ  5ــــــــــ =              

0
  +74        ْ 

 د ْ                            
ؽ١ش د : ػذد اٌجىز١ش٠ب ، ْ اٌضِٓ ثبٌضٛأٟ ارا وبْ  

   س 3فغذ ػذد٘ب ثؼذ  34ػذد٘ب ثؼذ صب١ٔخ ٚاؽذح ٠غبٚٞ 

 

 ارا وبْ رغبسع عغ١ُ د ثؼذ ْ صب١ٔخ ٠ؼطٝ ثبٌؼلالخ  .71

 فغذ اٌّغبفخ اٌزٟ ٠مطؼٙب اٌغغُ ثؼذ 0ْ +  6د =  

 س ِٓ ثذء اٌؾشوخ ػٍّبً ثبْ اٌغشػخ الاثزذائ١خ ٌٍغغُ                   3 

 َ فٟ صب١ٔز78ٓ١َ /  س  ٚأٗ لطغ ِغبفخ  7  

 

 + عـ ْ اصجذ ا4ْارا ػٍّذ اْ ع=ع .79

عـ ْ 8/7ْ +  4ف=ع        
7 

                4ؽ١ش ع

 اٌغشػخ الاثزذائ١خ ، عـ اٌزغبسع ، ف اٌّغبفخ .     

 

ؽً اٌّؼبدٌخ ص ٘ـ .34
ط
دص=٘ـ 

ط
 ص دص5–.دط

 

 خٛاص اٌزىبًِ اٌّؾذٚد

                1                        1 

 8ق)ط(. دط=8/7∫، 64ق)ط(.دط=0∫ارا وبْ .38

                8                          5 

                8                               

 ( . د ط 7)ق) ط (+  ∫ أٚعذ     
            5        
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               0                   

 . د ط 7ط(7-6)  ∫ أٚعذ  .37
               4        

              0                   

  [. د ط8ط + 8/7] ∫ أٚعذ  .33
               8        
               0                   

 ط[. د ط  8/3  - 7] ∫ أٚعذ  .30
               8        
ارا وبْ ق)ط(= ط .35

7
 اٚعذ اصغش ل١ّخ                  5 – 

                           -8      

 ق) ط ( . دط  ∫                             

                            -5 

                   5٘ـ ٌٛ              

 . د ط ط7٘ـ    ∫ أٚعذ  .36

                   7٘ـ ٌٛ               
 
 ط٘ـ 7ٌٛ             
 ٘ـ    ٘ـ       
 ــــــــــــــــــــ . د ط   ∫ .38
ط       8       

3 
 

 

 .ارا وبْ ق)ط( الزشأبً ِزصلاً ػٍٝ ػ ٚوبْ     .31

) لزب ∫    
7
ظزب -ط

7
ط(ق)ط(.دط=عزب
7
ط
 
 ط+عـ ، 7-

 .(/7)عذ قَ          

 [ 7،  8-]ق الزشاْ ِؾذٚد فٟ اٌفزشح  ئرا وبْ .39

 عذ اٌؼذد٠ٓ أ ، ة ؽ١ش  3 ≥ق)ط(  ≥ 7ؽ١ش          

                       3 

 0ْ+ ≥ .دطق)ط(  ∫ ≥ أ + َ             

                       -8 

ِؼزّذاػًٍٝ اٌشىً اٌج١بٟٔ اٌزٞ ٠ّضً ِٕؾٕٝ الالزشاْ  .04

  | 6 –ط 7ق)ط(= | 

           5 

 .دطق)ط(  ∫ عذ       

           7                 

 

 

 

 

 اٌّغبؽبد

 

 ِؼزّذاػًٍٝ اٌشىً                     ق)ط( .08

 اٌّغبٚس عذ ِغبؽخ 

 إٌّطمخ اٌّظٍٍخ  

ؽ١ش ق)ط(= ط
7
-0   

 ي)ط(   7-          7  3                                

                                            -0 

 

 ي)ط(                                                          

                        6ِؼزّذاػًٍٝ اٌشىً                       .07

 0                  اٌّغبٚس عذ ِغبؽخ          

 إٌّطمخ اٌّظٍٍخ   ٘ـ)ط(                         ق)ط( 

ؽ١ش ق)ط(= ط
7
-0   

                                6        7                -7  

                                                    -7       

 

 ٠ّضً اٌشىً اٌٛاعٙخ الاِب١ِخ ٌّغّغ س٠بظٟ ، .03

ط –0ِذخً اٌّغّغ ٠ّضٍٗ إٌّؾٕٝ ق)ط(=
7 
 

ِب رىٍفخ أشبء ثبة ؽذ٠ذٞ ٌٍّذخً ، ارا وبْ عؼش 

 د٠ٕبس ؟  34اٌٛؽذح اٌّشثؼخ ِٕٗ  

 ٚؽذح  84ٚؽذح       84                     

 

 
                               ( ق) ط ٚؽذح   6          

 

 

ئػ ارا وبْ فٟ اٌغإاي اٌغبثك عذ رىٍفخ د٘بْ اٌؾب .00

 عؼش اٌّزش اٌّشثغ ِٕٗ ٠غبٚٞ د٠ٕبس٠ٓ.

 

اٚعذ ِغبؽخ إٌّطمخ اٌّؾصٛسح ث١ٓ إٌّؾ١ٕبد  .05

ط ، ٘ـ)ط(= ط -7، ق)ط(= 0ي)ط(=
7
. 

 

اٚعذ ِغبؽخ إٌّطمخ اٌّؾصٛسح ث١ٓ إٌّؾ١ٕبد  .06

، ص= ط4ص+ ط=7،  6ط= -ص
3
. 
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 اعئٍخ ػبِخ ػٍٝ اٌزىبِلاد
 عب ط                          

 ــــــــــــ . د ط ـــــــــــــــــــــــ  ∫عذ  .08
 ط7عزب –عزبط 8-3                     
 عذ لبػذح الالزشاْ ق)ط( وض١ش اٌؾذٚد ارا وبْ   .01

 ، 5(=4قً)ط(= صفش ، ق)          

              7 
  .3= د ط ق)ط(.  ∫                 
                 8 

خ ْ رؼطٝ ثبٌمبػذح ارا وبٔذ عشػخ عغ١ُ فٟ اٌٍؾظ .09

أِزبس ػٓ  0ْ ٚوبْ اٌغغ١ُ ػٍٝ ثؼذ 7= عزب4ع)ْ(

 ./0ثذء اٌؾشوخ عذ ثؼذ ٘زا اٌغغ١ُ ػٕذ ْ= 

                5 
  عذ .   1= د ط ق)ط(. 7∫ارا وبْ  .54

                 8 
         0 
 .د ط ط(7(.+8)ق)ط+ ∫          
           4 
 ٌّؼبدٌخ ؽً ا .58
 دص            8       

 4=8-ط 6ــــــ    ص ـــــــــ + 
 دط            7       

 
  . د ط ط5ط عب3عزب∫عذ  .57

                  
ط عزب3عب∫عذ  .53

0
  . د ط ط

 

 ٘ـ              
ط ٌٛ ط+

 
 ــ . د ط ــــــــــــــــــ  ∫عذ  .50

(8)ط+                  
7
 

  . د ط عبط. ٘ـط 7ٌٛعب7∫عذ  .55

ط             
0
ط – 

7
 

 ــ . د ط ــــــــــــــــــ  ∫ .56
ط                    

5
 

  [8  ،3 ]ط   5 ≥ق)ط(  ≥8ئرا وبْ .58

                 3 

 ة عذ ل١ّخ أ ، ة ≥(. دط7+ق)ط()∫ ≥ٚوبْ أ      

                 8 

ٚوبْ ٌلالزشاْ  0-ط6وبْ قً)ط(=ارا  .51

ػٕذ  5ص=ق)ط(ل١ّخ صغشٜ ِؾ١ٍخ رغبٚٞ 

 عذ لبػذح ٘زا الالزشاْ. 8ط=

     ، ٘ـ)ط(الزشا١١ٔٓ ثذائ١١ٓ  َ)ط(ارا وبْ  .59

 ٌٕفظ الالزشاْ ق              

   5 

 1٘ـ)ط((.دط =–)َ)ط( ∫   

   8 

        7 

 ٘ـ)ط((.دط  –)َ)ط( ∫عذ     

        -8 

 ارا وبْ  .64

                                       /7     8 
ص= أ ٘ـ      

ص
 ــ . دط ــــــــــــــــــ  ∫ط( + ٘ـ + عب)ٌٛ 

+ عزب8   4                                   
7
 ط

 دص                             
٘ـ5ـــــــــ  |  = ؽ١ش أ صبثذ ٚوبْ       

3
 4عذ ل١ّخ أ 8+  

 8دط ط=                           
 
اعزخذَ فىشح اٌزىبًِ فٟ ؽغبة ِغبؽخ اٌّضٍش  .68

 . (7، 8-)  عـ ( ،3، 8)ة( ،8، 5)أاٌزٞ سؤٚعٗ 

 

 ارا وبٔذ ِغبؽخ إٌّطمخ اٌّؾصٛسح ثبٌّٕؾ١١ٕٓ  .67

                                8 
ص=   أ ط ، ص = ــــ ط     

7
  87ٞ صفش رغبٚ ، أ< 

 أ                                  

 ٚؽذح ِشثؼخ فّب ل١ّخ أ . .        

صفشٚوبْ  ≠ارا وبْ ق)ط(=قَ)ط( ، ق)ط( .63

، ٘ـ (ؽ١ش ٘ـ اٌؼذد ا١ٌٕج١شٞ  5ق)ط(٠ّش ثبٌٕمطخ )

 عذ لبػذح الالزشاْ ق)ط(.

                                                    87(=7)ق.٘ـ()6(=0ارا وبْ )ق.٘ـ() .60
           0                            0 
 ق.د٘ـ  ∫،   اٚعذ  7ق =  ٘ـ .د∫ٚوبْ      
               7                                            7 
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  4ارا وبْ أ ، ة <  .  8  

         0            

         74ق ) ط ( . د ط =    ∫          

         - 8 

ٚوبْ َ ) ط ( = ط 
7
 + عـ ط ثذائٟ ي ق 

 [ عذ اٌضبثذ عـ  0،  8 -ػٍٝ ]  

 : رّش٠ٓ ٌٍطبٌت  اٌؾً  
--------------------------------------------------- 

                                     (- 8  )
 ْ– 8
 ْ (– 8  )! 

.ارا وبْ ق7
) ْ (
 ــــــــــــــــ                                                                ) ط ( = ـــــــــــــــــــــ 

(  1) ط +                                          
ْ
     

      
، ق 1 -: ط < 

) ْ (
 ) ط (ٟ٘ اٌّشزمخ ا١ٌٕٔٛخ   

 ٌلالزشاْ ق) ط ( ، فغذ لبػذح الالزشاْ   

--------------------------------------------------- 

 ارا وبْ  .  3  

 أ               ٘ـ                

 اٚعذ  أ  8ط ٌٛ ط . د ط ، أ <  0∫ط.دط= 7 ∫   

        8              8 
 : رّش٠ٓ ٌٍطبٌت  اٌؾً   

--------------------------------------------------- 

     لزشاْ اٚعذ اٌّغبؽخ اٌّؾصٛسح ث١ٓ ِٕؾٕٝ الا .3

ط ق)ط(=  
3 

 (8،8ٚاٌّّبط ٌّٕؾٕٝ الالزشاْ ق ػٕذ )

--------------------------------------------------- 

.ارا وبْ ْ ػذداً صؾ١ؾبً ِٛعجبً فّب ٟ٘ ِغّٛػخ ل١ُ ْ 0

 اٌزٟ رغؼً اٌّغبٚاح اٌزب١ٌخ صؾ١ؾخ دائّب ً 

        8                     8 

ط  ∫    
ْ
ط    ∫7. د ط=  

ْ
 .  د ط 

  - 8                    4   

 اٌؾً 

          8                    8           8                   8 

ـــــــــــــــ  ط      
 + ْ8
ـــــــــــــ  ط   7=  │  

 + ْ8
 │ 

         + ْ8              - 8         + ْ8              4 

8 
 + ْ8
 –     (- 8 ) 

 + ْ8
= 7 (8 

 + ْ8
  - 4

   + ْ8
   ) 

 –  (- 8) 
 + ْ8
= 8 

 + ْ8
 ( 8 -)   ِٕٚٙب   

 + ْ8
 =- 8          

 ْ صٚعٟ  فشدٞ ..........  8ْ +                  

. اٚعذ ِؼبدٌخ اٌّغزم١ُ اٌزٞ ٠ّش ثٕمطخ الاصً  5

ط3ٛسح ث١ٓ ق)ط(=٠ٕٚصم إٌّطمخ اٌّؾص
7 

 .ِٚؾٛس اٌصبداد فٟ اٌشثغ الاٚي  3ٚاٌّغزم١ُ ص= 

--------------------------------------------------- 

ق)ط(= أ ط + ة ، ٚوبْ َ)ط(الزشاْ ثذائٟ  .6

(ََ  عذ ل١ّخ أ ، ة . 7(=7ًَ) 8(=7ٌلالزشاْ ق ؽ١ش 

--------------------------------------------------- 
                                          3 
  (  8ق)ط(. دط = ــــــــــــــ ، عذ قَ)∫ارا وبْ .8

ط                                    
7
+7 

----------------------------------------------------- 

    7                     

 ٚوبْ  85) أ+ ق)ط((. دط=  ∫ .1

    - 7 

  - 7 

 أ    فّب ل١ّخ أ  1ق ) ط ( .  د ط=   0  ∫،  

   7                     

 8.5أ = ط           

-----------------------------------------------  
ارا وبْ  َ) ط ( ٘ٛ الزشاْ ثذائٟ ٌلالزشاْ ق)ط(  .9

 [ ؽ١ش ق ِزصً ٚوبْ  3،  8ػٍٝ ] 

َ)ط(= ط
3
ط7-

7
 ط+ عـ ؽ١ش عـ صبثذ عذ  0+

       3                     

 ط( . د ط  7-ق)ط(3)  ∫  

  8 
-----------------------------------------------  

 9 -ط                   
 ـــــــــــــــــ . د ط   ∫ .84

       3ط +              

-------------------------------------------------- 

             3 

ط + ط6 – 9   ∫ .88
7 

 . د ط 

 -8 

 

 

 أ             

 6   بَـــــــــــــــــــــــش٠ٓ ػــــــــــــــــرّ

 

: 
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 8|. د ط ، عذ ل١ّخ أ ، أ <7 –ط 7| ∫ .87

   4 

--------------------------------------------------- 

                       8  

 ـــــــــــــــــــــــــ . د ط   ∫. 83      

 عب ط عزب ط                  

---------------------------------------------------  
                     8  

 ط+ عـ7ظزب7 -ـــــــــــــــــــــــــــــ . د ط ط: ∫. 80      

عب           
7
ط عزب  

7
 ط       

---------------------------------------------------  
                      8  

 ط+ عـ7ظزب7 -. د ط ط:ـــــــــــــــــــــــــــــ   ∫.  85   

عزب          
7
عزب -ط

0
 ط     

--------------------------------------------------- 

عب                
7
  8ط +  3عب  7ط +  3 

 ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ . د ط  ∫.  86    

 ط  3لب                              

--------------------------------------------------- 

٘ـ                   
ط 
   

ٌٛ|٘ـ 8/7ـــــــــــــــــــــــ . د ط ط:  ∫. 88    
ط7
 |+عـ8- 

٘ـ         
ط 
٘ـ -  

ط  -
       

---------------------------------------------------         

ط+ ٘ـ 8   ∫   .81
 
 

 . د ط 

---------------------------------------------------           

(  8)  ط +                     
8
 

 ــــــــــــــــــــــــ    . دط    ∫.    89      

ط                          
88
  

---------------------------------------------------           

 د ط              
 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ   ∫.74
) عزب ط  + عب ط (            

7
     

-----------------------------------------------  
٘ـ +    8                

ط
  

 ـــــــــــــــــ . د ط   ∫. 78

٘ـ                 
ط 

       

 

 

 

 

  
   /7≥ط  ≥ 4ط . د ط ، 7عزب - 8  ∫  .77

   -----------------------------------------------         
ط ٘ـ                    

ط
      

 ــــــــــــــــــــــــ . د ط   ∫.  73 

( 8) ط +           
7
 

  -----------------------------------------------  
                8  
 ـــــــ . د ط ٌٛ  ∫. 70

 ط                    

 ----------------------------------------------- 

ط ) ٌٛ ط (  ∫. 75
7
 . د ط   

--------------------------------------------------- 

عب  -8           
3

 ط      

 ــــــــــــــــــــ . د ط   ∫. 76 

 عب ط     -8           

--------------------------------------------------- 

ط  ∫. 78
3
٘ـ  

7ط
 . د ط  

--------------------------------------------------- 

ط  ∫. 71
7
×3

3ط
 . د ط 

--------------------------------------------------- 

 . د ط  ط6ط عزب3عب. 79

--------------------------------------------------- 

٘ـ ∫. 34
ٌٛ عزبط عبط +

 . د ط 

----------------------------------------------- 

 عزبط . د ط٘ـظبط ٌٛ ∫. 38
-----------------------------------------------  

٘ـ           
7
 
ط
 - 8 

 ـــــــــــــــــ . د ط   ∫. 37

٘ـ           
ط
 - 8      

-----------------------------------------------  
 ط     عزب                

 ــــــــــــ . د ط ـــــــــــــــــــ  ∫. 33

 عب ط ٘ـعب ط ٌٛ         
  -----------------------------------------------  

                      8  
 ـــــــــــــــــــــــــــ . د ط  ∫. 30

        
3
 ط         -ط    

----------------------------------------------- 

 (. د ط8ط ٌٛ)ط+  ∫. 35

----------------------------------------------- 
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ط3) ٘ـٌٛ  ∫. 36  
7
 (. د ط6ط +9 -

----------------------------------------------- 
                      8  

 ـــــــــــــــــــ . د ط  ــــــ  ∫.  38   
 ظب ط      -لب ط               

--------------------------------------------------- 

ط  ∫. 31  
3
لب
7
ط 

7
 . د ط  

---------------------------------------------------         

ط (   -8)  ∫ .39
5
 
 

 . د ط 

---------------------------------------------------         
  8-ط                  

) ــــــــــــــ ( ∫.  04   
7

 . د ط  
     8ط+                 

----------------------------------------------- 
ط  ∫ . 08

5
ط   

7
 . د ط  8+ 

------------------------------------------------ 

 . د ط عب ٌٛط  ∫. 07

----------------------------------------------- 

لب ∫. 03
3
 . د ط ط 

----------------------------------------------- 

ط ∫=  ْ. ارا وبْ ع 00
 ْ
 . د طعزب ط  

 3،ع7، ع 8= عبط عذ ع 4ٚوبْ ع       

----------------------------------------------- 
                       8   +ْ8 
ط ـــــــــــ   ∫ اصجذ اْ  .05

ْ
 د ط   

                     -8    7 
  ْ صٚعٟ ،      8                            

 ق)ط(=           

صفش                             
 
 ْ فشدٞ ،   

 ِٚؾٛسٞ الاؽذاص١بْ                                                

----------------------------------------------- 

 .اٚعذ اٌّغبؽخ اٌّؾصٛسح ث١ٓ ِٕؾٕٝ الالزشاْ 06

  7ط> ≥4،         5                            

 ق)ط( =            

ط -9                             
7 
   3 ≥ ط ≥7،   

 ِٚؾٛسٞ الاؽذاص١بْ                    

-----------------------------------------------         

ط7              
3
ط7+ 

7
+8      

 ــــــــــــــــــــــــــــ . د ط   ∫.   08  

ط                    
7
 ط – 

 

 

 

ط                  
7
     ط 1+

 ــــــــــــــــــــــــــــ . د ط   ∫.   01  

(0+  ط)                    
5
 

----------------------------------------------- 

    ط3عزب                

 ــــــــــــــــ . د ط   ∫.   09  

 عزبط                

----------------------------------------------- 

)ٌٛط( ∫=  ْ. ارا وبْ ع 54
 ْ
 . د طعزب ط  

= ط)ٌٛط( ْاصجذ اْ ع 
 ْ
ْ ع  –

ْ-8
 

 3،ع7، ع 8= عبط عذ ع 4ٚوبْ ع       

----------------------------------------------- 

 .    ارا وبْ 58
ع
ط   ∫ =  ْ 

ْ
٘ـ  

ط
 . د ط 

= ط  ْاصجذ اْ ع  
ْ
٘ـ  

ط
 8 –ْ ْ ع  – 

= ٘ـ  4ٚارا وبْ ع 
ط
 3، ع  7، ع  8اٚعذ ع  

----------------------------------------------- 

   لا زمبق ػٍٝ ػ ، ٚوبْ ارا وبْ ق لبثلاً ٌ.57

 ،  1(=9ق)          

                           3 

ط قَ )ط 7∫فّب ل١ّخ   3(=0ق)  
7

 (. دط 

                           7 

----------------------------------------------- 

٘ـ3ئرا وبْ ق)ط(=.53
ط 0

ط7+ ٌٛ)
7
 8/7-(، ط<8+

 =   ( 4قَ)ٚعذ   ، ؽ١ش  ٘ـ اٌؼذد ا١ٌٕجشٞ ، ا

----------------------------------------------- 

 ٘ـ)ط(   فٟ اٌشىً اٌّغبٚس  .50

 ٠ّضً ث١بٟٔ الالزشا١ٔٓ     

 ق ، ٘ـ ارا ػٍّذ اْ    

 ،  0ط+3ق)ط(=    

 ق)ط((          5، فّب ل١ّخ ٘ـ) 3-ط7٘ـَ)ط(=    
 80ط :    

----------------------------------------------- 
اٌشىً اٌّغبٚس ِغزط١ً ٠ؼٍٖٛ لطغ ِىبفئ عذ ِغبؽخ .55

 ( 8،  7)                            اٌشىً        
                                                         8                    َ 

 َ  5     :                          اٌؾً

 

                                              0 َ 
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 | عبط  | .دط رغبٚٞ ∫ .56

   

       8 ط           

   

            7 ْ 

 ]ط/ْ[ .دط  : ْ ػذد غج١ؼٟ                              ∫ِب ل١ّخ   .58

              4 

 ْ          ط    

 

)ط∫ .51
7
( عزب )ط8+ 

3
 (. دط8ط +  3+  

 

 اؽغت ِغبؽخ إٌّطمخ اٌّظٍٍخ.59

 | 7-ط | فٟ اٌشىً اٌّغبٚس ٘ـ)ط(=    

ط – 84ِٕٚؾٕٝ ق)ط(=       
7
 . 

 

 

         ٠ّضً اٌشىً اٌّشعَٛ                    .64

  34                                  اٌؼلالخ ث١ٓ اٌغشػخ 

 ٚاٌضِٓ ٌغغُ ٠زؾشن

 خػ ِغزم١ُ ، ػٍٝ 

 8  7        6   8عذ اٌّغبفخ اٌّمطٛػخ       

 [8،  4فٟ اٌفزشح اٌض١ِٕخ ] 

 

ط ظب∫ .68
7

 ط. دط

              

 ارا وبْ ٘ـ)ط( ِزصلاً ػٍٝ اٌفزشح ]أ ، ة[ ٚوبْ   .67

 ) أ ، ة (  قَ)ط(= ٘ـ )ط( ٌىً ط          

 ة                    

 ٘ـ)ط(. دط∫ اٚعذ               
 أ                      

 
 عزب ط  6                       

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ . دط∫  .65

 ( 8( )عب ط +  7 –عبط 7)              

 

ط ) عب ط + عزبط(∫  .66
7

 . دط

-------------------------------------------------- 

 .... لا رٕغٝ اْ رذػٛ ٌٕب روش الله ٕغٝ لا ر

 ِغ ر١ّٕبرٟ ٌىُ ثبٌزٛف١ك ٚإٌغبػ

 ثهأرّٕٝ أْ رىْٛ لذ ٔبٌذ ئػغب

 

 

 

 


