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 قواعد التكامل غير المحدود

 (1القاعدة )

  

 

 حيث أ ، جـ ثوابت .

   (2القاعدة )

 

 

 

 ( 3القاعدة )

 

 (4القاعدة )

 

 

 (5القاعدة )

ويمكن تعميم قواعد تكامل الاقتران الدائري كما 

 يلي :

  لايمكن توزيع التكامل على عمليتي الضرب والقسمة 

 اوجد قيمة كل مما يلي :
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 المشتقةمعكوس 

ما هو الاقتران الذي مشتقته س ، ف2ليكن ق)س(=

 ؟س2

نلاحظ أن هناك مجموعة من الاقترانات التي مشتقتها 

 ، ... وبشكل عام فان  5-2، س 3+2س مثل : س2

 +جـ  2م)س(=س 

 

 على 
ً
فان م)س(  bب،أ aاذا كان ق)س( اقترانا متصلا

 لم
ً
شتقة الاقتران ق)س( اذا كان يسمى معكوسا

 ب( ،أ ) ∋مَ)س(=ق)س( لكل س

 

ران م)س( هــــــــو معكــــــــوس تــــــــالســــــــ ا  انو  : بــــــــين  أن الاق

 لمشتقة الاقتران  ق)س( في كل مما يلي :
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 ق)س(

 

   

 ت التالية :اوجد معكوسأ لمشتقة الاقترانا

1.  s s r 

2.  3
s4 s r 

3.  7 s r 

4.  4 2
s5 s s r  

5.    s s s s r 

6.  2
s s r 

 

 ملاحظات مهمة :

لكل اقتران مثل ق)س( هناك عدد لانهائي من   -

 معكوس مشتقته .

الاقتران ق)س( هو  مشتقة  عكوس يحاصل طرح م -

 ثابت .
ً
 دائما

الاقتران مشتقة مشتقة حاصل طرح معكوس ي  -

 صفر.
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ان العملية التي تربط بين التفاضل والتكامل هي 

 : عملية عكسية حيث
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 التكامل المحدود  وخصائص التكامل المحدود

 

 على ]أ ـ ب[ ـ م)س( 
ً
اذا كان ق)س( اقترانا متصلا

 لمشتقة الاقتران ق 
ً
 معكوسا

بالتكامل المحدود    فيسمى   

  حيث 

 يلي :احسب قيمة كل مما 
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 فجد  5(=3، ق) 8-(=2-( اذا كان ق)7)

 

(8 ) 
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 قاعدة  :
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 التكامل بالاجزاء
يمكن اللجوء الى التكامل 

بالأجزاء في احدى الحالات 

 التالية :

اقتران ×)اقتران  .1

 خطي (

جا )اقتران ×اقتران  .2

 خطي (

هـ × اقتران  .3
تران )اق

خطي (
 

لو × اقتران  .4

 )اقتران  (

في التكامل بانجزاء يتم تقسيم المسألة الى جزئين : 

ااجــــــــزء انو  يفــــــــر  ق ويــــــــتم اشــــــــتقاقه وااجــــــــزء 

الثاني دهـ ويتم تكامله ، وبالعادة فان مـا يفـر  ق 

ه الـى الثابـت هو الاقتران التي ت دي احـدى مشـتقات

باســـــتفناء فـــــي حالـــــة الاقتـــــران اللوغـــــاريتمي فـــــان مـــــا 

 يفر  ق هو اللوغاريتم نفسه .
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 التكامل باستخدام الكسور ااجزئية

ور ااجزئية لإيجاد تكامل يستخدم التكامل بالكس

 للتحليل 
ً
 الاقتران النسبي الذي يكون مقامه قابلا

 

   درجة المقام <ااحالة انولى : اذا كانت درجة البسط 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 من درجة المقام Xااحالة الثانية: درجة البسط 
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