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 

        

كانت  اذا) ٢
2 s

6 (s)r


    ،
2 s

4 (s)i


      ،2:   جد

2 s

(s)i
(11 (s) r)

2 
  .  

F

2

2 s 2 s 2 s

(s)i
27 11 2 36 11 (s) r

2  
         

كانت  اذا) ٣
5 s

6 (s)r3


    ،
5 s

(s)i
2

2 
   جد    :


 

5 s
3 (s)i (s)r S  .  

F

5 s
2 (s) r


                    ،  

5 s
4 (s)i


   

   3 9 3 4 2S S  

2وكانت  ،   ) اذا كان هـ(س) كثير حدود٤

3 s

112 (4 s (s)i )
2 

      

جد  2

3 s
(s)i


.  

F

  الامثلة
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2

3 s 3 s

112 4 s (s)i
2 

     

3 s

112 4 9 (s)i
2



     

 2

3 s 3 s 3 s

1196 (s)i 14 (s)i 7 (s)i
2  

        

٥( 2

4 s
6 (4 s (s)r2)


      ،

4 s
2 (s)i


   جد

4 s

(s)r
(s)i 

 .  

F

2

4 s 4 s 4 s 4 s
3 (s) r 6 (s)r 2 6 (4 s) (s)r 2

   
             

4 s

(s)r3
2 (s)i 

    

  

٦ ( 3

2 s
0 (8 (s) r)


      ،    2جد

2 s
( s (s)r)


 ؟  

F:  

3

2 s
8 (s)r



   
 

         ،  


 
2 s

2 (s)r
   

  


    2

2 s
6 4 2 ( s (s)r)  

٧ 2

3 s
0 (6 (s)r5 (s) r)


        ،    جد

3 s
(s2 (s)r)


 .  

F 

3 s
0 (2 (s)r)(3 (s)r)


   

   

ما إ
3 s

3 (s)r


                  
3 s 3 s

9 6 3 6 (s)r (s2 (s)r)
 

         
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او  
3 s

2 (s)r


                  
3 s 3 s

8 6 2 6 (s)r (s2 (s)r)
 

        

  

2اذاكانت ) ٨

1 s
0 (3 (s)r4 (s) r)


         ،  3جد

1 s
(s (s) r)


 ؟  

F 

  
1 s

0 (1 (s)r)(3 (s)r)


   
   

  

ما إ
1 s

3 (s)r


                  3 3

1 s 1 s
28 1 27 1 (s) r (s (s) r)

 
         

او  
1 s

1 (s)r


                  3 3

1 s 1 s
2 1 1 1 (s) r (s (s) r)

 
        

كانت  اذا )٩
2 s

4 (s)r2
8

(2 s) 

         ،جد دوكان ق(س) اقتران كثير حدو ،:  

 
2 s

(s3 (s)r2)


 .  

F

  صفر.لمقام يساوي صفر فإن نها البسط =اذا كانت النهاية موجودة وناتج التعويض في ا :ملاحظة مهمة

                                                                                             
  

  

٠١ 
3 s

7 (s)r
2

(3 s) 

     ،وكان ق(س) اقتران كثير حدود ، جد:  

 2

3 s
(s3 (s) r)


 ؟  

F

2 s
0 (4 (s)r2)


  

2 s
2 (s)r


  

2 s 2 s
2 6 4 s3 (s)r

 
     

يات كسر اذا كانت المعط
 اوالمطلوب ليس كسر
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3 s 3 s
7 (s)r 0 (7 (s)r)

 
       

2

3 s 3 s
40 9 49 s3 (s) r

 
      

كانت  اذا )١١
2 s

5 (s)r
9

(2 s) 

   ،   وكان ق(س) اقتران كثير حدود ، جد:  

 
2 s

(s2 (s)r)


 ؟  

F

2 s 2 s
5 (s)r 0 (5 (s)r)

 
       

2 s 2 s
9 4 5 s2 (s)r

 
        

كانت  اذا )١٢
2 s

4 (s)r
4

(2 s) 

  وكان ق(س) اقتران كثير حدود ، جد ،:  

 
2

2 s

4 s
(4 (s)r) 


 ؟  

F

2 s 2 s

(2 s)4 (2 s)(2 s)11 4
4 (4 (s)r) (4 (s)r) 

        .  

اذاكانت  )١٣
1 s

6 (s)r
8

(1 s) 

  وكان ق(س) اقتران كثير حدود ، جد ،:  

 
2

1 s

3 s2 s
(6 (s)r) 

 
 ؟  

F

1 s 1 s

(1 s)4 (3 s)(1 s)1 1 4
2 8 (6 (s)r) (6 (s)r) 

         

  

  

اذا كانت المعطيات كسر 
والمطلوب كسر ، فيجب ان نجعل 
المعطيات والمطلوب على نفس 

 الصورة
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3اذاكانت  )١
3 s

3 (s)r
2

(27 s) 




وكان ق(س) اقتران كثير حدود ، جد ،:  

3 s

3 s
3 (s)r 


 الجواب:                                                                           ؟

 

  1
54

    

                                    

  :، فجد ٥) يساوي ٢ –) اذا كان ع كثير حدود ، باقي قسمته على ( س ٢
2

2 s
( s4 (s)u3)


 الجواب:                                                                   ؟

 

٣١  

) ، وكانت ٤، ٣ -) اذا ق كثير حدود يمر بالنقطة ( ٣
3 s

10 ((s) g s)


     

2فجد 

3 s
((s) g2 (s) r)


 الجواب:                                                          ؟

 

٢  

اذا كانت  )٤
 

4 s

1 s R3
4 s 

       ،  فما قيمة
 

2
4 s

2 s Rs
s4 s 




S؟  

25الجواب:                                                                                                
16

 

  

اذا كانت  )٥
 

2 s

4 s R5
2 s 

        ، فما قيمة
  3

2 s

40 s4 s R s
2 s 

 
 ؟  

  ٩٢:الجواب                                                                                               

اذا كانت  )٦   2
2 s

3 R 9 1+s R


       جد قيمة  2

1 s
7 s 1+s2 R


 ؟ 

  ٢٤الجواب :                                                                                               

  

 

) ٢تمرين(   
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   يلي:قيمة النهايات فيما  / يجد

١ (2

2 s
4 s


               ٢( 3

5 w
125 w


                    ٣ (2 2

h i

h1 1 i


     

٤ (
3 s

9 9


                  ٥ (
2

1 s

1 2 1 s
2 4 3 s 

               ٦ (
2 s

00
1 s 

    

٧ (
1 s

0 1 s0
2 1 s 

         ٨ (
1 s

2 1 s
0 1 s 

   غير موجودة  

٩ (
2

1 s

0 1 s
0 1 s 

    ؟؟  لا تقبل النتيجة   

  نلاحظ من خلال الامثلة السابقة عند ايجاد النهاية الكسرية نتبع الخطوات التالية :

 .التعويض المباشر  

  0تقيل جميع النتائج ما عدا
0
 .  

 0اذا نتج
0

 :ع احدى الخطوات التالية في الحلنتب غير معينة )( كمية   

  التحليل الى العوامل: أولا 

0: اذا كان ناتج التعويض قاعدة
0

  

  نحلل          نختصر        نعوض.

  

  مراجعة بعض طرق التحليل 

  اخراج عامل مشترك(w s)h wh sh   .  

  2فرق بين مربعين 2(w s)(w s) ( w s)    .  

  2فرق بين مكعبين 2 3 3( w ws s)(w s) ( w s)    .  

  2مجموع مكعبين 2 3 3( w ws s)(w s) ( w s)    .  

  نهايات اقترانات كسرية  االمفهوم الجبري  
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  العبارة التربعيىة

 2(3 s)(2 s) 6 s5 s     .  

 2(1 s)(5 s) 5 s4 s    . 

 

  

  جد قيمة النهايات فيما يلي:

١ (



 1 s

2 s2
1 s

.                                     ٢ (


 2

0 s

s s5
s5

  

F : الحل                                                    F :الحل  

   
1 s

(1 s)2
2

1 s 

                                      
0 s

(1 s5)s1
5 s5 

    

  

٣(





2

2 s

4 s
2 s

                                       ٤ (



 2

5 s

s 5
25 s

  

F : الحل                                                     F: الحل  

2 s

(2 s)(2 s)
4

2 s 

                          
5 s

(s 5)1
10 (5 s)(5 s) 

       

  

٥ (


 


2

8 s

81 (1 s)
s 8

                         ٦ (


 


2

2 s

(6 s5 s)
(2 s)

  

F :الحل                                                    F :الحل  

8 s

(9 1 s)(9 1 s)
18

(s 8) 

                
2 s

(2 s)(3 s)
1

(2 s) 

           

   

    

  مثلةالا
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٧ (


 


2

4 s

(12 s7 s)
(4 s)

                     ٨ (
2

1 s

(7 s3 s5)
(1 s) 

 
   

F:الحل                                                   F:الحل  

4 s

(4 s)(3 s)
1

(4 s) 

                           9ly
0

    

٩ (



 3

3 s

(3 s)
(27 s)

                             ١٠ (



 3

5 s

(5 s)
(125 s)

  

F:الحل                                                    F:الحل  

2
3 s

(3 s)1
27 (9 s3 s)(3 s) 


  

         2
5 s

(5 s)1
75 (25 s5 s)(5 s) 


  

         

  

١١ (


 
  

3

2
2 s

125 (1 s2)
s (2 s) s 2

  

F: الحل  
2

2 3
2 s

(25 (1 s2)5 (1 s2))(5 (1 s2))
(2 s s2 s) 

     
  

 75 250
3
 .  

  

١٢ (


 


2 3

1 s

(2 s s)
(1 s)

  

F: تستخدم القسمة التركيبية في تحليل البسط.   الحل 
3s 2s  s  [   

١     ١     0  2   

      ٢    ٢     ١  

 ٠   ٢   ٢      ١    
2

1 s

(1 s)(2 s2 s)
5

(1 s) 

      

١ 

  www.awa2el.net       تم التحميل من موقع الأوائل التعليمي

  www.awa2el.net       تم التحميل من موقع الأوائل التعليمي



 الابداع في الرياضيات                              النهايات والاتصال                       الاستاذ عادل عواد
 

 )         (   
 

١٣ (



 

3

2 4
2 s

(8 s)
(12 s s)

  

F :: الحل  

  تستخدم القسمة التركيبية في تحليل المقام

 2s4s  3s  s     [  

   ١٢-    ٠  ١-     ٠   ١  

        -١٢  ٦-    ٤   ٢  

   ٠   ٦-    ٣   ٢-  ١  
2

2 3
2 s

(2 s)(4 s2 s)3
7 (2 s)(6 s3 s2 s) 

   
   

  

  

١٤ (





5

1 s

(1 s)
(1 s)

  

F  :الحل  
4

1 s

(1 s)(1 s)
0

(1 s) 

     

  

١٥ (


 


5

1 s

32 (1 s)
(1 s)

  

   .لاستبدالسوف نقوم بحل هذا السؤال باستخدام طريقة ا

F طريقة الحل:  

  ١س+ نفرض ان ص=

   ٢ص               ١عندما س            ١- س= ص
5

2 w

0 32 w
0 2 w 

    ) نستخدم القسمة التركيبة(   

 -٢ 
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2 3 4

2 s

(2 w)(16 w8 w4 w2 w)
80

(2 w) 

       

  

اذا كانت ) ١٦
2 s

4 (s)r
4

(2 s) 

   ،  وكان ق(س) اقتران كثير حدود ، جد:  

2

2 s

s (s)r
(2 s) 


 ؟  

F  :الحل  

f ٤طرح واضافة العدد.  
22

2 s 2 s 2 s

4 (s)r s 4 4 (s)rs 4
(2 s) (2 s) (2 s)  

         .    

  

  

) اذاكانت ١٧
3 s

9 (s)r
10

(3 s) 

  وكان ق(س) اقتران كثير حدود ، جد ،:
2

3 s

s (s)r
(3 s) 


 

 
  ؟

F  :الحل  

f ٩طرح واضافة العدد.  
22

3 s 3 s 3 s

9 (s)r s 9 9 (s)rs 9
(3 s) (3 s) (3 s)  

         .  

  

  

ذا كانت ا) ١٨
1 s

1 (s)r
4

(1 s) 

  (س)اقتران كثير حدود ، جد، وكان ق:
3

1 s

1 (s)r s
(1 s) 


 

 
  ؟

F :الحل  

f(س)طرح واضافة ق  

2 s

(s 2)(s 2)
0 4 4 4

(2 s) 

     

3 s

(s 3)(s 3)
4 6 10 10

(3 s) 

     
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3 3

1 s 1 s 1 s

1 (s)r (s)r (s)r s 1 (s)r (s)r (s)r s
(1 s) (1 s) (1 s)  

           

2 3

1 s 1 s

(1 s s)(1 s)(s)r (1 s)(s)r
4 4

(1 s) (1 s) 

           

1 s
7 4 1 3 4 (s)r 3


       

  

  

  

  جد قيمة النهايات فيما يلي 

١. 
3

3
2 s

(2 s3 s)
(8 s) 

 


                                                                        3الجواب
4

  

٢. 
3

2
1 s

(4 s3 s)
(1 s) 

 


                                                                         ٣الجواب  

٣. 
 
 

4

3
2 s

(81 1 s )
27 1 s 

 
 

                                                                       ٤الجواب  

٤. 
5

5
1 s

(1 s)
(1 s) 




                                                                                   :٠الجواب  

٥. 
6

2 s

64 s
2 s 


                                                                               : ١٩٢-الجواب  

٦. 
2

2
2 s

(10 s3 s)
(16 s4 s2) 

 
 

                                                                   : 7 الجواب
12

   

٧. 
3

3 4
1 s

(1 s)
(1 s3 s s) 


  

                                                             3الجواب
4
  

٨. 
16

2 s

4 s2 (2 s)3
(s2 4) 

  
                                                                :١الجواب    

) ٣تمرين(   
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٩.  
2

3
3 s

(1 s) 16
(27 s) 

 


                                                                        :8الجواب
27
   

١٠.   
 

 
3

2
3 s

(1 2 s )
s3 s 

 


                                                                   :١الجواب   

١١. 
 
 

3 2

6 2
2 s

4 s4 s

4 s 

 


                                                               :6 الجواب

1
4

  

١٢. 
   2 4

3
2 s

(36 1 s 5 1 s )
8 s 

   


                                             :13الجواب
2

 

اذا كانت  .١٣
2

2
5 s (s)r

6 s5 s
 

 
فجد قيم أ التي تجعل  

h s
(s)r


 غير موجودة 

الجواب:                                                                                                     2 3 

اذاكانت  .١٤
5 s

25 (s)r
7

(5 s) 

  وكان ق(س) اقتران كثير حدود ، جد ،  

 
2

5 s

s (s)r
(5 s) 


                                                 .                 :3الجواب

 
                                                                           

.اذا كانت ٥١
2 s

3 (s)r
4

(2 s) 

      ،   وكان ق(س) اقتران كثير حدود ، جد:  

2 s

6 (s)rs
(2 s) 


                                                                      :١١الجواب     
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  انيا : توحيد المقامات في حالة الكسور:ث

0: اذا كان ناتج التعويض
0

  

  نوحد          نختصر        نعوض.

  

  

  

  :جد /ي قيمة النهايات فيما يلي 

١(
2 s

1 1
0 3 1 s
0 (2 s) 

      

F

 
2 s

1 s 3
(1 s)3
(2 s) 

 

   =

2 s

s 2
(1 s)31

9 (2 s) 


     

٢( 
5 s

(5 s)0
1 10
4 1 s




 

  

F

5 s

5 s
(1 s 4)
(1 s)4 


 
  =-١٦  

  

٣ (
 2

1 s

1 1
4 1 s0

0 (1 s) 


    

  

F

  الامثلة
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 
 

2

2

1 s

1 s 4
1 s 4
(1 s) 

 

   =

 2

1 s

(1 s 2)(1 s 2)
1 s 41

4 (1 s) 

   
     

  

٤ (
2 2

2 s

2 s
2 s

 




   

  Fلحل: نرتب أولا            

2

2 s

1 1
0 4 s
0 (2 s) 


            

2

2
2 s

s 4
(2 s) s4 




                2
2 s

(s 2)(s 2)4
16 (2 s) s4 

  


  

  

٥(
 

 
2

1 s

1 1 1 s
0 0 1 s 1 s 
     مات)(لا يجوز الاخذ بهذه النتيجة ،يجب توحيد المقا  

F

2

1 s

0 1 s
0 1 s 

                 
1 s

(1 s)(1 s)
2

1 s 

     

٦ (23
3 s

9 3 s3 3
0 0 s 9s9 s 
  


(لا يجوز الاخذ بهذه النتيجة ،يجب توحيد المقامات)  

F

3 3 3
3 s 3 s

s3 s3 s3 s3
s9 s (s9 s) (s9 s) 

   
  

   

3
3 s

00
(s9 s) 




                    حسابية تسبق الاجراءات الحسابية ).( العمليات ال  
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٧ (2
2 s

4 1 4 1
0 0 2 s4 s 
   

   (لا يجوز الاخذ بهذه النتيجة ،يجب توحيد المقامات)  

F

2
2 s 2 s

(2 s)1 4 2 s
(4) (2 s)(2 s) (2 s)(2 s)(4 s) 

      
   

  

٨ (
5 s

1 1 1 10 ( )
0 (5 s) 5 s 
         (لا يجوز الاخذ بهذه النتيجة ،يجب توحيد المقامات)  

F

5 s

1 1 s 5( )
25 (5 s) s5 

     

  

٩ (2
5 s

1 1 2 20 ( )
0 5 s(25 s) 
   


   (لا يجوز الاخذ بهذه النتيجة ،يجب توحيد المقامات)  

F

2
5 s

1 s2 10( )
s5(25 s) 




  

5 s

(5 s)21 2 1
125 250 (5 s)(5 s) s5 

        

١٠ (2
0 s

1 1 10 (1 ) ( )
0 s(1 s) 

   


      (لا يجوز الاخذ بهذه النتيجة ،يجب توحيد المقامات)  

F

2

2
0 s

(1 s) 1 1( ) ( )
s(1 s) 

  


2
0 s

(1 s 1)(1 s 1) 1( ) ( )
s(1 s) 

    


  

2
0 s

(s 2)(s ) 12 ( ) ( )
s(1 s) 

   


  
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١١ (2
2 s

1 1 1 10 ( )
0 5 s2 1 s (14 s s3) 

     
  

(  

F

2 s

1 s 5 s2 1( )
(5 s2)(1 s) (2 s)(7 s3) 

  
    

2 s

(2 s)3 1( )
(5 s2)(1 s) (2 s)(7 s3) 


      

3
13



  :جد قيمة النهايات فيما يلي

١( 2
5 s

1 1
4 1 s
(25 s) 

 


: 1
160
  

  

٢(3
1 s

3 1
1 s1 s 

 


 

6 s

1 1 1( )
(6 s) 6 s 

  1
36


0 s

1 1 1( ) ( )
(s 7) (7 s) s 

   2
49


 

) ٤تمرين(   
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  لثا : الضرب بالعامل المرافق:ثا

  ملاحظات مهمة

١(s s s  .  

٢( 1 s 1 s 1 s     .  

٣( s s s    .  

٤(
2
3 3 3s s s   .  

 :0
0

  

  ) الاستبدال١

  نختصر        نعوض.         نحلل       نستبدل

  ) الضرب بالعامل المرافق.٢

  الضرب بالعامل المرافق      نختصر        نعوض. 

  

  

  

  جد /ي قيمة النهايات فيما يلي :

١ (
4 s

2 s
4 s 




    

Fستبدال: سوف نستخدم طريقة الا  

s w2s w

4 s   2؛ w  

2
2 w

2 w
4 w 




 
2 w

1 2 w
4 (2 w)(2 w) 

     

  الامثلة
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٢ (
1 s

2 3 s
1 s 

 


    

Fمل المرافقباستخدام طريقة الضرب بالعا

1 s

1 4 3 s
1 s2 3 s 

   


1 s

2 23 s 3 s
1 s2 3 s 

    
    

1 s

1 1 s
4 2 (1 s)3 s 


 




  

٣ (
2 s

s s 4
s 2 

 


    

F:باستخدام طريقة الضرب بالعامل المرافق. الحل  

2 s

s s 4 s s 4
s 2s s 4 

    
    
 

  
2 s

1 s s 4
s 2s s 4 

   


S
   

2 s

(s 2)21 2 1
s 22 2 s s 4 

    


2S S S
  

  

٤ (
2 2

2
0 s

s 1 s 1
s 

     

F.الحل: باستخدام طريقة الضرب بالعامل المرافق

2 2 2 2

22 2 0 s

s 1 s 1 s 1 s 1
ss 1 s 1 

    
 

    
 

  

2 2 2

2 22 20 s 0 s

1 2 1s s 1 s 11
2 s ss 1 s 1 

    
  

 
S
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٥ (
3

8 s

2 s
8 s 



    

Fسوف نستخدم طريقة الاستبدال :

3sنفرض ان  w        3s w    

8 s   2؛ w  

3
2 w

2 w
8 w 




 2
2 w

(2 w)1
12 (2 w)(4 w2 w) 


  

  

٦ (

1
3

1 s

1 s
1 s 


   

F 

 
 

23 3 3

23 3 1 s

(1 )s s 1 s
1 s(1 )s s 

    

   
 

  

 23 3 1 s

1 1 1 s
3 1 s(1 )s s 

   


 
  

٧ (
3

2 s

2 6 s
2 s 

 


    

F

 
 

23 3 3

23 3 2 s

(4 )6 s 2 6 s 2 6 s
2 s(4 )6 s 2 6 s 

           

   
 

  

 23 3 2 s

1 8 6 s
2 s(4 )6 s 2 6 s 

     


 
  

2 s

1 1 2 s
12 12 2 s 

     
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٨ (
1 s

1 s
3 s 2 


 

 
  

F

1 s

3 s 2 1 1s s
13 s 2 3 s 2s 

    
   

    
  

1 s

3 s 1 1 s2
1 3 s 41 s 

      
+2S

S
  

  

٩(
3

3
2 s

0 2 s3 s
0 2 6 s 

 
 


 

  

F

                    3s  s2s [    

  ٢-   ٣-   ٠    ١  

                           ٢   ٤     ٢      

                    ٠   ١   ٢      ١  

                           

     

  

  

 23 3 2

2 s

4 6 s 2 (2 s)(1 s2 s)6 s
108 12 9

1 8 6 s 

          
    

  

 
 

23 3 2

2 33 3 2 s

4 6 s 2 (2 s)(1 s2 s)6 s
24 6 s6 s 2 6 s 

      
   

  
 

٢ 
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١٠(
5

1 s

1 s
1 s 




 
 
   

F

 5s w        5s w    

1 s   1؛ w  

5
1 w

1 w
1 w 




 2 3 4
1 w

1 1 w
5 (1 w)(1 w w w w) 


    

 

  

١١ (

4

1 s

20 15 s
0 1 s 

  
 

  

Fسوف نستخدم طريقة الاستبدال :

415نفرض ان  s w         415 s w        4s 15 w   

1 s   2؛ w  

2 2 4
2 w 2 w

2 w 2 w
(4 w)(4 w) 16 w 

 
  

 
  

2 4
2 w 2 w

1 2 w 2 w
32 (4 w)(2 w)(2 w) 16 w 

  
   

 
  

١٢(  

4

2
3 s

10 2 s
0 6 s5 s 

 
 

 
  

Fالبسط عن المقام بعاد: يجب ا  

4

2
3 s

1 2 s
3 s

6 s5 s
3 s



 


 



           م ايجاد ناتج القسمة)ث(يجب حساب النهاية للبسط اولا ثم للمقام  
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  جد قيمة النهايات فيما يلي:
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يجب تحديد نوع النقطة  ( المعرف على عدة قواعد ) عند حساب النهابة عند أي نقطة للاقتران المتشعب
   من حيث انها :

شكل تران المتشعب وتحسب النهاية لها ب) نقطة عادية: وهي تخضع لقاعدة واحدة من قواعد الاق١(
  مباشر.

  ها النهاية من اليمين واليسار.ل ب) نقاط التشعب: وهي تخصع لاكثر من قاعدة وتحس٢(

) اطراف الفترات : تحسب النهاية لبداية الفترة من جهة اليمين ولنهاية الفترة من جهة اليسار.٣(

   النهاية عند الاطراف تكون غير موجودة.ملاحظة: 
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  عند حساب النهاية لاقتران القيمة المطلقة نتبع الخطوات التالية:

  لتعويض المباشر.) ا١

  ) اذا كان ناتج التعويض = صفر يجب أولا اعادة التعريف ثم حساب النهاية.٢

  يمة المطلقة.ق) اذا كان ناتج التعويض موجب تحسب النهاية بشكل مباشر مع ازالة اشارة ال٣

  يمة المطلقة.قاشارة ال ازالة) اذا كان ناتج التعويض سالب يجب ضرب القاعدة في سالب مع ٤

  

  جد قيمة النهايات فيما يلي:  
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  مفهوم اكبر عدد صحيح: هو العدد الذي يقل عن أو يساوي العدد الموجود.

  جد قيمة ما يلي:مثال:

 3 3 2 25  7 79  2 2   2 15   3 28  

  حساب النهاية لاقتران اكبر عدد صحيح:

  نتبع ما يلي:  اكبر عدد صحيحلاقتران عند حساب النهاية 

  ) التعويض المباشر.١

  كسر عشري فإن النهاية تحسب بشكل مباشر. ) اذا كان ناتج التعويض٢

  ) اذا كان ناتج التعويض عدد صحيح فإن الاقتران يشعب وتحسب النهاية من اليمين واليسار.٣

  ) اذا كان ( أ ) يمثل ناتج التعويض في النهايات داخل اقتران اكبر عدد صحيح وكان :٤

)١ (w h
            

فإن      h h h 
   

)٢ (w h  :  

  أ) وكان معامل س موجب فإن:

 hh 
     1 hh 

      

  ب) وكان معامل س سالب فإن:

1 h h
         h h

     

  

  

  

  

  اقتران اكبر عدد صحيح  
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  الامثلة
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 العمليات الحسابية تسبق الاجراءات الحسابية
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 فكر في ذلك
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  في النهايات المثلثية نتبع الخطوات التالية :

 .التعويض المباشر  

 0ل جميع النتائج ما عدا بتق
0
 .  

 0اذا نتج
0
 نتبع احدى الطرق التالية في الحل بالاعتماد على النظريات التالية 

 

  :اذا كانت س زاوية مقاسة بالتقدير الدائري فإن  

0 s

s1
s 

   

  

  

  :اذا كانت س زاوية مقاسة بالتقدير الدائري فإن 

0 s

s1
s 

   

  ) ٢( :ملاحظة                                                   )١( :ملاحظة

  اذا كانت س زاوية مقاسة بالتقدير الستيني فإن :       اذا كانت س زاوية مقاسة بالتقدير الستيني فإن: 
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s
180 s
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
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  النهايات المثلثية   

    نظرية

    نظرية
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  نتائج على النظريات السابقة
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  . كما في التمرين التالي ملاحظة: نستطيع ايجاد الجواب في الامثلة السابقة  بشكل مباشر
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  س :جد قيمة النهايات فيما يلي :
2

5 s

(25 s)
(5 s) 






F

2

2

5 s 5 s
2

s)
s)110

(5 s) (5 s)
s) s) s)

 
  

 
 

  

3

1 s

(1 s)
(1 s) 




 

F

F

3

3

1 s 1 s
2 3

s)
s)13

(1 s) (1 s)
s) s s) s)

 
  



 
 

  

2 3

2
0 s

( s s)
(s s) 





 

F  
2 3

2 3 2 3

2 2 2
0 s 0 s 0 s

2 3 2 3

( s s)
( s s) ( s s)0 10

1 (s s) (s s) (s s)
( s s) ( s s)

  


       

 



  

اخراج س 
عامل 
 مشترك

 ١ حالة القسمة على الزاوية 
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               ملاحظة: نلاحظ من خلال الامثلة السابقة انه من شروط القسمة على الزاوية:               

0هاية =) وناتج التعويض في الن٢) ان يكون ناتج التعويض في الزاوية = صفر                   ١
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  حالة توزبع البسط على المقام
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  جد قيمة النهايات فيما يلي :
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     فإن 1 r  : تساوي...............................  

6ج)                            2ب)                           12أ)  
 

  1د)                             

) اذا كانت ٦٢
1 s

2 s4
4

1 s

H


 
     فإن قيمةH  : تساوي.............................................................  

6ج)                            12ب)                           12أ)  
 

  1د)                             

) اذا كان ٧٢
 h s 2 s

(s)rh s 6
  


   فإن مجموعة قيم  أ حيث ، 

h s
5 s r


   هي..................  

أ)   4 3                           (ب 43                            (ج 4 3
 

د)                              4 3  

) اذا كانت ٨٢
1 s

3 (s)r
4

1 s 

     فإن ،
2

1 s

(s) r 9
1 s 


  :تساوي.............................................  

4ج)                            24ب)                           24أ)  
 

  4د)                             

٩٢ ( 
1 s

8 s8 s7


 +S :تساوي........................................................................................  

4ج)                            0ب)                           7أ)  
 

  غير موجودة د)                            

) اذا كانت ٠٣   
2 s 2 s

5 s r 4 s r
   

   : فإن 
2 s

s( s r 4 )
2 

     :تساوي.........  

9ج)                            5ب)                           4أ)  
 

  غير موجودة د)                            

١٣ (
 

3
0 s

1 s3
s 

 


  ..................................................................................................: تساوي 

9ج)                            5ب)                           0أ)  
 

  غير موجودة د)                            
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) اذا كان ٢٣
3

2
0 s

4 s
h s4 s 


 

 : متصلا على ح فإن مجموعة قيم الثابت أ هي.........................................  

4أ)   h                           (4ب h                            (4ج h
 

4 د)                             h  

) اذا كانت ٣٣ 
  

2 s 2 s

41 5 s2 s R
s I  

      فإن ،
   

 

2

2 s

s I10 s R
s R 

 
S

  

0ج)                            17ب)                           51أ)  
 

 Ly د)                            

 

 لاجابةا
رقم 

  السؤال
٩  ٨  ٧  ٦  ٥  ٤  ٣  ٢  ١  

رمز 
  x  الاجابة

F  [  F  [  F  F  [  [  

  

١٩  ١٨  ١٧  ١٦  ١٥  ١٤  ١٣  ١٢  ١١  ١٠  
]  ]  x  [  F  ]  ]  x  [  ]  

  

٢٩  ٢٨  ٢٧  ٢٦  ٢٥  ٢٤  ٢٣  ٢٢  ٢١  ٢٠  
F  F  F  ]  ]  F  [  ]  F  ]  

  

٣٣  ٣٢  ٣١  ٣٠  
[  x  F  F  
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١( ] [ ] [ ] [     
              

٢ ( ] [ ] [
] [ 1

  
   

  

٣(2 2[ [ [2   
 

                       ٤ (21 [ [2    

٥(2[ [2                                             ٦(2[2 [
2
      

٧(2[2 [
2
                                ٨ ( ] [ ] [ ] [        

  ٩([ [ 2 [2     

٠١(2 21 s s                            ١١(2 2s 1 s                                 

٢١( 2 2s 1 s                                              

٣١(1
2((w s) (w s) w s       

٤١(1
2((w s) (w s) w s        

٥١(1
2((w s) (w s) w s        

٦١(1
2((w s) (w s) w s        

٧١(1 1
2 2(w s) (w s) 2 w s        

٨١(1 1
2 2(w s) (w s) 2 w s          

١٩(1 1
2 2(w s) (w s) 2 w s         

٠٢(1 1
2 2(w s) (w s) 2 w s        

  متطابقات مثلثية  ملحق
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  الاقترانfunction   علاقة بحيث كل عنصر في المجال له صورة واحدة فقط في المدى ويعين :
R(s)بقاعدته مثل  w. 

  المتغير المستقلIndependent Variable . المتغير الذي تعين قيمته في مجال الاقتران : 

  المتغير التابعDependent Variable . المتغير الذي تعين قيمته من المدى للاقتران : 

  مجال الاقترانDomain of Function   مجموعة القيم التي ياخذها المتغير المستقل في :
 الاقتران 

  مدى الاقترانRange of Function  . مجموعة القيم التي ياخذها المتغير  التابع في الاقتران : 

 لمطلقة اقتران القيمة اhe absolute value function  T  : s   s s R   
 س اذا كانت س سالبة .  –وتساوي نفسها س اذا كانت س موجبة أو صفرا وتساوي 

  اقتران اكبر عدد صحيحGreatest integer function   اذا كان س عددا حقيقيا فإن :
   s s R لا يزيد عن نفسه . هو اكبر عدد صحيح 
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