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 الاستاذ: محمد غواد   0788118727 تلفون:
 

 

 

 

 

 

 التفسيش الهٌذسي للوشتمةأٍلاً: 

هٌا تيؼطيٌا التشاى  Rs ..............  ٍيطلة 

 فَساً اشتك ٍػَع تـ س خذ هيل الوواس 
 Rs L  ًشتك 
 R L  ًؼَع     

 sHذ أٍ خذ هؼادلة الوواس ػٌ

     فَساً s s w wL    1 1 
 s w            

 ًَخذ ليوة

   
s1  دائواً هؼطاة  ليوة س في السؤال 

w1 

 
 هوكي هؼطاة 

أٍ ًؼَع هثاششة تميوة س  RH  

 Lالويل 
 

 s R L  اشتك 
 R LH    ثن ػَع 

ٌمطة ال ملاحظة: f H   

w s
          1 1

 

 هوكي استخذام هيل الوواس في إيداد هدهَل س 
  s1سلن فدذ  لوواس إرا كتة هيل ا

 اشتك  (1هؼٌاها 
 الشلن ثن ًَخذ س  الوشتمة (2                 

 

  أمثلة:
إرا كاى  (1 s s s R  2  s1فدذ هيل الوواس ػٌذ ،  33

 
 
 
 

 
  

 

 ثالثةالوحدة ال

 (مراجعة) تطبيقات التفاضل
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 الاستاذ: محمد غواد   0788118727 تلفون:
 

 

كاى  إرا (2 s s Rs   49  ، فدذ هيل الوواس ػٌذs2 

 
 
 

إرا كاى  (3 s s Rs
 


  2 3
4فدذ هيل الوواس ػٌذ  ، 1 s 

 
 
 

 

إرا كاى  (4 s s Rs
 


  1 2
4 5

فدذ هيل الوواس ػٌذ ،     3 1 

 
 
 
 

 
إرا كاى  (5 s s Rs   2 31 فدذ هيل الوواس ػٌذ ،  2   4 1 

 
 
 

 
إرا كاى  (6   s s s R 2 1فدذ هيل الوواس ػٌذ  ، 5 s 

 
 
 
 
 

إرا كاى  (7 s s s R 
2 5

1، فدذ هؼادلة الوواس ػٌذها  4 s 

 
 
 

إرا كاى  (8 s Rs  2
، خذ هؼادلة الوواس ػٌذ الٌمطة  3   3 2 

 
 
 
 
 
 



  

3 
 

 الاستاذ: محمد غواد   0788118727 تلفون:
 

 

إرا كاى  (9  2
s s Rs    1، خذ هؼادلة الوواس ػٌذ s 

 
 
 
 
 
 
 

إرا كاى   (10 s s R
s




  
  

2
2

3 1
اس ػٌذ الٌمطة  خذ هؼادلة الوو ،      1 12 

 
 
 
 
 
 
 
 

إرا كاى  (11 
2

5 4s s s R   ، فدذ ليوة s  ػٌذها يكَى هيل الوواس يساٍي 3 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

  

إرا كاى  (12 
2

5 2s s s RH    حيث ، H ػذد ثاتت ٍكاى هيل الوواس 

s 2ػٌذها    يساٍي 26 ،  فوا ليوة الثاتت H 
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 الاستاذ: محمد غواد   0788118727 تلفون:
 

 

 

 ثاًياً: التفسيش الفضيائي للوشتمة

 تساسعال  سشػةال  وسافةال
 K t 

 
 K u 

 
 K j 

  

                                   

 
 K الضهي هؼطى 

 ػذد الثَاًيتؼذ هشٍس 
    هٌا  

 هشة أٍ هشتيي  ًشتك 

 ًؼَع تالضهي 

 ًؼَع   تؼذ هشٍس
Kثاًية ٍاحذة  1 

Kثاًيتيي  2 
Kدليمة  60 

K  ثاًية ها في تؼَيغ 
 

 K  غيش هؼطىالضهي 
 )سشػته / تساسػه( ػٌذها

 ػاهَدي  كتةً

 tK
 

 المعادلت كما هي 

 uK t  اشتق مرة 
 أسطر 5  
 

 jK
 

T  اشتق مرتين 

ثن ًستخذم الوؼلَهة لإيداد 
 K وةلي

 
 20تساسػه     10سشػته 

                         

10  السشػة jK20 

في  K ثن ًؼَع تميوة
 الوؼادلة الأخشى

 
 
 

  أمثلة:
يتحشن خسين ٍفك الؼلالة  (1 tK K 

2
3 ، حيث  2 t  ،  الوسافة تالأهتاس K فدذ  الضهي تالثَاًي ،

 َاًي هي تذء الحشكة.ث 3سشػة الدسين تؼذ هشٍس 
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 الاستاذ: محمد غواد   0788118727 تلفون:
 

 

يتحشن خسين ٍفك الؼلالة  (2   tK K
2 2

1  خذ تساسع الدسين تؼذ هشٍس ثاًية ٍاحذة هي تذء الحشكة . 2

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

يتحشن خسين ٍفك الؼلالة  (3 tK K K  3
7 حيث  2 t حيث  الوسافة تالأهتاس ، K الضهي تالثَاًي 

e، خذ سشػة الدسين ػٌذها يظثح تساسػه  L 
2

12/  

 
 
 
 
 
 
 
 

يتحشن خسين ػلى خط هستمين ٍفماً للالتشاى حيث  (4 t  الوسافة tK K KL   3
5 6 ، حيث  2 K 

48e، خذ تساسع الدسين ػٌذها تكَى سشػته  ًيالضهي تالثَا L / . 

 
 
 
 
 
 
 

يتحشن خسين ٍفماً للؼلالة  (5 
2 3

2 3 2 tK K K  . احسة سشػة الدسين ػٌذها يٌؼذم تساسػه 

 
 
 
 
 

 
 

 

يتحشن خسين حسة الؼلالة  (6 tK K K K       2 3 155 10 2 ، خذ السشػة ػٌذها التساسع يساٍي  3
2

2e L / . 
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 الاستاذ: محمد غواد   0788118727 تلفون:
 

 
 

يتحشن خسين حسة الؼلالة  (7 tK K K K       2 3 131 2 ، خذ التساسع ػٌذها السشػة تساٍي  3
1e L / . 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

يتحشن خسين ٍفك الؼلالة  (8 tK K K  3
، حيث 307 t  ، الوسافة تالأهتاس K  الضهي تالثَاًي

0 K  2، خذ السشػة ػٌذها يكَى تساسػه يساٍي
18e L /  . 

 
 
 
 
 
 

 

يتحشن خسين ػلى هٌحٌى الوسافة  (9 tK K K K  2 3
10 10 6 ، حيث  2 t  ، الوسافة تالأهتاس

 K .الضهي تالثَاًي ، خذ سشػة الدسين ػٌذها يٌؼذم تساسػه 
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 الاستاذ: محمد غواد   0788118727 تلفون:
 

 

 

 

 الحشخة إيداد لين سثالثاً: 

 طفش التي تدؼل الوشتمة  سهي لين 

ًشتك الوؼادلة  .1 s R  
ًساٍي الوشتمة تالظفش  .2 s R0 
 ثن ًَخذ لين س الحشخة )حل هؼادلة( .3

  إيجاد:
 فتشات التضايذ ٍالتٌالض للالتشاى  (أ 
 المين المظَى )الؼظوى ٍالظغشى( (ب 

 أصابع وهي:  5هنا الخطوات التي نقوم بها 

ًشتك  .1 s R 

2.  s R طفش 
sH / fالحشخة هثلاً  س ًَخذ لين .3 s 

 خط أػذاد  .4

 

 غــٌــؼــً .5

 ع ى ع ى

 
ًؼغ ًفس إشاسة هؼاهل 

س في  لـأكثش دسخة 
 هثلاً كاًت  الوشتمة

 
ػكس 
 الإشاسة

 
 ًفس 

 
 ػكس

 الإخاتة للفتشات  (أ 
  H  فتشات تضايذ    f H        

  F  فتشات تٌالض f H   
ٍليوتها  sHليوة ػظوى ػٌذ  (ب  RH 

f ليوة طغشى ػٌذ s  ٍليوتها RF 
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 الاستاذ: محمد غواد   0788118727 تلفون:
 

  أمثلة:

1)  s s Rs  
2

5 8 

 

 جة : رقيم س الح

 جة : رالنقط الح

 التزايد : 

 التناقص :

 القيم القصوى:

2)  s Rs 
2

16 

 جة : رقيم س الح

 جة : رالنقط الح

 التزايد : 

 التناقص :

 القيم القصوى:

3)  s Rs s  
3

5 27 

 جة : رقيم س الح

 جة : رلنقط الحا

 التزايد : 

 التناقص :

 القيم القصوى:

4)  s s Rs  
2

5 8 

 جة : رقيم س الح

 جة : رالنقط الح

 التزايد : 

 التناقص :

 القيم القصوى:
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 الاستاذ: محمد غواد   0788118727 تلفون:
 

5)  s s Rs  
3

7 3 

 جة : رقيم س الح

 جة : رالنقط الح

 التزايد : 

 التناقص :

 القيم القصوى:

6)  s Rs ss       2 3
56 2 3

 

 جة : رقيم س الح

 جة : رالنقط الح

 التزايد : 

 التناقص :

 القيم القصوى:

7)  s s R 5 2 

 جة : رقيم س الح

 جة : رالنقط الح

 التزايد : 

 التناقص :

 القيم القصوى:

8)  s Rs 
3

5 

 جة : رقيم س الح

 جة : رالنقط الح

 التزايد : 

 التناقص :

 القصوى:القيم 
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 الاستاذ: محمد غواد   0788118727 تلفون:
 

9)  s s R 3 10 

 جة : رقيم س الح

 جة : رالنقط الح

 التزايد : 

 التناقص :

 القيم القصوى:

10)     s s s R  2 1 

 جة : رقيم س الح

 جة : رالنقط الح

 التزايد : 

 التناقص :

 القيم القصوى:

11)  s s Rs 
3

24 2 

 جة : رقيم س الح

 جة : رالنقط الح

 التزايد : 

 التناقص :

 القيم القصوى:

12)  s s s Rs  
2 3

12 3 2 

 جة : رقيم س الح

 جة : رالنقط الح

 التزايد : 

 التناقص :

 القيم القصوى:
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 الاستاذ: محمد غواد   0788118727 تلفون:
 

13)    s s Rs 
2

3 

 جة : رقيم س الح

 جة : رالنقط الح

 التزايد : 

 التناقص :

 القيم القصوى:

 لتشاىللاكاى  إرا (1 
3

s s Rs H   2ليوة حشخة ػٌذها s   خذ ليوة الثاتت ، H 

 
 
 
 
 

إرا كاى للالتشاى  (2 s s s RH  
2

15 1ليوة حشخة ػٌذها  12 s خذ ليوة الثاتت ، H 

 
 
 
 

إرا كاى للالتشاى  (3 s s s s RH  
2 3

4ليوة لظَى ػٌذها  24 s  خذ الثاتت ، H 
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 الاستاذ: محمد غواد   0788118727 تلفون:
 

المين المظَى هي الشسوةٍفتشات التضايذ ٍالتٌالض ٍلين س الحشخة  إيداداً: ساتؼ
  s R 

R لن تالٌسخ للشكل ػلى خط الأػذاد 
تالاػتواد ػلى الشكل الوداٍس الزي يوثل  (:1مثال )

هٌحٌى الالتشاى  s R :خذ كلاً هي 

 
 

 خذ لين س الحشخة ٍحذد ًَػها (1
 خذ فتشات التضايذ ٍالتٌالض  (2
 ت( ٍحذد ًَػهاخذ المين المظَى للالتشاى )إى ٍخذ (3

   R  لن تالٌسخ 
 هٌا ًمَم تؼول خط أػذاد ًسخ الشكل        
 الوَخَد في الشسوة ػليه       

 

 
 

 الإخاتات:  
1)   s3 ًَػها ػظوى  

: التضايذفتشات  (2     3 

فتشات التٌالض:          3 

ٍليوتها  s3 ػٌذ ػظوىليوة  (3 R4 3           
 هي الشسوة wهٌا يكَى الوطلَب 

  s R 

 R  سكيي ًمط لطغ هحَس س لين حشخة  ػلى
 خط الأػذاد

تالاػتواد ػلى الشكل الوداٍس الزي يوثل  (:2مثال )
لالتشاى الوشتمة الأٍلى ل هٌحٌى s R أخة ػوا يلي: 

 

التي يكَى للالتشاى ق ػٌذها لين خذ لين س  (1
 لظَى ٍتيي ًَػها

 خذ فتشات التضايذ ٍالتٌالض  (2
 خذ (3   

  i

R i R
i



   3 3
 

 ًؼول خط الأػذاد سكيي R هٌا
 لين حشخة  ًمط لطغ هحَس س  ًمَم تَػغ ػليه

 

1)  s 1   طغشى/  s5  ػظوى  

 فتشات تضايذ   (2   2 0  

تٌالض            5 1 
هٌا  (3 R6 3 
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 الاستاذ: محمد غواد   0788118727 تلفون:
 

  أمثلة:

  هؼتوذاً ػلى الشسَهات التالية ٍالتي توثل هٌحٌى الالتشاى s R  خذ خَاص الالتشاى )فتشات التضايذ ،
 ٍالتٌالض ، المين الحشخة ، المين المظَى(

4)  
 

 
 

 جة : رقيم س الح

 جة : رالنقط الح

 التزايد : 

 التناقص :

 م القصوى:القي

 
5)  

 

 
 جة : رقيم س الح

 جة : رالنقط الح

 التزايد : 

 التناقص :

 القيم القصوى:

هؼتوذاً ػلى الشسَهات التالية ٍالتي توثل هٌحٌى  s R  خذ خَاص الالتشاى ، s R  

 المين المظَى()فتشات التضايذ ٍالتٌالض ، المين الحشخة ، 

6)  
 

 جة : رقيم س الح

 جة : رالنقط الح

 التزايد : 

 التناقص :

 القيم القصوى:
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 الاستاذ: محمد غواد   0788118727 تلفون:
 

 
 

7)  
 

 جة : رقيم س الح

 جة : رالنقط الح

 التزايد : 

 التناقص :

 القيم القصوى:

 
 
 
 
 

8)  
 

 جة : رقيم س الح

 جة : رالنقط الح

 التزايد : 

 التناقص :

 القيم القصوى:

 
 
 
 

9)  

 
 جة : رقيم س الح

 جة : رالنقط الح

 التزايد : 

 التناقص :

 القيم القصوى:
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 الاستاذ: محمد غواد   0788118727 تلفون:
 

 اً: تطثيمات التظادية ػلى التفاػلخاهس

 بداية لازم نحفظ

 التكلفت الكليت الإيراد الكلي  الربح الكلي  (1

   
     s ; s s v}     

 سعر البيع عدد الوحداث  الإيراد الكلي  (2

   
 s } ًدائوا      sهؼادلة أٍ   سلن

 ٍهوكي هي خلال الماًَى الأٍل ًؼول لاًَى للإيشاد 
 التكلفت  الربح   الإيراد (3

 هؼٌاها اشتك   
 

 

 حذي خذ شيء  (أ 
هٌا هطلَب ًشتك فمط 

فئرا كاًت الوؼادلة 
 الوطلَب اشتمالها

 

 هَخَدة

 خاهضة

 

فمط 
 ًشتمها

ٍاًتهت 
 الإخاتة

 غيش هَخَدة

 

ًكتة   (1
 لاًًَها

ثن   (2
 ًشتمها

 

خذ ليوة س التي  (ب 
تدؼل هثلاً الشتح أكثش 

 ها يوكي 
 ًكتة لاًَى الشتح  (1
ًشتك  (2 s v 
 ًساٍيها تالظفش  (3
ًَحذ ليوة (4 s 
ثن ًدؼلها أكثش ها  (5

 يوكي )ػظوى(
 إها هي 

 اًيةالوشتمة الث      s v       
 أٍخط الأػذاد     

 

  أمثلة:
هظٌغ ألثسة إرا كاى التشاى التكلفة الكلية  (1 s s ;10  ٍالتشاى الإيشاد الكلي s s s } 2  سػي تيغ  50

 ٍحذة هي هٌتح ها ، خذ ها يلي:

 الإيشاد الحذي    ب(                     التكلفة الحذية  (أ 

 الشتح الحذي   د(                              الشتح الكلي   ج(       
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 الاستاذ: محمد غواد   0788118727 تلفون:
 

إرا كاى سؼش المطؼة الَاحذة  (2 s s s u 
2 3

2ٍتكلفة المطؼة الَاحذة تساٍي  5
3 4s s  خذ الشتح ،

1الحذي ػٌذ  s  

 

 
 
 
 

إرا كاى سؼش المطؼة  (3 s s u 
2

4 sٍتكلفة المطؼة تساٍي  3
2

 s2خذ الشتح الحذي ػٌذ ، 7

 
 
 
 
 
 

إرا كاًت تكلفة لطؼة ٍاحذة هي  (4 s s s ; 
2

 تكَى التكلفة ألل ها يوكي ، خذ ػذد المطغ حتى  4

 
 
 
 
 
 
 
 

2إرا كاى سؼش المطؼة الَاحذة  (5
3s u  .خذ ػذد المطغ حتى يكَى الإيشاد أكثش ها يوكي ، 

 
 
 
 
 
 
 

حزاء هي هٌتداته أسثَػياً تسؼش المطؼة  سيثيغ هظٌغ للأحزية  (6 s  0 8  لشش ، فئرا كاًت  ,800

هي الأحزية  سة تكلف s8000 ، فوا ػذد الأحزية التي يدة أى يٌتدها الوظٌغ أسثَػياً حتى  200
 يكَى ستحه أكثش ها يوكي.
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 الاستاذ: محمد غواد   0788118727 تلفون:
 

إرا كاى التشاى الإيشاد الكلي لوثيؼات هٌتح ها هَ  (7 s s s } 
2

ديٌاساً ، ٍالتشاى التكلفة الكلية هَ  80
 s s ; 4 ديٌاساً ، حيث س ػذد الَحذات الوٌتدة هي سلؼة ها ، فدذ ػذد الَحذات التي يدة إًتاخها  60

 ٍتيؼها لتحميك أكثش ستح هوكي. 

 
 
 
 
 
 
 

إرا كاى  (8 s التشاى التكلفة الكلية  ،  ; s يكَى ػذد الَحذات الوٌتدة أسثَػياً  سالتشاى الإيشاد الكلي لوظٌغ حيث  {
 الشتح الأسثَػي أكثش ها يوكي ػٌذها: 

 (أ  s } ب  طفش)    s s ;}  

 (ج  s } د  طفش)    s s ;}  

إرا كاى  (9 s s ; 
2

3 لطؼة هي سلؼة ها ، فئى التكلفة الحذية لإًتاج  سالتشاى التكلفة الكلية لإًتاج  40
 لطؼة هي السلؼة ًفسها هي:   20

 46 (د   120 (ج  160 (ب   40 (أ 

 
 
 
 
 
 

  (ز   (و   (ه 

ٍيثيغ الدهاص الَاحذ توثلغ  يٌتح هظٌغ س هي أخهضة الحاسَب في الشهش(10 s 260  ديٌاساً ، إرا كاًت
هي الأخهضة تؼطى تالؼلالة  سالتكلفة الكلية لإًتاج  s s s ;  

2
60 ديٌاساً ، فوا ػذد  400

 الأخهضة التي يدة أى يٌتدها ٍيثيؼها الوظٌغ شهشياً حتى يكَى ستحه أكثش ها يوكي

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 
 

 

 


